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§*.â; VÆ de Guffu maturâ à Philo/o

. | pho diéta fuere, detorquéri quoque

j ad majores amima virespoffe, nullus

§í í eff qui dubitet ; Aliquibus mempe

à Di/éiplinæ quædam cordi/ìmt, quas

3%§ minimè tamen caterù allùbere cer

tum eff: Atque eoim cenfø Mathe

maticas Demonßrationes effe, Experientiâ conffat ; fiue

quòd præ nimiâ difficultate vulgare, animos à fùi co

gnitione /ubmoueant; fiue quòdPrincipum auétoritate

fôlâ cre/èamt, eorumque vicever/à commodù , ac belli,

paci/jue rebus promouendi potius, quàm Priuatorum

ffudijs inferuire poßint. Jffi /íquidem quoties bella de

cernunt, exercitú/ve confcribunt, Mathematici Radj



effcium adumare cum Sceptrù confùeuérunt. jmò

verò quando armorum furore cunëia perffrepunt , &

Regiones integre flammis ; Urbes verò cuniculù ful

minalibus,ferro devaftantur: tuncpotißìmum aliquam

AMathefeos partem augeri majorem inmodum , atque

velut ex occultâ meditatione in hominum lucem,fuis

potißimùm operibus admirandi , erumpere confficuum.

eff. Ceterum mullonegotio cognofci faciliùs poteft, quam

tum illi abhominum/tudjs incrementi accefferit, quàm

ßea quamoffrä temporibus fabtiliterexcogitata fuérunt

cum Veterum inventù conferantur: Verùm quoniam

mon pauca huc vfjue in geometrico pulvere occulta

latent, quae, quivis Pri/eorum veffigjs inffems, velut

è latebris in apertam hominum lucem proferre fruffrâ

tentârit; Ego proptereà ßpius apudme perpendi,mum

aliqua daretur via, quam ingreffu, poffem ejufmodimo

dos Marte proprio diffolvere,& Mathe/ìm ex Inffau

rato Magni Vieta Supplemento, mobiliorem , au&fio

remquefacere. Qupd mihi cum ex voto pemitur acci

derit, exi$timaui etiam, quicquid illud tamdem fóret,

omni jure Tibi, U IR ILLVSTRISSIME,

deberi à me ; tum quia rerum jfarum Peritißìmu et;

cum etiam quia prater Honores , ac Magifiratur,

quos in @4uguffiffimâ Republicâ Tuâ Amplißìmos

fù$tine* , Virtutum infùper præ$tantißimarum , ac

humanitatù prae/èrtim,/ìngulari/jue morum/ìauitatù

ornamenta Tibi comparafti. Quamobrem miß meum.

iftud Inventum Tibi cuffodiendum obtulerim, paruma



» '

zertè, vel AuthoritatemTuam agnoviffe, qua ßlameά

paginü vitam perennem conciliare poteff,aut perveteri

aeea inTeobféruantia,conveniêterfeciffe videar.Tuum

effigitur munußulum ijîud,quod Tibi magnâ oblatum

effe animi propenfione non ignora , pari benignitatù

affeétu fi/£ipere , méque non tam inverß & mutati

nominis reum, quàm gratiæ, & officiorum, humani

tati/que Tuae compotem facere ; quemadmodum /ámè

te faäurum effe mihi pro certo perfùaff. Vale, Prid.

Ia. Iul. M. DC. XLIII. - - -- -- -- -

-
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gis Diplomate cautum eft, ne quis in ipfius Re
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§ VLLAM inLiterarum Republicâ ja&uram

? contingere poffe maiorem illâ, quàm fi

3 Rerum preteritarum Monumenta depe

reant(quùm nullo deinceps inftaurari in

genio poffint) adeò mafiifeftum cenfe

us, vt prolixâ non oporteat vti probatione:

In reliquis verò Difciplinis,& fi ad tempus, aut penitùs,

aliqua amittantur ; fucceffu tamen feculorum reparari,

ac elegantiori educi formâ haud rarò confpiciüntur:

Natura etenimvno non ita exhauritur, quin alia, etiam

potiora innouare ac educere queat: immò,& quò magis

progreditur , femper ad aliquid inueniendum aptio

ra producit ingenia. In Argumento fanè à nobis fu£

cepto idhabemus;ex eo quòdin Colleétaneis Mathema

tum Pappiindicata vix fint aliqua,Magno illi Apollonio

Pergeoadfcripta: quæ an aliquando extiterint, haud li

quet: vel temporum voracitas nobisabftulit. Poft igitur

totannorum curricula,adnoftra vfque tempora,Njî
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Mathematum Cultores ad eadem ètenebris educenda

fe conuerterunt. Quorum primus, alter verè Magnus

Apollonius,fuitFrancifcusVieta Gallus, qui Fse, itävör,

fiüe de TaétionibusLibellum fufcitauit(Ât ratione fanè

uerilia hæc quis dixerit, fi ad ea quæ ille Marte fuono

íí, donauit, id eft vniuerfam ditauit Mathefin.) Ordine

deinde temporis Geometravalde acutus fucceffit ex Ba

tauiâ feraciVVillebrordus Snellius, quiIIae, haeus uirnc

tujs,fiueDeSe&ioneDeterminatâ Opufculú:&infuper

Fae} λόγου ; & IIae, χ»e/w >&τυθμῖς:fiuede Rationis;ac de

spatii Se&ione evulgauit alia. Deinde Marinus Ghe

taldus Geometra & Analyfta infignis ex Illyrico, Faei

vivato, fiue de Inclinationibus duobus Libris Apollo

nium Rediuivum adduxit. Hifce iure omni , debet

Alexander Anderfonus Scotus accenferi , qui verè in

genio non vulgari, eiufdem Apollonijquædam inuefti

gauit Problemata ; at eo in ætate florenti intercepto,

plura'nondum edita quae conceperat, lucem obtinere

Inequiuerunt. Eruntfortaffe,& alii, quorum labores no

ftras præterierunt manus. Omnibus, fi tempore pofte

rior,indaginistamen fubtilitate ex Primis,Renatus Des

Cartes Gallus, cui tanta fuit in vno abfoluendo Proble

mate cura, vt quod non Euclidi, nec$; 11CC

Aliis (eodem in Septimo Libro Pappo referente) licuit;

ille maximâ dexteritate refolutum dedit. An verò in

Analyticis penes Antiquos Ars ÉÉ; haberetur;

quantùmdeinde beneficiojÉ & Logiftices à Vieta

inuentæ, credendumnon erit facile: &aliorum efto iudi

cium. Satis itaque, vt mihividetur,oftenfum fuerit nun

quam deeffe Naturam ad excitandum ; & fi in cæteris

oporteret excurrere Facultatibus,ampliùs cóftaretinge

nia produci: fed foret id praeteraffumptum. Silentioin
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terim inuoluinon debet, permanus ProfefforumExem

plar Manufcriptum vagari (&nobis conceffum fuerat)

òpufculi eiufdem Apollonij de Locis Planis à D. Petro

Fermatio GalloinTholofànâ Aulâ Confiliario eleganter

reftitutum:à quo tum de Locis Solidis expeétabunt Stu

diofi vt publici fiat juris; quòd à nemine, inuito, aut

inconfulto authore, debeat promulgari. Duo erát dein

de, quae adintegrandam Geometriam maximè pertine

bantomniÉÉ defiderata Problemata: Et qüia intra

limites conftruere proprios non licuit, ad varia Antiqui

fe conuerterunt molimina, vt quoquo modo ÉÉ'
rentur; Alii per Lineare;Alii perMechanicum; Aliiverò

per Solidum genus tradiderunt; hoc eft, Quomodo,

Inter duas Lineas Extremas, duæ Mediæ in Analogiâ

Cótinuâ collocandæ effent; Etvnum erat Problematum.

Alterum verò, Quomodo Angulum quemlibet Re&ti

lineum Æqualiter Trifariam fecari oporteret. Haec duo

plurimorum contorferunt ingenia, & adeò per impro

pria abfolui genera à quibufdam ex Neotericis malè au

dierat, vt Vieta in fuo Geometriæ Supplemento,minus

committi cenfuit, fi reliétis illis, adimplorandum no

uum Poftulatum deueniretur : Qupd erat huiufmodi;

A quovis Punéto, ad duas quafvis Lineas Reétam du

cere interceptam, ab ijs præfinito poffibili quocumque

Interfegméto.Et hoc videlicet erat vtcumque,illa du6,&

alia Problemata per aliquam Conceffionem expedire:

AdeòvtAnguliTrifeétiodeduceretur adProblemâ aliud,

De inferendo Lineam Datam inter eduétam Diametrú,

&Conuexam eiufdem Circuli Peripheriam. Poftulatum

deindeillud à nonnullis receptum, vt ferè ab anno 1593.

quo Turoni ediderat Vieta Supplementum Geome

triæ, decurfu ferè quinquagintaannorumà nemine fit

- A ij
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reprobatum. Immò Petrus Herigonius Gallus, Scriptor

elegantiffimus,poft abfolutú fuuminStadio Mathema

tum Curfum, in Appendice,fiue Supplementoad Alge

bram, ftatim in Veftibulo illud renouat, &aliquaÉ

adaptat ProblemataMethodo:vnde manifeftè patetvf.

qucadannum 1642. quo Parifijs editum illud eft, recep
tum fuiffe. Ita vt Daüid Riualtus Gallus in fuo adornato

Archimede paulò antè, aliquos Authorú defeétus excu
fàffeíü;videretur: In calce namqueLibriSe

cundi de Sphgra, &Cylindro, hæc adnotata inuenimus.

Problema Deliacum in quod incidit Propofitio Prima

huius Secundi Libri non foluere, neutiquam , quo

cumque faeculo pudorifuit vlli Geometrarum,&c.

Sed vt quodverum eftafferatur, Poftulatum eiufmodi

nunquam Geometria purior conceffit: neque, authori

tate Riualti, Authores excufàri queunt, vt eorum ofci

ftantiàin ipfàmmet facultatem Defe&us rejicerentur.

Et quum iam facilinegotio per propria, ac germana

Principia,haec,& plura aliaProblemata mihivifum fuerit

demonftrari poffe : Igitur nuncio omnibus machina

mentis Antiquorum remiffo, ac fimul Vietæo Poftulato

expulfo,illa nos conftruere aggredimur: ijs tantùm, quæ

Communis EuclideaSchola ampleétitur, admiffis Prin

cipijs.

Opufculi itaque huius,Ordo erit;

Vt per aliquot Problemata doceatur,Quo paéto legi

timè Data Reéta Linea inter Conuexum Peripheriæ, &

eiufdem Circuli eduétam Diametrumaptari poffit, vt ad

Datum pertineatPun&um.

Deinde breuiter conftruentur duo ProblemataàMa

rino Ghetaldo infoluta, infuoVariorum relicta.

Poftea Diuifio Tripartita Anguli cuiuslibet fuccedet

Plani. - - - - - - - - - - - - -
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Iftis adne&enturaliquaProblemata Vietæ in Supple

mento, & reftituta per germanam conftru&tionem da

buntur : Et ita totum illud Supplementum intra leges

Geometricas, transferemus. .

Heptagonum poftea efformare monftrabimus, non

vnicâÉ Similiter&Enneagonus delineabitur.

VlteriùsNouâ ac Generali formâ, non tantùm An

gulus Re&ilineus Tripartitò,fed Quintù,&Septufariam;

imò in quauis aliâ Ratione in quâ Circulum diuififfe

conftabit, dirimetur Geometricè. - -

Præterea Duas Medias interExtremas in fèrie Quatuor

Linearum inuenire docebimus per Plana, Geometricè:

Vnde refultabit ipfàmet efformatio Cubi in quacumque

Ratione proponatur ; Quod erit verè per Plana Anti

quum illüd, ac Famofum Problema abfóluere.

Et paucis additis finem Opufculi faciemus,
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'Datâ Lineâ Mediâ, & Extremarum Differentia im

ferie Trium Proportionalium ; inuenire Extremas.

§ IT Linea AB Differentia duarumExtrema
XT,ää rum, &Media B D, Oporteat inuenire Ex

v3'tremas. Diuidatur AB bifariam in c, &

£, in altero Extremorum nempe B,ad Angulos

Reétos ponatur BD, iunétaque CD fiat Se

midiameter Circuli, &fcribatur E D F , ad cuius Peri

heriam producatur A B in E & F, Iam ex Elementis

iî, quòd,Lineæ E B, B D, B F, in Continua fint

Analogia. Et cùm Ec, CF, Semidiametri, Æquales fint:

u-—-;

,—;—a—t—;

Sic & Æquales A c, C B, faétae erunt refiduae etiam

E A, B F, Pares. Ideò Differentia Extremarum eadem

redit AB, & Extremæ inuentæ EB, B F. Quod erat fa

ciendum.
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P R O POSITIO P R I MA.

PR O BLEM A PRIMV M.

Dato im $emicirculi Peripheria Punéto , & Lineâ Ex

ternâ , hanc aptare inter eduétam Diametrum, &

Circuli Comuexum oporteat, vt ad Punétum in Pe

ripheria Datum pertineat.

Enerale Problemahocillud eft, ad quod fyncerio

res Geometræ, alterius ProblematisÉ de

Plani cuiuslibet Anguli Trife&tione in Æquas referunt

partes, vt à Generibus longè extraneis permixtam ex

purgarent Geómetriam. §.

Habetitaque Symptomata non pauca,quorum óppor

tuna magis, vt perfpicaciùs concipiantur, per diftinéta

nos afferemus Problemata.Cæterùm deinceps Methodo

prorfus diuerfâ, Anguli PlaniTrifeétionem , & vlteriùs

demonftraturi. ÉÉÉÉfeiïitaqúe vt proponitur, diuer

fificari ex Datispoteft: vel quiaExterna Linea maior, mi

nor, aut æqualisexponaturSemidiametro Circuli, &affi

gnatum in Peripheria Pun&um in vertice Quadrantis,

citrà, vel vltrà cadere poteft. Vt primo loco in dato Se

Amicirculo ABD,Pun&um in Quadrantis vertice D, &Li

1H G.
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G
H

JF A C B

nea Externa'c, maior, aut minor Semidiametro: opor

£jà Pun&to D, Lineam ducere, ita vt conueniens

cum BA eduéta Diametro, pars illa quæ erità Convexo

Circuli intercepta, fiat æqualis Date Linee Externæ G.

Ducatur Linea AD, & hæc ponatur , vt Media in

ter duas Extremas, quarum Differentia ftatuatur Li

nea Data G, & per Lemma praemiffum inueniantur

Extremæ , fitque Maior D F, Minor D E , & à Pun

&to D, ducatur Linea D F donec concurrat cum BA.

Sit converfus in F, (quòdautem conueniant neceffe eft,

nam Angulus F c D Reétus, eft F D c Reéto minor) &

fuper D F, fcribatur Semicirculus, in quo ponatur FH

Linea æqualis Lineæ tangentià punéto F, Circulum ADB,

& iun&is HE, D H. Dico quòd F E Linea eft Æqualis

Datæ Externae G. In Semicirculo namque FHD, Angulus

H Reótus eft,& duo Reétangula D F E, & F D E,æquan

tur D F Quadrato. Sed Reétangulú D F E æquatur Qua

dratoLineæ DH. Ergo reliquumQuadratum DH,AEqua

lg remanet reliquo Reétangulo FDE, & idem Reélangu

lum FDE, Æquale fuerat Quadrato Lineæ A D. Ergo,&

Lineæ AD,DHfunt Æquales,& tres Lineæ Proportiohales

F D,
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* p, D H, D E. Quare duo Triangula, quæ habent circa

eumdem Angulum FDH Latera Proportionalia, nempe

Triangulum FDH, &Triangulum DHE, erunt Æquian

ula&Similia, & cùm inTriangulo FDH, Angulus FHD

ÉRe&us, & alter Angulus in Triangulo DHE huic Re

latiuus, Rectus erit,fcilicet Angulus D E H. Ergò Trium

Proportionalium Extremæ, funt F D, D E ; Et illarum

ÉÉî, fit FE. At earundem Extremarum Differentia

in Conftruétione, fueratLinea G. Ideò F E, & G, erunt

Æquales. At F E, pertinet ad Datum Pun&um in Cir

cumferentiâ D. Et faétum erit quod oportuit.

• oA L I T E R.

N confimili Schemate,& ijfdem fuppofitis, pro Con

ftruétione, quoniam Reétangulum B F A , vnà cum

F A C B

Quadrato A c , eft Æquale Quadrato F c ; fi vtrifque

addatur D c Quadratum, erit Reétangulum BFA, cùm

duobus Quadratis A c, c D , hoc eft, Quadrato A D,

AEquale Quadratis F C, c D, id eft Quadrato F D, Aut,

per interpretationem, duobus Rectangulis D F E, F D E.

Sed Re&angulum F D E:£$'; ex Conftru&ione, eft

Quadratis duobus A C, CD, fiue vniquip» Ergò

-
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Reétangulum F D E, conftabit ex Extremis Proportio

nalibus, quarum D A, Media eft. Ideò F D, DA, D E,

Proportionales, & Extremarum Differentia fit F E, quae

intercipitur à Convexo Peripheriæ, & Diametro eduétâ.

Sed earumdem Extremarum Differentia fuerat, ex Con

ftruétione, Externa Data G. Ergò F E, & ipfà G, Æqua

les funt. Conueniunt namque ambo ad integrandam

Analogiam Trium Proportionalium , ftante Mediâ

eâdem. Sed pertinet F E, ad Punétum in Peripheriâ D

IDatum. Erg6 fa&um eft quod oportuit.

P R O POSITIO SECJ^N D A.

PR O BLEMA SECVN D VM.

“Dato Pun£fo in Peripheriâ vltra Quadranti Verti

ticem , & Lineâ &xternâ, quae iterum fit $emi

diametro Major, illud idem efficere.

IT Semicirculus AD B, in eo Pun&tum D, Linea

Externa G Major Semidiametro A C. Accipiatur in

«Quadrantis Vertice Punétum H, & ducatur AH , ejuf

que Quadratum à Quadratojunctæ AD auferatur, vt fit

illorum Differentia , quòd poffit Linea D 1 , quae ad

*•
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Reétos Angulos ponenda eft fuper AD , & junéta A I,

hæc Media fiat inter Extremas, quarum Differentia fit

Linea Externa Data G, Inuentifque Extremis, Major fit

D F ; Minor D E. A Punéto deinde D, Linea ducatur

ID F , donec in Diametrum B A produétam occurrat ; &

fit Concurfus in Pun&to F. Circa D F Diametrum def.

criptus eat Circulus D K F. Pofteà à Punéto F intelli

X.—~_

\…

—°—

==—3

gatur ad Semicirculum duéta Linea Tangens, quæ fit

AEqualis F K. Ducantur deinceps K E, D K. Dico quòd

Portio Lineæ D E, fcilicet F E, quæ cadit inter Periphe

riæ A D B Convexum , & eiufdem Circuli Diametrum,

Æqualis erit Datæ Lineæ G Externae. Quoniam F K,

Æqualis eft Tangenti Circulum AD, à Puncto F, eius

Quadratum Æquale erit Reétangulo D F E. Sed hoc

Reétangulum vnà cum altero F De Reétangulo, fünt

Quadratum D F, Et hoc Æquatur duobus Quadratis F K,

D K. Igitur Quadratum D k, Æquale fiet Rcétangulo

FD E. [At Rectangulum F D E, Æquale fuit faétum

Quadrato A I. Ergò A 1 Quadratum, Æquale fit Qua

drato D K; EtLinea Lineæ. Vnde Tres erunt Lineæ Pro

portionales F D , D k, D E, quæ in duobus Triangulis

DF k, D E k, circa eundem Angulum F D k confiftunt,

F

B ij
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Ergò Triangula illa funt Similiâ, & Æquiangula. In

Triangulo verò F D K,AngulusinSemicirculo Reétus eft,

Ideò in alteroTriangulo D K E, eius Correlatiuus D E k,

Reétus erit. Linea igitur K E, perpendiculariter fuper

D F, in Punéto E cadit. Et Linea F e, fit Differentia Ex

X. «G

—~_

y/-^^

/u-^l^
AT C

tremarum F D, D E, quarum Media eft D k, fiue Ar. At

in Conftruétione, Linea G, Differentia illarum affume

batur. Igitur G, & F E, Æquales fünt. Pertinet verò F E, ad

Pun&um in Peripheriâ D,Datum.Ethoc erat faciendum.

%P R O P O S I T I O T E R TI A.

P R O BLEM A TE R T I VM.

$Dato Punéto in Peripheriâ Circuli citra Qgadrantis

Verticem , & Lineâ &xternâ, quæ fit adhuc Semi

diametro Maior, illud idem effcere.

SIT Semicirculus, in eo Punétum D, citra Verticem

Quadrantis,& Linea Externa G, Maior Semidiame

tro Ac. Ducatur AD, Et in H, bifariam Semicirculus

diuidatur , iunétâque Linea B H, fumatur Differentia

quadratorum B H, A D, & fit quod poteft Linea D k,

quæ Media accipiatur Trium Proportionalium,quarum



G E o M E T R I AE I N s T A v RA r i o. 13

Differentia Extremarum fiat G Externa Data; Inuenti£

que Extremis ex Lemmate, fit Maior DF: Minor d p.

p.

Et à Punéto D, in Semicirculo Dato ducatur D F, vt

concurrat cum protraétâ Diametro B A, & in F Punéto

fit concurfus.

Dico quòd F E eius pars inter Convexum Peripheriæ,

& Diametrum eduétam, Æqualis eft Datæ Externæ c,

Demonftratio prorfus fietjî, quam etiam repetere

non piget. Circa D F, Semicirculus eat, & F K AEque

tur Lineæ Tangentiâ Punéto F, Circulum A D B. Ideò

Tres funt Proportionales. D F, F K, F E, & Reétangu

lum F D E, poteft etiam Quadratum D K. Sic iterum

in Analogiâ funt F D, D k, D E. Quare in Triangulis

F D k, D k E , cùm Proportionales fint circa eundem

Angulum F D k, funt Similia, & Æquiangula Triangu

la. Et idcircò Angulus D E K Reétus, & Trium Pro

portionalium FD, D k, D E, Differentia Extremiarum

eft F E Externa, & pertinens ad Punétum Datum D.

Sed eadem Differentia erat in Conftruétione, Linea G.

Ergò Æquales euadunt Lineæ F E, & G. Et fa&um

erit quod oportuit.
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L4 D NOTA TIO.

I N fequentibus , cùm eadem poffit Demonftratio

1 inftitui , Nos à multiplâ repetitione abftinebimus;

praefertim quia Conftruóìione peractâ, fiquis illâ rufus

opus habuerit, facilè ad præmiffà regredì poterit. Cæ

terùm Symptomata poffunt alia contingere, quæ vt pa

rùm ab expofitis fint diuerfa, confultò relinqüimus} &
fat fuerit óftendiffe ad illa Methodum.

PROPOSITIO QJ/ARTA.

PROBLEMA QVARTVM.

Dato in Peripheriâ Punffo vltra Quadranti* Verticem,

& Lineâ Externa,que/ît Semidiametro Minor, illud

idem effccre.

SĘ. Semicirculus AD B: Pun&um in Peripheriâ Da

*J tum D ; Et Externa Linea Semidiametro Minor G.

Sumatur QuadratiSemidiametri, fuper Quadrato Lineæ

G, Differentia ; Et fit Quadratum quod poffit Linea 1,

quæ ad Angulos Reétos fuper Diametro in A Punéto

íÉ : fitque A K, iunótáque K B, diuidatur in L

ifariam , & duo Quadrata KL, vel B l , à Quadrato

Lineæ AD ( priùs du&ae) auferantur , vt Differentia

Quadratorum fiat, id quod poteft Linea D o. Et hæc ad

Rectos Angulos ponatur füper A D; fi opus fuerit D B

prorogetur. Pofteà iungatur A o, quæ quidem vt

Media accipiatur inter Extremas in ordine Trium Pro
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portionalium , quarum Extremarum Differentia fit c

Data. Inuentifque Extremis, Maior fit D F, Minor verò

D E.Etâ Pun&o in Peripheriâ Dato p,ducatur D F,vt cum

Diametro eduélâ concurrat,& fitin Pun&to F, fcriptoque

deinde fuper D F, Semicirculo D M F, in eo aptetur Linea

f M, Æqualis illi que Reétangulum D F E poffit : aut

quod idem eft, Æqualis Tangenti Circulum A D B, ex

Punéto F, iunganturque D M, M E. Ergò Reétangulum

D F E, Æquatur Quadrato F M. Et Quadratum D M, Re

&angulo F D E. Igitur, vt fuprà, oftendetur M e, fuper

D F, ad Angulos Pares defcendere. Et eâdem peraétâ ra

tiocinatione , Methodo fuperiori concludatur , F E.

AEqualem Datæ G, pertinentem ad Punétum D in Peri

pheriâ Datum. Et fàétum erit quod oportuit,
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PROPOSITIO QJ/INTA.

PRO BLEM A QVINTV M.

Dato Pun£fo in Peripheriâ Circuli citra Quadrantis

Verticem, Extermâque Lineâ, quæ fit Semidiametro

AMinor, illud idem effcere.

IT Semicirculus A D B, in eo Datum Punétum D,

Externâque Linea G Minor Semidiametro. Accipia

tur Differentia Quadratorum Semidiametri A C, & Datæ

Lineæ G, fitque quod poteft Linea L Quadratum, &:

in Circulo ex a Puncto, ponatur A 1, Æqualis L, iunctá

que bifariam in M diuidatur,& Duplum Quadrati B M,

aut M 1 auferatur à Quadrato B D, vt Differentia fiat

Quadratorum , quod Linea N poffit , & hæc Linea N

ponatur MediaTrium Proportionalium,quarum Diffe

rentia Extremarum fiat Data G. Inuentifque Extremis,

Major fit D F, Minor verò D E, & à Punëto D , duca

tur D F in concurfum eduétæ Diametri BA, & in

- Pun&to
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Punéto conueniant F, fupraque D F, eat Semicirculus

in quo Linea D o accommodetur, Æqualis F o, quæ fit

potens Reétangulum B AF, fiue ex FPunéto, illa quæ

Circulum A D B tangit, & ducantur aliae D o, E o ; &

faéto, vt fuprà, eodem difcurfu, Conclufio eadem reful

* tabit ; fcilicet D o Mediam fieri inter D F, & D E, Ergò

AEqualem ipfi N. EtcùmLinea G, fit Differentia earum

dem Extremarum F D, D E 5 ex Conftruétione quarum

pariter Differentia eft F E. Ergò G adplicata eft vt pe

tebatur, pertingens ad Punétüm in Peripheriâ Datum

D. Quod facere oportebat.

IP RO POSITIO SEXTA.

PRO BLEMA SEXTVM.

?Dato Punéto vtcumque in Peripheriâ Circuli, /|ue in

ip/0 Vertice, Citrâ, vel vltrà ; & Linea Externa

fit $emidiametro Æqualis, illud idem efficere.

SY M PT O M A P R I M V M.

Sit Primum Pun£tum D, vltra guadrantis Verticem.

A Gatur Linea A D, & jungatur D B$ opus

fuerit5 feétaque bifariàm in H Peripheria, ducatur
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JF

AH, & Differentia AD, A H Quadratorum illa fit, quæ

poffit D 1, quæ & ponatur fuper A D ad Angulos Reétos

in D 1; iunéta deinde A 1, haec erit ponenda tanquam

Media Trium Linearú Proportionalitim, quarum Diffe

rentia Extremarum, fiat in hoc cafu femperSemidiame

ter Data Ac, vt in Hypothefi, inueniantur de more Ex

tremæ, & Major fit DF, Minor D E ; Cætera verò fùnt

ordinandavtfuprà; Et eâdem ratiocinatione Conclude

tllI A I`,Ἑ, D K, & Differentiam Extremarum.

D F, D E, fcilicet FE, Æqualem fieri ipfi G, fiue Semi

diametro Ac. Quoderatpropofitum. -

SYM PTO M A S E CVN DV M.

Ijfdem pofitis, fed Punétum D, citra guadrantis Verticem.

confiftat, illud idem efficere.

Q IT Semicirculus A D B, & in Circumferentiâ Pun

&tum D, fumatur H Pun&um Quadrantis; Et du&is,

A D, D B, H B, Differentia Quadratorum D A, H B, au

feratur ab eodem Quadrato D A, vt fit Differentia, quae

poffit Linea N, & hæc accipiatur Media inter Duas Ex
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X

F A c E

tremas, Differentia quarum ſit Ac Semidiameter; in

uentiſque Extremis, Maior ſit D F, Minor DE, Età

Puncto D, ducatur D F, vt cum productà BA, conue

niat in F Puncto, &circa DF Circuli Semiſſis ſcribatur,

in quo aptetur FK, AEqualis tangenti Circulum AD B,

ex eodem F Puncto, Et ducantur DK, KE, quae vera

ſunt reliqua ordinanda: Et argumentandum vt ſuprà,

ConcludeturN, AEqualem D K: Et F E Differentiam Ex

tremarum D F, D E, AEquari Semidiametro A C. Quod

erat propoſitum.
SYM PT O M A TER TIVM.

Iſdem viſuprà poſitis, o Punctum D, in Vertice conſistat

guadrantis, illud idem efficere.

S T Semicirculus ADB, in eo Punctum D, & Linea



3S SvppleM e N r 1 VI ET ae) Ac

Externa ÆqualisSemidiametro A c, jungatur AD, quæ

ponatur, vt Media Trium Proportionalium , quarum

Differentia fiat ipfà Semidiameter A c, & inuentis Ex

tremis, Major D F, Minor D e , à Punéto D, ducatur

D F, vt contingit concurrere, cum B A produétâ, & fit

in Punéto F; Scribatur Semicirculus, in quo à Pun&o.

JB

F ducatur, fiue apteturLinea F G, Æqualis LineæTan

genti Circulum A D B, ab eodem Pun&o F, Et ducan

tur D G, G E: Ex eâdem igitur pluries repetitâ formâ ar

gumentandi, Concludetur D G Æqualem A D, & Diffe

fentiam F E Extremarum, Æqualem ipfi Ac Semidia

metro. Et hoc erat faciendum. -

c/4 D NOTATIO.

P$* hæc fufficere poffent, vt Methodo Geome

tricâ, tota demonftraretur integra effeétioTrife&io

nis Plani cuius-libet Anguli in Æquas partes: Nam in

hac tantùm operatione à legibus Geometriæ Authores

declinabant, vt Linea Data inter Convexum Periphe

riæ, & eduétam Diametrum aptaretur pertinens adDa

tum in Peripheriâ Punétum; Libet attamen, antequàm

principale illud Problema de Anguli Trife&tione à no
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bis proponatur, folutionem afferre ad duo Quæfita,&in

folüta Problemata à Marino Ghetaldo in fuoVariorum

reliéta ; quae quidem nec ipfe , qui poft eadem evulgata,

fuperfuit ad quadrantem Seculi; nec quifquam aliorum

Äî, Et fané ex tunc Datis conftrui poterant. Nunc

verò ex fuperiùs à nobis deduétis nullo negotio perfi

C1€ntur.

In Libro igitur variorum Problematum GhetaldiVe

netijs Anno i6o7. edito, poft xviij, ac xix. Problemata.

in Reéto Angulo feliciterabfoluta, ad illud quod gene

raliùs conceperat, Nimirùm illa eadem fub quocumque

Angulo conftruenda cùm explere nequiret, &hocvalde

optaret, in hæc verba defcendit.

Magni momentieffent duo Problemata proximè præ

cedentia, fiin omniTriangulo, non in Reétangulo tan

tùm, conftruerentur; Primum enim oportunum effet ad

Seótionem Anguli cujuslibet Plani, vél Circumferentiæ

in tres partes Æquales. Secundum veròad Duplicatio

nem Cubi, proponerenturque illa duo Problemata hoc

modo.

PRIMVM. ' Dato vno ex Lateribus Trianguli Datum

-Angelum Verticis ambientibus, Datâque Differentiâ Seg

mentorum Bafis, inuenire Triangulum.

SECVNDV M. Dato vno ex Lateribus Trianguli

Datum Angulum Verticis ambientibus, Datoque alterno Bafis

Segmento,, inuenire Triangulum.

Si hæc Problemata conftruerentur,Secaretur, vt dixi

mus, quilibet Angulus Reétilineus, vel Circumferentia

Trifariàm, Duplicaretur Cubus, atque Geometriæ fup

plerentur Defe&us. Hæc Ghetaldus. -

Ad illorum itaque Conftruétionem iter iam para
ll1ÎmuS,
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%P R O P O S I %T I O S E P %TIAML4

P R O BLEMA SEPTIMVM.

Id, e/? Primum duorum Ghetaldi.

Sí Semicirculus AD B, in quo Centrum C, & An

gulus Datus fit, vel fiat Ac D ; Linea verò Data fit

<c D ad Augulum Verticis, & Differentia Segmentorum

Bafis G. Vt Triangulum igitur ex hifce Datis con

3F

ftruatur. A Punéto in Peripheriâ D Dato, & Lineâ Ex

ternâ G, ducatur D F, ex aliquo, ex fuprà expofitis, con

gruo Problemate; adeò vt Externa Linea F E, Æquetur

G Datæ. Dico Tiangulum quæfitum effe conftru£tum:

Nam fi ducatur Perpendicularis cH,fuper D F, Differen

tiaSegmentorum Bafis DF, fit F E, hoc eft G. Quod erat

untentum.

IP R O %P O S I T I O OCTAVA.

PRO BLEMA OCTAVVM.

Id, ef? Secundum duorum Ghetaldi.

vir semicirculus ADB,&in eiufdem Centro c, Datus

ponatur Angulus AcD : Latus verò illud confti- - -- - - - - - - - - - --
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tuens, fiat Semicirculi Semidiameter ; & Linea G alter

num Segmentum Bafeos, pariter ex aliquâ ex noftris.

Propofitionibus,vtfuprà, cóngruâ, ipfi Pünéto in Peri

pheriâ D, ducatur Linea D F, vtconueniens cum protra

ôtà B A, in F, pars intercepta FE, Æqualis fiat expofitæ

c, & Triangulum Quæfitum erit conftruétum, cùm

Segmenta Bafeos fint D E, F E. Et alternum Æquatur

c, vt oportuit.

G.

JF A C. É

eA%D NOTA TIO.

AD Authorismentem füerat hæcprimùm quærenda;

Conftruétio, vt Anguli Plani deinceps haberetur

Trife&tio, nec data tunc erant fufficientia : quia verè.

priùs Methodus præcedere debuerat , quâ àptaretur

Data quælibet Linea inter Peripheriæ Convexum, &

eduétam Diametrum : Quod nos fuprà præftitimus,

Vieta fcilicetSupplementi Propofitione ix', & Snellius

Cyclometrici Própofitione xxv*: id apertiffimè indi

carunt. Et quod omninò ad Trifeétionem Anguli per

effe&tionem Planorum (dequorum familiâ propriè éft)

deeffe videbatur, abundè füppletum fit, ad Problema.

idemdeuenimus. T T. - --- --- —- - - . *.

,



14 S v P P L E M E N T 1 V 1 E r ae, Ac

%P RO POSITIO NO NA.

P R O B L EM A NONVM.

Angulum quemcumque Reétilineum Trifariàm /ecare

Geometricè.

Atus fit Angulus B cD, AEqualiter Trifecandus.

DFa&to Centro in c, ad quamlibuerit Diftantiam

c D, Semicirculus fiat A D B, in cuius Peripheriam cùm

cadat Punétum D, Ab eodem ducatur Linea D F, vt in

tercepta pars à Convexo Peripheriæ , & Diametro pro

du&tâ, nimirum F E, fiat ipfiSemidiametro Ac, Æqua.

lis. Et hoc habetur fuprà in congruo Problematis Sexti

Symptomate demonftratum. Dico quod Arcus DB,fiue

F A. C ES

Angulus B C D, Trifariàm Æqualiterfeétus erit, & eius

pars Tertia erit Arcus A E, É Duéta c e, Angulus

Ac E, Nam Conftruâi Trianguli c D F Angulus Ex

ternus B c D, valet duos c D F, c F D Internos, & Op

pofitos. Sed cED, Æqualis eft Angulo c D E. Sed Ah

gulus CED, Duplus eft Anguli CFE, aut Fce: funt enim

Anguli ad F, & c, Æqualés ; quia Æqualiafunt Latera

EF, E C. ErgòÄú C D F, Duplus eft vtriuslibet

CF D, E C F Angulorum. SedÅ Externus B C D,

----- - - - - - - - - poteft

• -l
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poteft duos Internos,&Oppofitosad D & F. Ergò BCD,

Angulus poteritTres Angulos Æquales ipfi F, fiue EcA.

Et ideò Angulus B C D , Trifeétus erit , & Pars Tertia

fiet : Aut Angulus F ; aut Angulus A c E ; fiue Arcus.

- D B, Triplus erit Arcus A E. Quod erat faciendum.

C O N S ECTÆ RIVAM.

Á Anifeftum igitur erit , quotiefcumque Linea

comprehenfâ Externa, ab eduάâ Diametro, &

Convexo Peripheriæ, Æqualis fuerit Semidiametro

eiufdem Circuli, pertinens ad Datum in Circumferen

tiâ Pun&um, Angulum in concurfuÆqualem fieriTer

tiæ Parti Anguli Externiin Centro, vt hic Angulus cFD,

Pars Tertia Anguli B c D , feu Arcus B D, Triplus fiat

obuerfi Arcus ÄE. Et optimè licebit fic argumentari.

Angulus in Centro Trifariàm fe&us eft. Ergö Linea Ex

terfia pertingens ad Punétum in Peripheriâ Datum Se

midiametro eft Æqualis. Vel è conuerfo ; Ex eo quòd

Linea Externa pertingens ad Pun&um in Peripheriâ

Datum Semidiametro Æqualis eft. Ergò Angülus in

Centro Æqualiter Trifariàm feétus eft , vel Arcus illi

obverfus.

_A D NOTATIO.

CĘ Antiqui Trifeétionis Anguli cujuslibet

Plani effeétionem ad Solidum pertinere Genus;vn

de Pappuslib. 4. Propofitione 35, fic ait.

Dátüm quidem Angulum,vel Circumferentiam Tri

partitò fecare, Solidum eft,vt antè oftendimus ; Sed Da

tum Angulum, vel Circumferentiam fecare in Datam

Proportionem,Lineare eft,&c. fic ille.
D.
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At non Antiqui tantùm, fed omnes quotquot fuére

Mathematici haótenùs in eandem iuérunt fententiam.

Et vt alios recenfere pertranfeam, Albertus Girard Geo

metra, & in Algebricis verfàtiffimus, in Opufculo illo

Gallico Idiomate confcripto, Invention nouuelle en l'>al

gebre, edito 1619. in 4° Capite de Æquationibus Ordina

tis, in hæc prorumpit verba, paginâ 32. (Il efl impoffible de

couper tout Arc propof? en 3. fans vfer d'autres lignes que de

la Droiête, et, Circulaire.)

In hoc quàmlongè à veroabfit,iam patet; &ampliùs

patebit íí, vbiÉ oftenfuri adüerfus Pappum,

etiam in Analogicâ Seétione Anguli, Genus Planorum
- - 8o - - ac - - - \

nonimmutari; at per illud omniaabfoluilegitimè,

P R O PO S ITIO %D EC I ÂM A.

P R O BL EM A D ECI MV M.

Diametrum Circuli ita continuare, vt/it Continuatio

ad Semidiametrum adjunétam Continuationi ,/icut

Quadratum $emidiametri ad Qgadratum comti

muata Diametri.

Eft Victæ, in Supplcmcnto Gcomctriæ, Propofi

tionc xix.

NN I vltra Seculi trientem recurrunt , ex qui

bus mihi Venetijs agenti, Apodixis oftenfà j

rat,in quâ Profeffores duo Clariffimii afferebant noluiffe,

imô etiam (pro eorum ingenuitate) nequiuiffe eiufmodi

Propofitionis interpretationem exhibere ; vel quia alijs

detinerentur, vt fuppono; vel quia illis nimia Àuthoris

videbatur elegantia, id eft obfcuritas; vel ccrtè quia
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hærebat inconceffo Poftulato, & abfque fruâu labor

apparebat. Atipfemet Author haec,&alia non-nullaPro

blémata ad Heptagoni legitimâ direxerat defcriptioné.

Non inutile verò aut injucundum erit(exclufo illo Poftu

lato) illam, & reliquas huius generis Propofitiones ad .

legitimam Geometriæformamreuocare: vt inde omnia

Supplementi Vietæ Problemata, à nullo Geometrarum

ratiönabiliter repudiari poffint tanquam exorbitantia;

& verè Inftaurata Geometriæ ab omnibus agnofcatur:

Quod fuit noftri huius Opufculi intentum.

Sit fub Centro A, Diametro B c, Circulus: Et c D,

fumatur pars Diametri Triens, & Semicirculi Arcus c e

Triens: Duétæ ED, Parallela eidem fiat AF, & à Pun&o

Σ, agatur F G fecans Peripheriam in H, ita vt H G, Semi

diametro Ac fiat Æqualis, (hæc illa effeétio defideraba

tur in Geometriâ,& Mechanico fuftentabatur opificio,.

quam nos in integrum reftituimus:) Ipfi verò F G, agatur;

Parallela E 1, fecans c G in I.

G I B ;—;;-;;—j—a

Dico fa&um effe quod oportuit; Effe namquevt 1 B,.

ad 1 A: ita Quadratum AB, ad Quadratum 1 c: iunga

tur A H, & Parallela agatur ipfi D k, & in continuatâ;

B c, ponatur E L, ipfi D E Æqualis. Quoniam igitur;

D ij
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Trianguli G H A, Crura G H, & H A , funt Æqualia, &

à Bafis Termino A, eduéta eft A F, ipfi G H AEqualis;

Angulus F A c, fit Triplus Anguli H A G. Triangulis

autem G H A, H A F, Similia funtTriangula I KD, KD E,

EtTriangulum Æquicrurum eft 1 K D. Sed conftruétum

" quoque eft Æquicrurum Triangulum D E L, & funt

Crura D E, E L, Cruribus 1 K, KD, Æqualia, & Angulus

E DL, feu E l D, Anguli k I D, feu K DI, eft Triplus.

Quare Cubus ex 1 D, Minùs Solido Triplo fub 1 D, &

Quadrato ex IK, feu D E, eft Æqualis Solido fub D L,&

eidem Quadrato ex D E. Eft autem A D, Triens Semi

diametri AC, Et cùm ex E, cadit in Diametrum Perpen

dicularis E M, fit D M, Sextans Semidiametri: Dodran

tem verò Quadrati ex AB, AEquabit Quadratum ex E M,

quod quidem Quadratum ex E M, adjunétum Qua

drato ex D M, valet Quadratum D E. Quadratum igitur

ex D E, Æquat Dodrantem Quadrati ex A B, plùsTri

cefimâ fextâ eiufdem.

[a] F ` T eft Quadratum ex A B, ad Quadratum ex DE,

ficut9 ad 7.i

[b] ItaqueTriplumQuadratum ex DE, Æquale eftQua

drãto Septupartienti tertias ex A B. Solidum verò

C
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fub DL,& Quadrato ex De, Æquabitur CuboSeptupar

tienti Vicefimas feptimas ex AB. Quare Cubus ex iD,

Minùs Solido fub i D,&Quadrato SeptupartienteTer

tias ex AB, Æqualis eft Cubo Septupârtienti Vicefimas

{eptimas ex A B. -

Atque hoc efto Primum Illatum.

ScH o L 1 I P A R s P R I M A.

[a]8t tff Quadratum ex AB, ad Quadratum ex DE,ficut 9.ad 7.

[b] Itaque Triplum guadratum ex DE, Æquale eff Qgadra

to - ex AB.

Sumiturvtriufque termini Pars Tertia, rationis nimi

rum 9. ad 7. Ergò D E Quadratum , ter Æquatur A B

Quadrato + Solidum verò fub D L, & Quadrato D E,

Æquabitur Cubo # AB: Nam Quadratum +ex A B, in

A B, quæ Tripla eft D L, facit Triplum Solidum ex D E,

Quadratum in DL,hoc eft Quadratum+ ex AB, in AB So

lidum, fit Triplum Solido D E, Quadrati in L L. Tertia

igitur Pars illius, id eft Cubus ; ex A B, Æquatur D E

Quadrato , in D L. Quare

1 D Cubus

—1 D in A B Q. £;
2 7

$aequatur A B Cubo £

Eft enim Quadratum AB ; idem quodTriplum Qua

dratum ex DE (ex Propofitionexvi* eiüfdem Süpplementi

Vietæ, &in Algebrâ PetriHerigonij infertâ âd 23. Pro

pofitionem) funt duo Triangúiífeelia, Angulufque

Secundi eft Anguli ad Bafim Primi Triplus, & Latera

Æqualia funt. Ideò Sequitur, quòd

1 D Cubus
-• . „ *

*-I D in A B Q. £; —A B Cubo
27

Et haec pro lllati Primi intelligentiâ clariore.
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I B A D M L C

S E Qv IT vR Av r HoRI s T ExTv s.

EOMnia ea Solida fumantur Vicies fepties. Ergò

Cubus Vicies fepties ex 1 D , Minùs Solido

Ter & fexagies fub 1 D, & Quadrato ex A B, Æquatur

Cubo Septies ex A B. Quâ Æqualitate ad Analo

giam reuocatâ, eft vt Quadratum ex 1 D Nouies, Mi

nùs Quadrato Vicies femel ex A B , ad Quadratum

Septies ex AB, ita A B, ad Triplam ID. Etverò Quadra

tum ex ID, valet Quadratum ex 1 A, & Quadratum ex

AD, vnà cum eo quod fit fub AD, & IA Bis. Ipfa autem

A D, eft Triens A B. Quare Quadratum Nouies ex I D,

valet QuadratumNouies ex IA , Plùs eo quod fit fub IA,

A B Sexies, Phüs Quadrato Semel ex A B. Eft igitur vt

Quadratum Nouies ex IA, Plùs eo quod fit fub IA, & AB

Sexies, Minùs Quadrato Vicies ex A B , ad Quadratum

Septies ex AB, ita A B ad compofitam ex AB,& Triplâ

1A. QuâRefolutâ Analogiâ,cùm quæ fient Solida, diui

fionem quæq;à Vicenario feptenario numero accipient,

Cubus ex IA, Plùs Solido fub AB, & Quadrato ex 1Â,Mi

nùs Solido duplo fub IA, & Quadrato ex AB, Æquatur
Cubo ex A B. - - - -

Atque hoc efto Secundum Illatum;
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S CH O L I I PAR s S E cv N D A.

[c] Omnia ea Solida famantur Vicies fepties. Ergò

1 D Cubus 27. - -

—1 D, 63. in A B Q. 7. {aequatur AB Cubo 7.

Reuocatâ ad Analogiam Æqualitate, Erit

vt 1 D Q,_ 9. {ad AB Q. 7. Ita AB ad 1 D,Triplam.

—A B Q. 21.

Nam ex Analogiæ Refolutione , fecundùm Artis Prae

cepta, Æqualitatem reftitui oportet, Sed ex Elementis,

I D q ais? „;;§ }-* I A in A D Bis,

C IA Q. 9.- *\ • - -

ADverò Triés eft AB. Igitur ID Q. 9.funt}—-1A in AB, 6.

(_—- A B Q;_

Ideò, Erit

vt IA Q. 9 ~,

-+IA in A B, 6. (ad AB Q. 7. Ita AB, ad ID Triplam.

—+AB Q. zo. )

Hoc eft ad compofitam ex AB, & Triplâ IA. QuâRefo

lutâ Analogiâ, & Solida diuifà per 27. Erunt,

I A Cubus 27.Y

. —-IA Q. in AB 18.

—IA in AB Q._ 6c.

—+ AB in A 1 Q._ 9.

—+A B Q. in A 6.|

—A Cubo 2. O•_j

Fa&tâ deinde Homogenearum partium tranflatione

(ex Arte in Ifagogicis traditâ, quânon immutari AEquali

tatem conftat) in contrarias adfectiones, Erunt

• •

/

-

&aequalia Cubo A B 7.
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1 A Cubus 27. -,

- -+I A Q._ 27. in AB 3£qualia AB Cubo 27.

—AB Q. 54. in A1;

Et omnia diuifionem accipiant per 27. Erunt, -

, I A Cubus ~,

- —+I A Q._ in A B Æqualia A B Cubo.

—1 A in AB Q. Bis. )

Et hæc pro Illato Sccundo clariùs explicato.
1 - -

s ^…

i . /

! - - H /-^

i u^-</>s

<^ I B -

S E Qv IT vR. AvT H o R rs TexTvs.

PE AdemautemÆqualitas rurfus ad Analogiam re

uocetur, Erit igitur,

“_3ad AB: Ita AB Q._ £;: Q._

—*IA,in AB Bis.

Et per Diaerefin,

Vt . I A (ad 1 A Q_ -

} - ::{ad I A. Ita AB Q._ }ῖ. in AB Bis.

Et
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Et interpretando,

vt 1 B, ad 1 A: Ita AB Q. ad 1 c Q;_

Quod tandem erat Demonftrandum.

Sc H o L 1 1 PARs PosT R E M A.

[d] eadem Æqualitas ad caenalogiam reuocetur, Erit

vt ;;3ad AB: Ita AB Q. 3° IA QJ

-AB - -+IA, in AB.z.

Nam Refoluendo,

1A Cubus, T.

-+IA Q. in AB z. AEqualia redeunt vt fuprà, ipfi AB.

—AB in A I Q. Cub
- l llLOO.

—AB Q. in. AI. }

Hoc eft per Homogenearum fubduétionem. Partium,.

autGraduum depreffionem.

1 A Cubus, 7.

-+IA Q; in AB {•quantur AB Cubo.

—IA in AB Q. 2. )

Et per Diaerefin Analogiaeillius,.

Vt IA Gad IA Q._

'%. ad 1 A. Ita A B Q. 2-+IA in A b z.
-AB —#7 -

Ö-* A B Q._ .

Et per interpretationem,

vt IB • ad 1 A : Ita AB Q. ad 1 c Q,_

Quod erat oftendendum. -

E.
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oAD NOTATIO.

S Equentia etiam Problemata excufàri poterant: At

quia Exemplaria Authoris vix reperiuntur, & nifiite

rùm fub præló committanturvniuerfa eiufdem Opera:

quemadmodùm paucis abhinc annis Elzeviriana fpem

fecerat Typographia, magno pofterorum praeiudicio id

fuccedet, Herigonius ad xv 1 1 1. huius Supplementifub

ftitit, nec reliqua profequutus, noftræ huic Inftauratio

ni onus videtur reliquiffe,vt integrè fuppleatur, & in

traGeometricos fines reducatur. -

PROPOSITIO VNT) ECIMA.

P R O BLEMA VN D E CIMVM.

conftituere Triangulum Æquicrurum, vt différen

tia inter Bafim , ad alterum è Cruribus ßt ad

Bafin § /icut Quadratum Crurià ad Quadratum

Compofitae ex Crure, & Ba/?.

Eft Vietæ, in Supplcmento Gcomctriæ,Propofi

tione xx.

E Xponatur Circulus fub A Centro, Diametro qua

cumque B c, & continuetur c B Diameter in D ,

ita vt DB, fitad AD, ficut Quadratum ex AB ad Quadra

tumexDc. Exo,pofteà ponaturin Peripheriâ Recta DE

ipfi AB æqualis, & iungatur AE.

Dico Triangulum DEA, effe quale quæritur. Crura

enim ED, EA, aequalia funt.Eft autem DB Differentia

inter Bafin DA,& Crus Ac, feu AB. Ipfà verò DC, Com

pofita eft ex DA Bafe, & Ac , fiue ÀE Crure. Confti
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%P RO BLEMA SEXTVM.

Datù vt£; , & alterum punäorum ponatur

extrá , £j; intra peripheriam induéíü

diametrü. illud idem efficere.
--

Sj punéta, B in peripheria, c intra circulum, &

duάa b c, per centrum B A D, c A E, fecetur B c,

• in*,in ratione B D, ad c e , &per F pun&um&cen

trum circuli linea FAG agatur. Dico quod G pun

&um problema efficit: in duius oftenfionem veniunt

quae füperius repetita funt, vt concludatur G B, GH

aequales effe, vt opusnonfit denuo eadem inculcare.

E ij
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P ROB L EMA SEPTIMVM.

Datù circulo & duobus punétù B, c, altero extra,

altero intra in eadem diametro : illud idem

perficere, --

FÉ; vt differentia B A , fupra Ac, ad ipfam Ac:

ita tota B D , ad c D , & à pun&o D agaturtan

gens in G. Dico pun&um c efficere quæfitum : du

&tis namquelineis vt in fchemate, reëtus fiet angu

' lus D G A: ergo per lemma quintum anguli B G A,

cc A funt æqualés : & conftafpropofitumi.
- •

.• - - - - - -
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PROBLEMA ocTAyyM,

Ij/âem datù , alterum punéforum/t im peripheria,

alterum vero extra , fed in diametrì diuerffi;
illud idem perficere.

It circulus , & punéta p, c, hoc in peripheria,

illo intra circulum , ducatur tangefis íd , &

iunéta B c fecet in E circulum , cuius comprehenfà

Portio D E , bifariam in F, diuidatur , & iunéta F C,

iterum in K, diuifà, & ab eo punéto, per centrum A

agatur k A G. Dico pun&um G efficere problema;

$imirum duétis lineis B G, C G, angulum à G c diui
füm efIe bifariam per diametrum GÄ: nam ex vitrian

' gulorum cIF, & cöf, breuiter conuinci poteft:crgo ex

% 9, Pun&um reflexionis fignauimus. Quod erat
faciendum. • , - -
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£ ROBLEMA NONVM.

Circulo vt fùpra dato, & duobuspunëfù , in dia

metro vna, ambobus extra, inæqualiterà centro

diffantibu: oporteat illud idem efficere.

Int punéta B, c extra, linea tamen iungens per

ADA centrum tranfeat, ducantur circulum tangen

L G.
-<--

tes ad eandem partem B D, quæ produ&ae concur

rant in punéto F, à; quo per centrum A ducatur

FAG, &arcus HG, transferaturin Rl. Dico pun&um

l effe quod quaeritur: nimirum duétis B L, c L, relin

quere æquales arcus in circulo L M , l N , & angulum

b L c à diametro per punétum L duéta diuidi bifa

riam: iungatur co , & à pun&o 1 parallella 1 P fiat

ipfi B L, quoniam inĘ; c A o, c A l : duo la

tera vnius c A, A o, æquália funt duobus lateribus

alterius c A, AL, &angulicomprehenfi c A 9, c a I.-------
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A.

Reéta cD, ipfi AB, vel AC aequalis, vnde Triangulum

AcD, rurfus fit aequicrurum: Crura enim cA, cb, ha

bet aequalia. Dico inTriangulo ACD, vtrumque Angu

lorum ADC, DAC, effe£É Anguli DcA. Quoniam

enim Angulus B Ac , eft Anguli A B c Sefqui-alter,

vel AcB. Ideò qualium Partium Angulus A B C eftDu

arum; talium BAc, eft Trium. Sed earundem, & An

ulus AcB, eft Duarum, cùm fit Angulo AcB Æqua

lis: atque adeò Tres Anguli Trianguli Abc, hoc eft Duo

Re&i aeftimanturSeptem. Quoniam autemÆquicrurú

fit quoque Triangulum AcD habens videlicet Cruscd

CruricÂ Æquale.Ideò qualiumAngulus DAC,taxatus eft

Trium partium: talium erit totidemŠ ADC, at

<que adeò Angulus ACD, Pars Vna, cùm talium DuoRe

êti fint Septem. InTriangulo igitur ADC,VterqueAn

gulorum bAc , ADc, eft Triplus reliqui ACD. Quod erat

Demonftrandum.

PROPOSITIO DECIMA-QVINTA.

P R O BLEMA DVO DE C IMVM.

In Dato Circulo Heptagonum Æquilaterum , &

LAequiangulum deféribere.

Eft Victæ, in Supplcmcnto Gcomctriæ, Propo

fitionc xxiv. Τ I Τ I Τ
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S It datus.Circulus, cuius Centrum A, Diameter BAC.

In eo oporteat Heptagonum Æquilaterum , &

Æquiangulüm infcribere. Diameter Éc, continuetur

in D, ita vt DB,ad DA fit, vt Quadratum AB, ad Qua

dratum ex Dc, Et in Circumferentiâ ponatur DE Æqua

lis Semidiametro. Dico EB, effe Arcum Heptagoni ;

hoc eft Partem Circumferentiæ Septimam. Secet ipfâ.

IDE, Circulum in F, & iungantur Semidiametri AE, AF.

Eft igitur Triangulum DEA, Æquicrurum, ita conftru

&um , vt Differentia Bafis & Cruris ad. Bafin eft, fi

cut Quadratum Cruris ad Quadratum Compofitae ex

Bafe & Crure. Quare Reéta. A F, ipfi Cruri Æqualis,

fecat Bifariàm Angulum ad Bafin, ideòque qualium

Duo Re&ti funt Partium Septem ;äääïEAD,

eft Duarum. Qualiumverò Quatuor Re&ifuntSeptem,

id eft tota Circumferentia ; talium Angulus EAD, eft

Vna. lpfius autem Anguli E AD,íí defi

nit Arcus EB. Quare Arcus EB, Septima eft Pars Cir

cumferentiæ totius. Subtendatur igitur Septies. Et

eritinCirculo Dato infcriptum HeptagonumRegulare.

Qu9d erat faciendum.

- - - - - - - - ADNO
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e4%D NO%TL4%TIO.

PĘ continuauimus Propofitiones, vt vnà in

telligatur ab Authore fic ordinatas fuiffe, vt in

Circuloinfcriberetur Heptagonum: Quamuis perfeéta

defcriptio ab eodem non trădatur,proptereà quòd eius

Ρoftulatum claudicet. Modò verò, quùm ex noftris

fuperiùs deduétis reétà incedere Geometria videatur,

legitima etiam habetur Heptagoni defcriptio, contra

Ioannem Kepplerum virum Dóétifsimum, qui Libro

Harmonicorüm Primo ad Propofitionem 45. hifce in

furgebat verbis,p.32.

Heptagonus,& Figuræ ab eo omnes, quae Numerum

Laterum ex Primis (fic diétis) vnum habent, earumque

Stellæ, totaeque adeò claffes ab ijs deriuatæ, extra Cir

culum defcriptione Geometricâ carent:in Circulo etfi

Laterum Quantitas eft neceffaria,illam tamenignorari

£què neceffe eft. &c. Et deincepsin corpore Propo

fitionis p. 34. addit.

Itaque nullum vnquam Regulare Septangulum à

quoquam conftru&um eft, fciente & völente, & ex

ÉÉ agente: nec conftrui poteft ex propofito:

èd benè fortuitò conftrui poffet : & tamen ignorari

neceffe eft, fitne conftru&um,an non. Haec iile.

Grediderat fortaffe Kepplerus ex eo quòd fublime

illud Vietæ ingenium ad perfe&am Heptagonidelinea

tioncm non peruenerat, non effein grâdû Poffibilium,

aut ex Arte exhibendorum. At pro eiüs in Philofophan

$olibertate,fiadhücfupereffet, quin fententiam retra.

$taret,non ambigimus 3 quòd aütem non ad folam in

Circulo infcriptionem coar&temur, aliâ perficiemus viâ,

Priùs hoc præmiffo Lemmate. -

F.
- * .
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LEMMA SECVNDV M.

Si à Punéto extra Circulum Dato,per 6xtremaChor

dae, ducantur/ecantes Lineæ Circulum, Partes in

trà, & extrà inter /? comparatae, Aequales erunt;

quum ab eodem Puncto adCentrum, LineaChor

dam ad Reéios Angulos, aut Aequaliter diuidet.

Ht Circulus, cuius Centrum A, Pun&um extra Da

tum B, & in Circulo Chorda DC, percuius Extrema

Punéta DC, duæveniant BDE, B c F, & tertia BGA, per

Centrum taliter, vt ad Reétos infiftat Angulos in G,

aut Bifariàm diuidat Dc. Dico quòd Partes Linearum

BE, BF, tum extra, tum intra Circulum Æquales funt,

fcilicet B D, B c, extrà: D E, CF, intrà. Nam iunétis DA,

Ac,in duobus Triangulis DAG, CAG, ex Hypothefi An

guli Reéti ad G, omnes Lineæ Æquales coniungun

tur. Ergò Anguli DAG, CAG Æquales, &duorum Trian
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ulorum BAD, BAc, etiam Bafes BD, BC, erunt Pares, Et

êùm duo Re&angula EBD, F B c, Æqualia fint fub

Æqualibus BD, Bö; Etiam BE Æqualis fiet BF, Et reli

quæ De, CF. Quod erat intentum.

PROPOSITIO DECIMA-SEXTA.

PROBLEMA DECIMVM-TERTIVM.

Heptagonum Regulare Geometricè defcribere, ßper

LOatam Lineam.

S It Linea AB, & ex eius diftantiâ à Pun&is A B, duae

Circuli portiones Ac, Bc,fcribantur,fe mutuòfecan

tes in c, à quo Pun&o demittatur Perpendicularis.

cD , Et Bifariàm diuidatur in E, per quód Pun&um

ipfi AB, Parallela fiat FG, quæ PortionesCirculorum in

FG fecabit, & du&a AF, fiüe Bc fe fecantes in I. Dico

Triangula ABG, A BF, effe Ifofcelia, & illorum Angulos

füpra Bafin BF, aut ac ( alter fufficit ad, intefitum

eftendendum) effe ad Angulum Verticis in Ratione

Triplâ. Faéto igitur in A Ccntro, interuallo AB. , fcri

F ij
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Y

batur Circulus,incuius Peripheriâponatur FM, Æqua

1is BF. Erit BM Latus quæfiti Heptagoni, Iterùm£t

batur alter Circulus circaTriangulum AIB, cuius Cen

trum z, & producatur FB in Y, & ad Centrum ab eo

dem Punétò F, fit alia FZ, ficut ex G, alia Gz, & cùm

Triangula cez, FEz, Æqualia fint, Quod facilè probari

poteft, & eorum Dupla, nimirum Quadrilatera BFIz,

AGIz:Etcùm AI,IB,Aequalesfint, earú Semiffes Aequales

•runt.ErgòLineaFv,diuiditBifariàm IB.Ergò exLémate,

Ilineæ FA,Fy,& partes earum,tumintra, tum extra Cir

culumÆquales fient SedinTriangulo AB 1 Ifofcele,An

gulus BIF Externus, Duplus eft vtriuflibet Interni, &

Oppofiti IAB, aut IBA. Ergò Angulus FBI, erit etiam

Duplus eiufdem IBA. Totus igitur FBA Angulus, Tri

lus fit Anguli IBA, fiue IAB. At in Ifofcele, Anguli

É Bafin Æquantur. Igitur in A fa£to Centro, &

Interuallo AB, fi fcribaturCirculus,Chorda BF, quæAn

gulo in Centro A opponitur, erit Pars Decima.quarta

<Circumferentiae, Et eius Dupla BM, Septima Circuli
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Pars. Circumducatur &BM Septies, habebitur Hepta

gonum legitimè, Geometricè, ac regulariter fcriptum.

CJuod erat faciendum.

CO NSECTARIVM.

I` eodem Schemate, non vno tantùm modo Hep

tagonum habemus 5 fed plura funt Triangula , âd

efformamdum illud idem Heptagonum apta. Nam

Præter duo BAF, ABG, duétis Linéis Ac, si, Nouum
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Ifofceles fiet AHB. Et cùm Anguli fupra Bafin A, & B,

Æquentur;erit etiam H,Angulus Æqualis FAB,fiue GBA.

Et fiducátur AM,BN,& Fy Parallela AM;aut B*, Parallela

*r

ΕΓ

BN; Sex erunt alia Triangula Ifofcelia, & Similia B s L

Asß, BFß, AGL, Fßy, GL*, Bina& Bina Æqualia & Simi

lia. Nouem igitur Triangula expofuimüs ipfi Kepple

ro aduerfanti, quae Heptagonum defcribunt.



- -
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JPROPOSITIO DECIMA-SEPTIMA.

PROBLEMA DECIMVM.QVARTVM.

Enneagonum Regulare Geometricè defcribere.

Eï fùprà à nobis Demonftratis, hoc adeò facilè

cfficietur; vt vix, quod reliquum eft, inter Pro

blemata locum habere debeat. t.

Defcripto Circulo, ftatim habetur HexagoniLatus;

Deinde Arcus, fiue Angulus ACD, fecetur Trifariàm,

vt Pars Tertia fit AF, quæ erit Enneagonivnum Latus.

Et quùm id clariffimè pateat, nouâ non egetDemon

ftratione.

ADNOTATIO PRIMA.

QΣ, deHeptagono difputaret Kepplerus, verum

effe afferebât, àd infcriptiones Figurarum, Spe
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'ciofàm Logifticen Geometris|#' adferre fubfidii;

Et Opus Algebricum nihil prodeffe,yt Lineas quæfitas

in Circulo exhibere poffent:in quo fanè ab eo minimè

diffentimus.Inueniunt enim Algebrici quotquot Media

libuerit inter Extrema inAnalogiâ continuâ; Atin Ma

gnitudine Lineari quæfitam Quantitatem numquam

äffignabút: Continetur enim fub involucris Poteftâtum

Gráduúmve : At in Numeris determinare accuratè

Facultas Numerorum recufat. Quando proponunt igi

tur Algebriftæ,

3. N— 1. C.

5. N—5. C. —-1. Q. C.

7. N—14. C. —*7. Q. C.-1. Q Q. C.

vel fimile aliquod compofitum pro diuifione alicúius

Numeri, accuratum nequeunt exhibere Quotum: Sed

quùm Magnitudini Continuæ à Symmetriâ nihil offi

ciat penitùs, Lineas benè accuratas trademus, ex di

uifione Angulorum ; ita vt CanonesSinuum,& alios ab

ijs deriuatos Geometria abfoluat. Ars itaque Angulos

diuidendi Vietæ Inuentori omninò referatur.

A D NO TATIO SECVN D A.

IĘ non eft noftri hîc eiufmodi Algebrica Prae

cepta exponere, quæ abundè ab alijs publicè ha

bentür. In Figurâ aütem Corollarij fuperioris, fi Duo

Triangula Similia ABF, BFg, aliud Simile affumant;

& more Analyftarum, ponatur AB Semidiameter,Vni

tas Prima Proportionalium. Et BF Secunda, quae dica

tur 1. N.feu 1. 5. Tertia Proportionalis Continua fiet Eß

&fignatur I.Q, fiue 1. 3.Quarta erit 3y,&notabitur 1.C.

Quare fiTres Lineæ Æquales 1. N.fiue BF,continuentur

1I1
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in dire&umin BP,& ab aggregato illarum auferriintelli

gatur Quarta illa Proportionalis ßy,fiuei.C. Relinque

turChorda Arcus BN,pro Chordâ Tripli Arcus BF, FM,

MN. Ethoc cft illud quod Algebriftæ petunt, cùm iu

}{{

bent auferri Quartam Proportionalem, fcilicet,vt dum

dicunt 3. N-1. C. hoc eft Secunda Proportionalis Ter

fumpta minùs Quartâ Proportionali. Etverè Kepple

rus Algebriftas carpere videtur, dum quod in quæ
G.

- • •

.•

'
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ítione eft fupponunt : ita vt fi Angulum Trifariàm,

Quintü, aut Septufariàm, vel quâcunque velint diui

fione perficere per fuasPoteftates, nunquam ad Cori.

tinuum deuenire poffunt, etfi quàm proximè. Nos

verò quiGeometrica Geometricè exponenda cenfemus,

diuifiones etiam Angulorum per Plana omninò per

ficiendas proponimtis, Nouâ quidem Methodo. Et
Primum de Trifeétione fit Problema.

PROPOSITIO T)ECIMA.OCTAVA.

PROBLEMA DECIMVM.QVINTVM.

eAngulum Reétilineum Trifariàm Nouâ Methodo

geometricè fecare.

S'; Angulus quilibet Planus ACB, quem oporteatin

AEquasPartesTrifariàmfecare. Iungatur AB, qucin

£ Bifariàm diuidatur.ScribaturSemicirculusCentror &

G
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interuallo AE, aut E B, Et in Peripheriâ ponatur B I,

Pars Tertia, quod vnicâ fiet apertürâ CirciniGeome

tricè. Du&à verò alterâ Diametro, CE, in G produca

tur etiam in oppofitam partem, ita vt EH Æquetur ac,

àPun&o Hiufigatur HI, fecans partem Peripheriæ ADB,

fiue Anguli c[Dati, in N. Dico quòd Angulus A c B

erit feétüs Trifariàm à Lineâ CN, vt Angulus BCN,Ter

tia fiat Pars Anguli A c B, Iungantur Lineæ E N , c N.

QuoniamigiturLineæ EI, EH,Æquales funt,Anguli fu

pra Bafin H, & I Æquantur, quos Externus G E 1

adaequat, Si apponatur Angulus Ner, erit totus Angu

lus De N, AEqüális Tribus ÉHI, EIR, Ner, At duobus

hifce poftremis eft Æqualis Angulus En H. In Trian

gulo igitur ENH,Àïí, cNH, EHN , AEquales funt

Externo Angulo DEN. At duos Pofteriores cnH, EHN,

adæquat Externus£$? ECN. Igitur Externus An

gulus DEN, Æqualis eft Duobus Internis, & Oppofitis

ECN, ENC. Ergò Angulus DcN, ad N Punétum.cum

Lineâ HI, conuenit. Ideò quæ Pars eft Angulus GEI,Se

micirculi AGB, Eadem Pars erit Angulüs DcN, Peri,

pheric ADB,fiue Anguli ACD. Et quæ Pars IeB, Semi

circuli , Eadem Pars NcB, Peripheric ADB. Sed IeB,

Pars eft Tertia Semicirculi. Ergò & Arcus n B, fiue

Angulus NcB,Peripherie ADB,fiue Anguli ACD, eft Pars

Tertia. Igitur à Lineâ HN1, Tertia Pars Anguli Dati

fecatur. Et fàétum eft quod oportuit.
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%PROPOSITIO DECIMA NONA.

PROBLEMA DECIMVM_SEXTVM.

4ngulum quemlibet Re&ilineum Qujntufariàm

~Aequaliter Geometricè fecare.

Sj Angulus quilibet Planus Acb, cuius Quintam

oporteat affignare Partem. Eadcmvtfuprà Repeta

XHI

tur Conftru&io,& Quinta Semicirculi Parsfit Äi. Iun

gatur EI, cui AEqualisfiat EH. Et duéta, Hi fecet Peri

pheriam ADE, feu Angulum AcB, in Punéto N. Dico

Lineam HNI, Problemaefficere,& Angulú Nca Quin

tamauferre Partem totius ACB. Nec NouaeritDemon

ftratio; quùm prorfus,vtin prcmiffà,Argumentariopor
:tCat.

o4 D NO%TA%TIO.

Efcriptiones Heptagoni, ac Enneagoni præmifi

mus, quia Diuifio AnguliPlani tunc in Partes Ali
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£t efficietur, cùm in eafdem Semicirculum priùs

ecare nouerimus.

IP R O %POSITIO VIGESIMÆ.

THEOREM A QVARTVM.

Angulus Reâilineus in Quptvis Partes /ecari contin

.gat, Diuifionum Lineæ in vnico Peripheriæ comue

miemt Pum&fo.

Sí Angulus Re&ilineus quilibet ACB, diuifus Quin

tufariàm, &iterùm diuifiisTrifariàm, Lineis HI, &

hM. Dico has Lineas omnes concurrere in Pun&o eo

dem H. In Peripheriâ Circuli eiufdem, fint æquales,

aut fiant Ac, cB , & duéta AB Bifariàm fecetuf in e,

fcriptóque Semicirculo AGB, in eo Tertia fit affumpta

Pars AM, cui refpondeat de Angulo ACB, Tertia Ao,&

deQuintâillius ÉI, huius fitíú BN, A Pun&is M 1,
-^
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Perpendiculares demittantur Mf, rt,iun&ifque me, te,

eruht Anguli EMF, eil, Bifariàm à Lineis MH, IH di

uifi: Quòd facile probabimus. Triangula enim Hek,

1LK, Similia funt,&vi Parallelarum He, IL, Anguli EHI,

Lix Æquales. At Æquales funtEKI, EIH. Ergò Éil,diui

ditur Bifariàm Lineâ HI. Similiter& eâdem formâ pro

babitur de altero e MF, & de quocunque alio Angulo.

Igitur duo Anguli EMH, EIH, AEquantur Angulo MHi.

Sed MEI, in Centro Duplus eft Angulorum EMH, EIH.

Ergò Duplus Anguli M H I. Ideò Angulus MHI, in Peri

pheriàerit eiufdem Circuli. Qu9derat propofitum.

CO NSECTARIVM.

Emeraliùs itaque verum erit, non tantùm quùm

Angulus in Aliquotas Partes, vtdiximus, diuiden

dus fuerit: fed in aliâ quacunque Diuifione Analogicâ

ad Genus Planorum EffeétioÉ Imò etfi Afym
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metraDiuifio accidat; nihilominùs noftrâ hac Metho

do efficietur. Hinc prorfus reieéta adparetfententiaPap

pi,& aliorum afferentiú Analogicam diuifionemAnguili

Plani,adLineare fpeétaffe Genus5&Trife&ioné adSoli

da. Quod omninò falfum ipfa manifeftat Conftru&io.

AD NOTATIO PRIMA.

I nouus Arcus circa AB defcriberetur Centro faéto

inter H & E, neque in H, aut in c, Angulusminue

retur, vel augeretur A c B ; nihilominùs ex eadem HI,

auferretur, tam ex nouo Arcu, quàm ex ADB, imperata

Pars. Quare ante totius Anguli determinationem vi

detur Pars auferri poffe imperata. Quod ad Paradoxi

naturam accedit.

AT) NO TATIO $ ECVN D A.

PÉÉÉ; Arithmeticesinftru&i, &quovis Artificio

Logiftices; dumadcondendos CanonesSinuum fe

conferünt, Precifionem obtinere nequeunt, Afymme

triâ id prohibente, quæ quidem Geometriæ non offi

cit: Ideò Lineas exhibebünt deinceps Geometræ be

nè accuratas,& Trifeétione, Quintúve Se&ione Æqua

He, nec vlteriùs neceffe erit progredi. Quantùm pofteà

advfüm fpeétat, Arithmeticen Geometriæ præftareli

benter concedimus. Quod quidem hâc etiàm Metho

do exequi licebit, vt aiebat Vieta,

1. Ex Seétione Hypothetici Lateris, Mediâ, ac Extre

nâ Ratione, dabitur Perpendiculum Partium xviij°.

2. Et ex eo per Quintufeétionis opus, Perpendicu

lum inuenietur Partium iij*. xxxvj'. -

3. Ex opere Trifeétionis, habebitur Perpendiculum

Partium xx°. -
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4. Et hinc iterùm Trifecando, Perpendiculum

Partium vj*. xL'.

5. Deinde per Bife&ionis opus, Perpendiculum

Partium iij*. xx'.

6. Ex Differentiâ Perpendiculorum Partium iij°.

xxxvj'. & Partium iij°.xx'. dábitur Perpendiculum xvj'.

7. Et ex repetitâ inde Bife&ione habebuntur Per

pendicula pro Minutis Primis, 8'. 4'. 2.'. 1'.

Et fi placet, vlteriùs ijfdem opportunis Effeétioni

bus, ad Minutiora progredi poteris: oftendiffe fufficiat,

Geometricè, ad omnimodam Praecifionem Camonem

extrui poffe. Quodha&enùs erat ignoratum.

PROPOSITIO VIGESIMÆ-PRIMA.

PROBLEMA DECIMVM-SEPTIMVM.

Duas Media interéxtrema Lineas, in /erie Qua

tuor Proportionalium, Geometricè reperire.

Aj$jî; ad hoc Problema referebant, &

meritò, illud Famofum de Cubi Duplicatione;

quod quidem à nemine haétenus Geometricè abfolu

tum fuerat, quanquàm pergenera diuerfâ: Quæ omnia,

vtà legibus exorbitantia Facultatis, non admiferuntfyn

ceriores Geometræ: Et nos fimul cumVietæo Poftula

to reiecimus, oftenfuri per germana Principia,& faci

lè perfici poffe , vt fequitur.

Sint itaque Extremæ Datæ z,& x Lineæ, inter quas

oporteat Medias inuenire in Analogiâ Continuâ. T

Ex Semiffe z , tanquam Semidiámetro, Circulus fit

E c L, in quo pofita BC, AEqualis x Minori expofitæ, &

Duplicetur in Dc: ita vt BD, Dupla fit Bc, Deinde per

Centrum.
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Centrum ex D Pun&o, ducatur D A e, cui à Punéto B,

fiat Parallela Bc. Vfque adhùc conftruétio Vietæ ; cuius

efteadem PropofitioV*.Supplementi. Herigonius in Al

bræ Suppleménto Prop. 1°. etiam transfert illam;&alij

alibi, qui in conftruâione benè fe habent: dcinde Me

chanicè procedunt,cùm in A Punéto, fixam ponunt re

gulam, vt Pars eiufdem inter BG,& CB, eduétam, colli

gatur po, ÆqualisSemidiametro AB. Quæ quidem Effe

άio rejicienda prorfùs eft. Atnoftra intra Geometricos

confiftit fines; Nimirùm.

A Punéto B,perCentrum A,altera ducaturDiameter BAF,

cui ex E Puncto, Æquidiftans fiat Ec, occurrens BG, in

Punéto G. Pofteà ex F,per G Pun&um,alteraagaturLinea

EGH, conueiens cum CB eduétàin H Punéto (quod con

uenire fit neceffa, facilè probari poteft) Et tandem ex H

Pun£to,perCentrumCirculi A,agatur HAL,fecans Bc,in

1, & Circulumin K, Punétis. Dico quòd HI, eritÆqua
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lis Semidiametro KA, & quòdProportionaleserunt KL,

H B, HK, BC. -

Conftru&tio itaque hgc prorfus Euclideaeft,& Demó

ftratio fic procedit.Ducatur BM,ParallelaHL,&àPun&o

x, altera KP Parallela D A. Deinde à Punéto P,adhùc Po

Æquidiftans HL, Faétâ hac prgparatione,Triangula BiH,

poβ, funt inter fe, & toti Triangulo AHD Æqüiangula,

& Similia,exvi Parallelarum, quod facile euifici pöteft.

SiveròiungaturKM, fiet Æquidiftans DH,&iterùm Tri

angulum ÄKM, tribus illis iam diéìis Simile fiet. Sed in

Parallelogrammo DMKP,Latera exaduerfo aequalia funt

pariter&in altero Parallelogrammo BMKH. IgiturLatus

HB, Æquale euadit Lateri DP: vtrumque enim Lateri KM

aequalé eft. Etcùm triaTriangula HBI,DPORMA,fintSi

milia,Latera eorum erunt Homologa,&aequalia,fcilicet

HB, PD, KM. Ergò & reliqua Homologa erunt Æqualia

Latera,id eft HI, Po, KA. Sed KA, eft SemidiameterCir
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(culi. Ergò Hi, ipfi Semidiametro KA, vel BA Æqualis.

uareâ Punéto A, extrà duéta eft Linea AH,& Pars eius

Hi,intercepta à duabus Lineis BG, BH, Aequatur Semidia

metro. Et hoc Geometricèinftauratum, erat Demon

ftrandum: QuodVieta, Herigonius, & alij per Poftu

latum, fiue Mechanicè deducebant.

Etinfequentibus pro Complementoaffumptæ Propo

fitionis,Authores illi fecundum Geometriç Regulas pro-*

cedunt,dicunturProportionaleseffe continuè KL,BH,KH,

Ec: quarumExtremæ KL, BC, fuerant Datæ, relique duc

inuente, & quidem Geometricè BH, HK. Quoniam enim

DA, BG, Parallele funt conftruétae, ideò eft Hi, ad HB : ita

AI, ad DB. Eft autem HI, ad KL: ficut BC, ad BD, Simpliad

Duplum. Quare eftvt KL, ad HB: ita A 1,ad Bc. Ipfiautem

Ai,addatur Hi,& auferatur KA,quas Æquales effe Demó

ftrauimus.IgituràPunétoH,extra Circulum fumpto,funt

duæ Reéte ipfum fecantes,& quodfub Exterioribus ea

rumdem Partibusvidelicet HB, & HK, fit, Æquale eft ei

Reétangulo quod fit fub Interioribus Partibus K L, &

E c. Ergò Exteriores Partes permutatim accepte funt

continuèProportionales, nimirùm KL, HB, HK, fc. Da

tis igitur Duabus Extremis Lineis z, & x, Dug funt

É in Analogiâ Continuâ inuentg. Qu9d erat fa

ciendum. -

e4%D NO%TA %TIO.

A? comprehenfionem prgmiff. completam, necef

fàrium eft Propofitiofiem Iv. Supplementi Vietc

fubne&ere,quam non affumpfitinfuo Älgebrc Supple.

mento Herigonius,& fit. --

H ij
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L EMMA TER TIV M.

Sj Duae Lineae Reétæ à Punéto extra Circulum edu&a

ipfùm fecent,quodautem fit fub Partibus Exteriori

bus eduétarum, Æquale fit ei quod fit /ùb Interio

ribus, Exteriores 'Partes permutatim ßmpta fùnt

Proportionales continuè inter Partes Interiores.

Vb A Centro defcriptum Circulum fecent duæ

Lineæ Reétæ à Pun&o B, vna quidem in Pun&is

cD, altera in E F, vnde Exteriores Partes fecantium

fint Bc, B E. Quod autem fit fub BC, BE, Æquale fit

ei quod fit fub D C, F E, Interioribus Partibus. Dico

inter D c, & F E, Proportionales effe continuè B c, &

EE, affumendoeas permutatim, vt videlicet Interiorem

Partem primæ fecantis, Pars fequatur Exterior fecantis

fècundæ, vel Interiorem Partem fecundæ Pars Exterior

primæ, nempe effe, vt Dc, ad B E: ita BE, ad Bc : & ita

Bc,ad EF.

Quoniam enim id quod fit fub CD,& EF, Æquale eft,ex

Hypothefi,ei quod fitfub Bc & BE: ideò eft vtcD, ad BE:
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ita Bc,ad EF,& per fynaerefin, vt CD, ad BE: ita BD, ad BF.

Sed ex ratione conftruétionis eft BE, ad Bc: ficut BD, ad

BF. Ergò eft vt cD, ad BE: ita BE, ad BC: & confequenter

BC, ad EF. Quod erat Demonftrandum.

PROPOSITIO VIGESIMA-SECVNDA.

PROBLEMA DECIMVM-OCTAVVM:

Cubum Duplicare, aut in aliâ quâvis Datâ Ratione

exhibere.

DÉjExtremςLineæ A,B,in DuplâRatione,&

ex præmiffisDugMediæÉÉ continuâ repe

riantur c, D, & cùm ex Elementis habeatur, quæ ratio ,

Extremarum Quatuor Proportionalium in Geometricâ

Analogiâ: eadem eftSolidifuper Primam ad Simile Soli

dumfüper Secundam. Si igitur A,& B, Extremæ fint in

Duplâ, aut aliâ quâcunqueratione,etiam Cubusfuper

Primam,ad Cubum fuperSecundam fit in eâdem ratio
neDuÉ in alià Datâ. Cubi namq; funt prorfus Simi

les Solidi. Igitur faétumerit quod opórtuit:& fiExtremæ
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in diuerfà exponantur Ratione,pariter Solida fuper Pri

mam, ac Secundam in eâdemmet refultabunt.

_Æ D NO TATIO.

Roblema hoc illud eft toties à multis decantatum,

vel pro Glauci Sepulchro,vel pro Arâ,Regis,autDe

liaci Oráculi iuffu Duplicandis Propofitum:ambo enim

erant Figuræ Cubicæ, & illâ eâdem feruatâ nefciuerant

Artifices Duplum exhibère : A Geometriâ namque in

uentio Duarum Mediarum petenda erat, & quidem

©eometricè. Quod anteíí hæc pauca, à nemine

præftitum fuerat. - -

Hifceitaque expofitis perfecimus ea,quaeinitio eramus

polliciti, vt patet. Interim vnum,velalterum fubneéte

mus Problema emendatum : vt deinceps qui noftro

fruuntur otio, maioremad plura emendanda facilitatem

confequantur.

PROPOSITIO VIGESIMÆ.%TERTIA.

PROBLEMA DECIMVM.NONVM.

Dato Parallelogrammo Reéfangulo ABCD,& Externâ

Lineâ G; oporteat ex Angulo A, Re£tam ducere Li

meam im oppoßtum Latus Dc, vt produöfe occur

rems Bc, 6xterna Portio E F, fiat æqualis G Datae.

~i

EftPappiLibro IV.Collcétionum,Propofitioncxxxj'

DÄÈÉDiameter Ac,& Angulus AcB,feceturTrifa
• \ - a - v

riàm Lineâ Mc,vt ParsTertia fiat AcM,&à Punéto

M, ducatur MH, Æquidiftans AD, fiue Bc, &in produétâ

AD,fumatur DK,Date Linee G Aequalis:Faéto deindeCen

troD, interuallo G,Portio CirculiHK, fcribatur occurrens
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Lineæ MH,in Pun&o H, &ab eodem ducatur FHN Paral

lela Lateribus AB,Dc, quam cum Bc produétâ,conuenire

manifeftum eft: concürfus fit in F Pun&o,& iunéta AF,

fecans pc in E. Dico quòd EF, Æqualis eft G, & efficit

Problema.Compleatur FiguraABFN,cuius Diameter AF,

&Æqualis illialtera BN,Triangula C££;DLH,funtÆqui

angula: quod quidem ratione Parallelarum facilè pro

Ê At in Quadrilatero D Ε F H, Duo Latera DE, HF,

Æqualiafunt: ficut&in altero c£HL; Duo FH, CI. Igitur

& b e, & cl, Æqualia erunt. Ideóque 111 ijfdemmet
Triangulis cef, LDH, Latera eruntomnia fibi inuicem

refpofidentia, aequalia: & EF, ipfi G, aequalis fiet. Quod

erat Demonftrandum.

O I8 - c. F

A. . l) \ K

_A D NOTATIO.

PĘDemonftratio alijs medijs poffetinftitui:At

nos breuitati ftudentes omittimus. Cæterùm Pul

cherrimum hoc Problema per Solida, fcilicet Conicas

Sectiones, Pappus demonftrauit: adeò vt in D Pun&o,

Vertex Hyperboles defcribendæ fieret, cuius Afympto.

ti AB: Bc, Et per 12". LibriSecundi Apollonij,comple

mentorum AL, CF,probat aequalitatem. At verèin Pfano
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Conicæ Se&iones defcribi Geometricè fimpliciter non

conceduntur: Noftraautem conftruétio omnem rejicit

fcrupulum, vt patet : & ex hac Propofitione, Vietæi

Poftulati Geometrica oftendetur Effe&io, vtfequitur.

PROPOSITIO VIGESIMÆ QVARTA.

P R O BL EMA VIGESIMVM.

Datis Duabus Lineis Reétis Angulum quemcumque

facientibus,& pofitione Punóto extrâ, Datâ etiam

Lineâ Magnitudine poßibili, hanc inter Data Li

meas à Puncto Geometricè aptare.

IntLineæ AB, Ac, Angulum BAC efficientes, &Pun

&tum extrà D, pofitione: à quo ducenda Linea fit,

cuius Pars inter illas fic aptari opus fit, vt opponensAn

gulo BAC, Pars Æquetur Datæ Lineæ G.

^\

e\-\.

2}
DucanturâPunéto D, Parallelæ DB, DE, ipfis Ac, AB:

ducatur etiam DA. Et Angulus D A E, diuidatur Trifa

riàm, vt fuprà abundè Demonftratum eft. Et ParsTer

tia

G

I)
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tia fiat Angulus, Arcui pF, competens:&àPun&o F, du

catur F H, farallela ipfis Ac, fiue D B: & Centro faéto

E, cum interuallo Datæ G, Portio Circuli fcribatur MH,

uamipfa F H, inPun&o H intercipiat,à quoPunétoH,

Ä; cHN,Parallela ipfi A B, quæ quidem in produétam

EA,occurrat in C. Ducatur deinde ex D, in c Punétum,

Linea D c, cuius Pars cl, quæ Angulo c A L, fubtendi

tur, erit Æqualis G Datæ Lineæ: nam inter Parallelas.

AB, CH, fuper eâdem Bafi Duo funt Parallelogrammata

A cH 1, L 6 H B, Æqualia cùm neceffàriò fint, à quibus,

fi quod illis commune eft Trapezium c L 1 H, áuferri

intelligatur, relinquentur Triangula Duo A C L, 1 H B,

-Aequalia: $i; etiám, vt ex ipfà Conftruétione patet,

AEquiangula funt. Latera igitur eorumdem-Homolo

a, Æqualia erunt: hoc eft, cl Æqualis fiet Lineæ BH,

ã. Datg G Externæ, Qu9d erat oftendendum.
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PROPOSITIO VIGESIMA-QgINTA.

PROBLEMA VIGESIMVM-PRIMVM.

Circulo Dato , & Lineâ Reétá Tangente Circulum:

poßibile effâ CentroCirculi ducere Reéfam adTam

gentem, ita vt qua Reäafuerit interTangentem, &

Circuli Circumferentiam,ad Radium Circuli, Mi

morem Rationem habeat, quàmCircumferentiaCir

'culi , quæ eff inter Contaâum, & Produétam ad

“Datam cujußumque Circuli Circumferentiam,

Eft Archimedis Libro dc Spiralibus , Propofi

tione V. , -

DÉ Circulus AB c, qui tangatur Lineâ B D, in b.

Deturautem,& Circellus 1. Ducatur per e Cen

trum, Linea A E L, AEquidiftans B D , & fit Linea H,

maior Circuli Peripheriâ I: tum à punéto B, Conta

&tus trajiciatur B F G, occurrens Lineę AL, ita vt Pars

f G, quæ cadit intra Convexum Circuli, & eduétam Dia

metrum Æquetur ipfi H. Denique à Centro E, per F,

egrediatur Linea E F D, incidens in Tangentem.[Dico

Lineam F D, inter Tangentem, & Circuli Circumfe

rentiam effe ad Radium F E, in Minori Ratione, quàm

Arcus B F, ad Circuli 1, Circumferentiam. Anguli enim

ad F, qui ad Vertices funt Æquales : Tum alterni DBF,

E GF. Proinde Triangula B FD , E F G, AEquiangula

funt,& Latera Proportionalia habent: ita vt D F, fe ha

beat, ad F B: vt FE, âd FG: & viciffim D F, ad FE : vt BF,

adFG:Habetautem BF,ad FG Minorem Rationem,quàm
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Arcus F B, adeandem F G, quiaRe&a Minor eft Arcu

quemfubtendit. Ergò DF,ad FE, eftin Minori Ratio

ne, quàm Arcus BF, ad FG, feu ad Æqualem H. Atqui

H, Maior eftPeripheriáCirculi 1.

.*

- JB ID

IE C G L

Et ex confequenti Arcus B F, adhùc Maiorem ha

bet Rationem ad Dati Circuli 1, Circumferentiam,

quàm DF, ad FE. Et hoc erat demonftrandum.

•AD NOTATIO.

Nter limites'confifteret Geometriæ, Problemahoc,

fi à Punéto B, in eduétam Diametrum ita colloca

retur F G, vt Æqualis fieret Date H. At in eiufmodi.

Effe&ione diminutus Author nobis eft , ibi tamen;

aliquid ampliùs extare debuerat, quod ngs latet. Eu

tocij Scholia non habentur : Et Eruditiffimus Fride

ricus Commandinus, qui Commentatoris partes fuf

ceperat,haec,vel tantâ diffimulatione pertranfijt ; quod;

quidem mirum videtur, ex eo quòd ingenuus, & ac

curatus vbique vifus fuerit. Succeffit Elegantiffimus.

()

- ---
-.- - -- -

. • I. ij,
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David Rivaltus à Flurantiâ qui eadem recognouit, &in

Scholio huius Propofitionis, hæc adnotauit;

' Lineare eft hoc Problema, necverè Geometricè fol

uitur , fed quidem Mechanicè : verùm hoc vifum eft

effe fàtisÄü. cùm non infequentibus, hocPro

blemate aliud Problema habeat foluendum,fed fibi tan

tùm opus fit in quibufdamTheorematibus demonftran

dis,in quibus rem effe poffe,demonftraffe fufficit:effe au

tem poffibile facere Lineam FG, ÆqualemÊ H,

liquidò conftat,cùm tandem aliquo modo perficiatur.

Hæc Rivaltus,qui quodam PrçpofitoLemmate,adNi

comedis Conchoidenfe conuertit, vt aliquo (vt ipfe af

ferit) modo abfoluat: Verùm in hoc, quòd Problema

eiufmodi genere fuo Lineare fit, admodùm à fcopo

digreditur, &ipfe, &cæteriomnes, quicunquein ean

dem defcendunt fententiam: nam de Planorüm omni

nò familiâ illud eft, vt planiffimè oftendimus. Quôd

autem haétenus ab alijs non fit Geometricè folutum

in integrum, veriffimum quidem eft: At perpartes, iam

effecerät Vitellio, in fuo Optices Thefauro ad Propo

fitionem 128. Primi Libri, & in cafu eodem quo vtitur

Archimedes, fcilicet Punéto Dato in Vertice Quadran

tis. Quod & adnotaueratetiam Commandinus ad Pro

pofitionem 3o. Libri Quarti Colle&ionum Doétiffimi

Pappi. Defecerat deinde Vitellio ad eiufdem Libri Pro

pofitionem 13o. dum generaliter illud idem tentaffet.

tradere. At nulla interim,inquam,videbatur ad foluen

dum Geometricè repugnantia, & apud Archimedem

extitiffe Methodum fas eft cenferi, & modò ex noftris

abundèhabebunt harum ftudiofifuperiùs.

Cæterùm cùm Vieta fuum Geometriæ Supplementum

claudat,& nos verbis ijfdem conceptisÉÉ con

11€111t.
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CONSECTARIVM GENERAL8.

Generaliter id verum eff, opere /altem alterutro, vel

comffruéfiomù Duarum Mediarum continuè Pro

portionalium inter Dataa, vel Seéfionis eAnguli in

%Tres Partes Æquales, omnia Problemata, alio

qui non folubilia, explicari, in quibus Cubi Solidis,

vel Quadrato-quadrata Plano-planù /ine adfe

&fiome, vel cum adfeäione adequantur.

E. Nimverò oftenfum eft in Traétatu deÆquationum

, Recognitione, Æquationes Quadrato-quadrato

rum ad Æquationes Cuborum reduci. -

Cubos verò adfeétos fub Quadrato, ad Cubos adfe

&tos fub Latere. -

Rurfùs, adfeétos Cubos, fub Latere reduci ad Cu

bos Puros.

Adfe&os verò Cubos, fub Latere negatè, ita demùm

reduci ad Puros, cùm Solidum, à quoadficitur Cubus,

negatur de Cubo, & prçtereà Triens Plani coëfficien

tis,cum LatereadficiensSolidum cedit QuadratoSemif

fis Latitudinis oriundæ ex adplicatione adfeéti Cubi, ad

praedi&um Trientem. - -

In Cubis igitur Puris, vtpotè cùm A, de quâ qugri

tur, Cubus proponitur Æquari B Quadrato in D, intel

ligentur B, & D , Extremæ in ferie Quatuor continuè

Proportionalium, & harum A, de quâ quæritur effe

Secunda.

In Cubis autem ita adfe&is, fub Latere negatè, vt

Triens Plani coëfficientis, cum Latere adficiens Soli

dum præftét Quadrato Latitudinis Semiffis oriundæ ex

- - - - - I iij
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adplicatione adfecti Cubi ad praedi&umTrientem, vt

potè,cùm A Cubus, Minùs B Quadrato,Ter in A, propo

ihitur Æquari B Quadrato, in D Bis,& B praeftat ipfi

D. Duoifitelligentur proponiTriangula Æquicrura, &

ipfa Cruribus AEqualia alterum alteri, quorum Secun

di Angulus, qui eft ad Bafim, intelligitur Triplus ad

Angulum, qui eft ad Bafim Primi, & Bafis Secundi effe

D : Crus verò B. A autem de quâ quaeritur, effe Bafis

Primi.

In Cubis denique ita adfe&is, vt ipfi de adficiente

Solido negantur, vtpotè, cùm B Quadratum Ter in E,

Minùs E Cubo Æquabitur B Quadrato in D Bis, Eâdem

ftante conftru&ione, quæ in ancedente Formulâexpo

fita eft, E, de quâ qugritur, fiet Bafis Dimidia Primi,

multatâ, continuatâveLongitudine eius, cuius Quadra

tum Æquale eft Triplo Quadrato Altitudinis Primi.

Quòd enim in Triangulo Æquicruro Crus femper

Maius fit Bafe Dimidiâ, vel ex cöeuidens fit, quòd Al

titudo fecet Bafim Bifariàm. Itaque Cruris Quàdratum

præftat Quadrato Dimidiæ per ipfius Altitudinis Qua
dratum. -

Atqueadeò DuobusProblematis Æquationes Cubo

rum omnes , & Quadrato-quadratorum cuiufcunque

adfeétionis alioqui nonÉ explicabuntur, vnà

inuentione Duarum Mediarum inter Datas, alterâAn

guli Dati|in Tres Æquales Partes Seétione. Quodani

maduertiffe fuit operæ-pretium. -
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