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BONVISIO

PATRITIO LVCENSI

ANTONIVS SANCTINIVS F.

IN

Ethodus inueniendi in Geometricis , II-

luftriffime Vir, apud Authores vna fa-

nè fuit , nempè refolutionis via , àVete-

ribus excogitata , à fuccefforibus poſtea

pluribusditata exemplis , nullis tamen

fegibus obnoxia , at abinduftria cultorum fufcipien-

dis , ideò non eadem felicitate ab omnibus exercetur.

Noftro poftea zuo præclarus Author cam in

artem tranftulit, &magnofanè ingenio induta fpe-

cie, præceptisq; munita fecurè exercere docuit,adeo

quod nullius algorythmi effectio in cam quidpiam

caliginis afpergeret , attamen inuenta fuit vtraque

forma , minus idonea , vt duo problemata Geome-

triæ
oportuna exhiberentur, Prifca quidem ob los

cum extraneis fubfidijs iam conceffum ; Recens vel

tòfibi plurimum adfcripferat , in actu deindè fe mi-

norem reperit, poftulando scilicet quod facultas op

pugnat , ex quo manifeftum fiet maiora in dies eide

* 3 irrogari

" .



ì

irrogari præiuditia , hæc itaque mihialiquando me-

dicanti , qui factum planè ignoro, meas ad aures fu-

furri non nihil appulerat , inofficiofum nempèper-

petuò futurum aliena recipere media , vbi tantùm

germana elementa fint oportuna Hocdudum (ſub

quadam vmbra) enunciari permifimus , vt præftan-

tiora excitarem ingenia , at fumus experti ,à fuo fin-

gularigenio vnusquisque foleat fufcipere impetum ,

non equidemfolicitiores defuerant , qui tàm illude-

di pruritu , quàm minuscautiores nequiuerant , ex

modofaltem, vel minimumfufpicionis concipere,an

pone tabellam quidquam lateret occultum ! Nos

autem qui Geometria fub vexillo fupplementi Vic-

tei , voluimus debere emendari defectus,noftro mu-

neri relictum onus ad præftandum agnouimus , &

que Poftliminiodetraximus , hic exhibere fuit ope-

repreriu,vbinedum Vires infuntfacultati ad ca duo

conftituenda problemata , at vlterius poffe progredi

indicamus , nequeabvllocredimus tnortalium Geo.

metrię præfcribi poffe limites,quin plura nobis igno.

La ad incrementum fintpofteritati referuata .

Opufculum igitur hoc ,Illuftriffime Vir,tibinų

cupandum cenfuimusnon modò,vtgrati faltem ani

mi profeffione ,actua erga me humanitatis officia

reftarer plurima , verumetiam, vreidem cederet ig

præfidium etenim quam nequiuerat ex feaffequi lu

cem , à tui nominis splendoreomnem fibi non dubi-

toobuenturam , & fi quidem tam benignè illudin

com



complexum acceperis quam intelliges in obfequium

tibi oblacum , ac fimul à tuo nonfuerit improbatum

acumine , de aliorum porrò cenfura minus fas eric

conciperemecum . Indultodeindè gaudet mathefis ,

quod cius fpecies haud à mole, fed aliundè fibi tri-

buatur,quod elementaris propofitio valeat adiftau-

randúplurasaliàs ruitura edificia nihil enim eft in

humanos vfus,quod è fuo mathefis non affundat çra-

rio . At ipfadomiciliú fibi ftatuiffe apud iugenpos ;

paucis quippè verè tamen edixerat Plato liberam

fcilicet effe mathefim abactione, cognitionem tam

tum retinens quod fanè fuerat dixiffe. Celfitudo

doctrinæ huius materia non eleuat , at in contemplat

tione affe&ionum , libamine nimiumiveritatis fum-

mopere oblectati animus, vbiverò adartiúneceffita.

res reſpicit , vnicuique , quod fibi competic fuam

tradit normam opera verò ab ea defeka , vna cum

artificeinvituperium reiicit,vbi deindè agnofcat ma-

teriam eleganti inbutam forma ,in authorem artem

commendat , quod eft fibi iudicium de omnibus re

feruaremathefis, idcirco ftudium magnatum , ac in-

genuorum propriam Ceterum quum Generpfæ

mentes moleftèadeò fuftinere copiant, quam actu

virtutis laudes promereri geftiant, fortaffe celebris

oratoris haud immemores moniti , nempè . A

25. Sæpientes boneſtumillud quodmaximenaturafequi,

»» tur ) in factis pofitum , nonin gloria judicant: etenim

»5 qui errorê imperitamultitudinispĕdet in magnis vixiš

30619
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55 non eft habendus . Hocfanèconfiliú , qua fapienter

fuerit acceptum pro veraque Politia , in quapræclaz

riffimi maiores tui fe dicarunt, quum honeſtiffimè

monumentis hiftoricisfacinora corum præclara ab

omni prorfus obliuione fint vindicata , fi hic vellem

paucis recenfere, tumloci ergo ,tùmàmeo rudi ſti-

lo , tùm maximèabipfa inhiberer rerum amplitudi-

ne , dubio namqueprocul ,& præter intentum , fo.

recquidpiam de corum dignitate imminuere, vbi fa-

miliçfplendores vibrationefui àftri confpiciantur au

gerifulgore , quæ vtique cua non effe nequeunt,Ve

rum quia tenouimus optimis adornatum moribus ,

liberalibus deindè addictú ſtudijs ,& præfertim oble

Atarihiftoricis. Idcircò nemini mirum videri pote

rit , adeò celerior cam te adeptum petitiam rerum;

quod inter aulas Principum lydio nempè viro-

rom) recenfearis exnumero paucorum maximè cối

mendatum , pro inde mhi ca in animum fubiertas

cogitatio , haud à te debere improbariillud Pocta

effatum Præftantibus animodircctum .

Genus , & proauos , & quæ non fecimus ipfi ,

vix ca noſtra funtpofieldobe

Ad inftar fcilicet pictoris egregii , exemplo fe

coram , haud infpecto , conceptæ intendens idea ,

magifterio pennicilli pulcherrima promere forma

hoc quippèdudúiam tuævirtutú prolufionesinnu-

crant



erant , nunc veròin atriovirilitatis conftitutus , deci-

dentium florum fragrans varietas , quam vberrima

fit meffium futura teftatur , etenim , qui maturè no-

uerit gregis affectionum efficere fibi familiare regi-

men, vtiquefelicius prudentiæ acceffumille obtine-

bitadcolumen , quod fanè eft in aftris illud domina-

ri permiffum fapienti , nec præftantius co aliquid

optandum in vita . Vale Dabam Romæ X11X Kal.

Octobr. 1654.
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PRO ratione opufculi huius infrafatisdictum reperies, itaque
contentio fectionis anguli , & mediarum inter extremas credi-

mus finem recepiffe ab ijs nempè , qui ab Euclideis demonftratis

nonrecedant .

Nuncverònefcio quid fe obijciatur obfcurius pro circuli dime-

fione ,nos formam proponimus breuiorem animofè quippè , non

tamenaliquo fine fcrupulo. An verè fi quadratario concedatur recta

æqualis perimetro(proquatàm dirè fe excruciat )ipfe cum femidia-

metro exhibere valeat iuftam magnitudinem fuperficiei conclu-

fam perimetro ! ratio dubitandi eft, quod omnium Ifoperimetrorum

circulus fit capacior , quod olim Theon in Commentariis Ptelemei

oftendit , ex eo deindè alij , oportet igitur quod manente fub forma

fua circulari ea linea , nefcio quid amplius poffit , quamfi extenda-

tur in rectitudinem : quare fi quæftio fiat de fpatij ęqualitate com-

prehenfi fub re&ilineo triangulo , cum perimetro dato vni lateri

equale, illud quod circularis à figura habuit, deleta figura neceffe fit

remittat, quod ab ea fuerat:fi verò concedaturfpatiu circulare equale

confimili triangulo rectangulo , manente femidiametro opus fit reli-

quú latus nefcio quid ampliusin longitudine fit,qua ipfa perinieter,

pro qua re appellandum à Iudicio fenfus , quia ab cohæc effugiunt ,

adtribunal rationis vbi ad difpiciendam remittimus .

Præter quam quod euidens effe poteft fingularis circuli nobili

tas non deberet pro dimenfione habere cum cæteris magnitudini-

bus eandem normam , quæ nituntur re&a linea , & angulo determi-

natè reco , circulus autem folo circino hæret , & angulos czulare,

jubet .
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RESTITVTVS.

Aufam quippè perfpicuis rationibus

munitam Propugnaturo ,fibi , vel

comitatu, velcopiarerum è regione
rum

plurimos caftrametari profpiciens ,

attamenfe incampo experiri gefti-

ret , non equidem ei, citra iniuriam,

licebit vllam inuri temeritatis no-

Eßet namque animi longè minus ingenuo , metu

ex eo affici, veritati non ambiguapatrociniumfubdu-

cere . Inter ea igitur quæ legibus vetitafint Philofophus

V. moralium ait, ordinem non deferere : nonfugere : ar-

ma non abijcere , & quidem nobisplurimos aduerfari ,

ob ipfius aſſumpti qualitatem ignorare haudpotuimus,&

leuitatis nimium fuit conatus illudere noftros , veluti

cantillantis Poetæ aut petis,aut vrges rediturum Si-

fyphefaxum ; fcilicet fibifuadentes , nosperpetuòfactu-

ros nibil , verum luficoſos huiufmodihand morari opor- Luccinfos

tet non enim infinita propemodum difpicere queunt>

nature rerum nos latere, quorumpars non vtique minors

A adeò
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+
adeò iugata tempori dignofcitur , quod feorfim ab eofpes

ea affequendi nullafiat, quo circafatius foret Philofopha-

ti inhærere rebus ipfis plurimum, inutilibusq; verbis de

indè minimum , ideò longè proximior veritati fieret ac-

ceffus , ac improba contentionesfacillimè decoquerentur ,

que nullum in mathefi puriore locum inuenire queunt ,

quinpropter alicuius affectus corruptelam intrudantur :

etenim inpeculiari illius obiecto , conceptu mentis abftra-

Etioneformato , nihil variationis materia in tabella ima-

ginationis, quofubfiftunt dimenfionum fchemata admit-

ti licet , & quafuere Euclidispoftulata in eo plano pror-

fus abfque materia concipipoßunt, reliqua verò que e-

iufmodi fimplicitatem excludant inflrumenta

ganda veniunt adinferiores artes ,&praxes ipfi mate-

rieadnexas..

5.
rele-

Quum itaque veterum fapientiores inquifierint

conficiendi duo illa problemata tàmfacultati neceffaria ,

& ad amuffim non inueniffent methodos , tunc ad eafe

contulerant , qua vfui humano inferuire fufficerent ,&

eorum inuenta deinde omnipofteritati trafmiferant, non

ideò decernerepotuerant contra viresfacultatis quicqua ,

&quicumque in contrarium fenferant aßerendo inuti-

lem , ac otiofum laborem futurumfi vltra quam reperif

fent maiores, proprios voluißent apponere conatus ; iftos

planè nimis deflexiffe à rectaphilofophandi ratione , fuc-

ceffus temporum oftendit , nullus vtique interfaltem can-

didatos inficias irepotuerit , hactenus mathefim longo in-

teruallo exceffiße adolefcentiam,&fortaffe citra iniuria,

compo-
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componi poffe eiusftatus , ei quifuerat tempore communi-

ter nuncupato fapientum , cui fanè mirum nonfiat no-

bile inuentum illudfpeciose logistices primo allatum inge-

nio , ac labore Vieta? nemini quidem ! nihilo minus co-

gitans defupplemento Geometria , vt daret inteliigi fe

receffiffe à formulis antiquorum , intrudere non dubita-

uitprincipium omnimodefacultati aduerfum , fuper quod

inædificaret nonpauca, vlteriusplane ruitura , nifi ali-

unde infpexiffet potuiffe illis accedere fulcimen : poterat

quippe Author ifte præclarus hærere vni , vel alteri ex

inuentis antiquorum methodo, cui obiectum nihil à pofte-

ris crederet: verùm eius perfpicacitas , mihi vifusfum ,

prauidiffet, nondifficulterfuum poftulatumpoße reuoca-

ri adfanamGeometric doctrinam , quod non contigerat

antiquorum vlliformula .

Deinde inter ingenia primi honoris relatum vide-

mus alterum ex Gallijs , nempè Renatum des Cartes , in-

fignem fpeciose logisticespropagatorem , & fuarum in-

uentionum authorem præclarum (intra fines mathefeos

me confiftere, & pro alijs difciplinis , quì conceptus reci-

piantur non attingam ) documentafanè eius commenda-

tes non modicum tranfcedentia, attamen in hoc vno difce-

dere ab eo cogimur , quodduorumproblematum de trife-

trone anguli , ac de duabus medijs uelit fieri per conicas

Lectiones, quod effecerat Menechmiformula , & vt di-

cantur confirui per Genus planorum , vno iugo copulari

optat cum eo ab antiquioribus nuncupato folidum : quid

veroauthoritati confequute buuius infignis Viri , &fau-

A.2 torum
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torum clariffimorumfufficienter reponi valeat , non equi-

dem aliundè recipimus , at ex eiufdem armario, nec om-

nimodèfumratus defententia alicuius aßecla peritiffimi

(fcripferant namque authore fuperftite, cui obuiam ire

integrum minimè fuiffet obfequiaprætendere ) habentur

itaque inprimaua editione vernacula mihipagina 383 ,

deinde inlatinafeorfim algebricapag. 88 fequentia

Nec minus vitium eft conſtructionem eius po-

ftea per rectas lineas , & circulos tentare , quam

ad constructionem illorum , in quibus non nifi

circulis eft opus , fectiones conicas adhibere : fi

quidem quicquid ignorantiam aliquam teftatur

,, peccatum dici mercatur . Hæc ille.

Non ne hac phrafis congruit cum ea Vietæ, vbi di-

xerat ad Adrianum , Geometrica Geometricè tracto :

Analytica analyticè , fcilicet que fua naturafintgradu

diftincta , non oportere confundi .

Prætereavndequaque emergere antiquorumformu-

larumpropagines ,potius quàm eorum vetus cohiberipof-

feffio confpicimus . Nuper commentaria in Euclidem

emifit Claudius Riccardus , quibus libellum quoddam

paragogicum , aẞutum , eft de immiffione duarum inter

datascontinuèproportionalium, in elencho quatuordecim

comprehendere afferit vnampropriam accenfendo formu-

Lam (moneo obiter excidiffe poftea illam Pappi ex vete-

ribus ) verum pro eius ingenuitate Author ifte fatetur

omniuminfufficientiam , verbis iftis .

Notandum porròeft methodos iftas omnes, non

effe
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ود effe ad amuffim Geometricam , nam vel fuppo-

» nuntorgana , vel attentationem excepta illa Ar-

chitæ , quæ ex alio capite propter impenetrabili-

tatem ad praximminimè reduci poteft .:

པ
་

ود

Quidporròinfinuare voluerit caufe eius additi li-

belli , nempè vttraderetfundamentum , pro augendis, ac

minuendis corporibus , quod Euclides fecerat pro planis

figuris infexto libro , comparatio non aquè incedit , con-

ceffa,& demonftrata , Euclidisfuntfuper qua inadifi-

cat, nonitahactenus allataprofolidis , à Riccardo neqs

bucufque ab alio , quatenus nobis videre contigit, & qui-

dem nos eiufmodiincumbentiamfufcepiffe , ab annis ali-

quotliberèfatemur, nimirum quodeadem duoproblema-

tafuiffent conftruenda de trifectione aquali anguli ,&

duarum mediarum inter datas perfimpliciter Euclidea ,

quafi Fecialis munere fungente , indicauit Conftantius

Laruatus , &fan fuerant , qui improbarent , non equi-

dem aliquis,cui applaudiffet de re eiusmodi cogitatio, quo

circa præter id quod non planè infufficienter preftiti-

musin Poftliminio Geometrico , nuper affumimus

loca omnia in fupplemento Viete reftituenda

per elementa Euclidea , vbi ab Authore in

vfum acceptum reperimus poftulatum ,

quare eliminanda erunt ea omnia à

puriore Geometria difcedentia ,

& libera ad nos reuerti lice-

bit nemineinhibente

præftitafides .

PRO-
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PROPOSITIO PRIMA

Dato femicirculo , in eius peripheria punctoopor-

teat ex co lincam inclinare , cuius pars inter

curuam , & rectam diametri eductam cố-

prehenfa fit femidiametro æqualis .
t

STT

IT ABC femicirculus , puctum primò datum in

verticeB ; Oporteat ab eo deducere lineam, vt BG

taliter , quodpars eius F Ginter peripheriam ,&eductă

diametrum , ipfi æquetur femidiametro AD. Demiffa

-perpendicularis BD cadet quidem in centrum : iunga-

tur linea AB, cuiusfemiffis AG indirectumponatur

ipfi diametro . Dico lineam BG ductam efficere qua-

fitum , hoc eft eiuspartem F G comprehenfam periphe-

ria, & diametro educta ,fieri aqualem AD femidia-

B

F

A D

metro. Quoniamenim

AD quadratum di-

midium eft AB qua

drati , ob æquales A

D, BD ,&47 pri-

mi,& GA femiffis

quadrati AD ; com-

pofita ergo tota DG , eius quadratum poterit triplum

quadrati AD; at DG, BD quadratafunt quadru

plum quadrati AD , id eft quadratum BG æquale

AC quadrato, ergo linea per 22.fexti , &fecanturfimi-

liter
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liter in D, & F fcilicet bifariam , nam BG fecta

in F poteft per 4 fecundi quadrata equalia AD qua-

tuor ,& quidemex cafu bocfacillimo monemur adplicato

diametronempeex B in G poffe ad alios progredi,

Sit igiturpunctum B datumfecundò vltra ver-

ticem dimidicirculi in H , adillud conftruendum . De-

mittantur perpendiculares HD , BI, diametro

adijciatur AK ipfi femidiametro aqualis AD, & à

quadrato deinde compofita CK auferatur quadratum

ex BI , linea verò , quæ differentiam illorumfit potens ,

ponatur ex C in CG . Dico ductam BG eam effe li-

neam quafitum efficientem , hoc eftpartem eius inter pe-

ripheriam , & diametrum eductam , vt FG adequare

femidiametrum AD . Iungantur DF, DB, & per-

pendicularis D

NfuperBFde-

mittatur
• que

erit illam bife-

'

HB

E

F

cans . Quoniam

igitur à puncto

G extra ducta

KG
4

D

funt in circulo linea illumfecantes GB, GC per 36

tertÿ BGF, CG A duo rectangula aqualia fiunt,

quibus addendo DF, DA quadrata æqualia, erunt

BGF rectangulum , & quadratum D F æqualia

rectangulo CGADA quadrato,hoc eftper 6fecundi

DG quadrato at BGF rectangulum per 3 fecundi

eft rectangulum BFG FG quadrato , ex his acce-

dens
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dens DFquadratữ,funt equalia quadrato eidemDG;

cumque BFG fitfactumGF in FB duplam FN,

erit refolutio ifta , eademper 1 2fecundi in triangulo D

FG, quadratum DG aquale quadratis GF, DF

plusrectangulo GFN duplo .

Deinde in alio triangulo EDF eftperpendicularis

DN in latus EF, quare per 13 fecundi , quadrata

DF, FE fimulæquantur rectangulo bis fub FE in

FN, & perprimamfecundi , & quodfub BF in F E,

feuper 3 eiusdem rectangulofub FEBFE quadra-

to , cui addito DE quadrato , eruntfimul duo quadra-

ta DF , FE æqualia quadrato D E quadrato

FE, plusrectangulo FEB , &fubducto aquali fub

eademfigura FE erunt æqualia DF q, & DE q

XG A

HB

FEB re-

tangulo , & in

prima refolutio-

ne DG q erăt

æqualia GF q

* DF q X G

FB, hoc eft B

GFB, BF E,F in FE; ergo duo hac rectangula

æqualia habent eandembafim BF , perprimamfexti

fequitur FE, & FB fint aqualia , quodetiam ali-

ter euidens , quia F E B rectangulum , plus DEq

funtfimulaqualia DH quadrato , etenim per 35 ter-

tij FEB rectangulum æqualefit ei , quodfub H E in

totam EDH conficitur , cui appofito DE quadrato

per
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pers fecundi eft ipfum DH quadratum ; quare dre-

Etangulo fub GF B auferatur FEB rectangulum ,

relinquetur factum GFE rectangulum æquale qua-

drato DH: ergo tota GE eft dupla GF, & qua-

dratum DH quadrato aquatur ex FE , feu GF :

ergo diametro AC aqualis eft GE lineafecta in F ,&

pertinens ad B , factumergo erit quafitum .

Sed manente eademfiguratione alia viafortaffefa

ciliore idem demonftrare aggrediamur .

Intriangulo BDF Ifofcele anguli D F B , D B F

funtequalesper s primi, reliquus verò angulus àperpen-

diculari DNbifecatur , atper 8fexti triangula EDG,

NDG, EDNfunt equiangula,& anguli DEG,

GDNpares, nec non EDN,NGD. Ideò erit angu-

lusDEF compofitus exfemiße anguli B D F plus angu-

to FDG, boc eft ex FDN † FDG,fedex FDN† EDN

( dicas EGD.) eft angulus FDE;quare æquales FDE,&

FED:ergoper

6primifunt la vent

tera FE, FD.

¿qualia,& quia

tam angulus D

EG differt ab

angulo rectoper

KG

EDN, quàmper FDG manifeftum eft angulos E D

N, & FDG effe æquales interfe , & uni tertio ,fcili-

cet angulo FGD (dicas EGD) ergoper axioma pri-

mum æqualesfiunt anguli FDG , FGD fupra bafim

B in trian-



10 E V C LID ESS

in triangulo F DG, & per eandem 6primilaterafunt

aqualia ; triangulum itaque EDG rectangulum ad

GDE dirimitur per DF in duo Ifofcelia FDE,

N

HB

E

FDG , &ad

vnumpunctum

KG
A

Finperipheria

circuli A F C

coeuntia latera

GF , FD , F

Eperpropofitio-

nem 9 tertij circulus per tria G , D , E tranfiret , &

diameterfieret GE , bifecta in F ; quare æquales GF,

AD ; & iterumfactum erit quod propofitio quafierat.

Demum cadat B punctum citra verticem H , opor-

tet illud idem efficere . Demittantur perpendiculares B

I ,HD in AC,& producatur DH indefinita , deindè

fit AK aqualisfemidiametro AD indirectum cidem ,

à quadrato compofita CK auferatur quadratum co-

pofitum ex media proportionalis inter CI , & IK

quadrato ,&quadrato DI , linea verò quæfitpotens ,

reliqui , ponaturin CG, & ex G per B continuatafe

cabit , & circulum infra B, vt in F, & lineam DH

eductam fupra B , vtin L. Dico GL fieri aqualem

diametro AC, & in F bifariamfecari ; fecatnamque

BG in F , quia angulus DBG eft minor recto . Et

quoniam ex L puncto extra ductafunt in circulum due

recta linea LF, LDH illum fecantes per 36 tertij ,

rectangulum FLB æquale fit ei , quod continetur fub

LHin
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LH intotam HDL, quibus accedant æqualia D F,

DH ' quadrata ; erunt DFq& FLBrectangulum a-

qualia DHqt rectangulo fub LH in HDL, &

per 6jécundifimul quadrato DL. Deinde in triangu-

lo DFG per 12 fecundi æqualitas eft inter DG qua-

dratum , & fuas refolutaspartes nempè F G q † F D q

H

F

rectangulo GFB ( dupla enim FB, eft F N) Cũ

autem inalio triangulo DFL per 13 fecundi duo qua-

drata DF, FL

fimul excedant ,

quadratum DL

lateris terti per

LF Brectangu-

lum (hoc eft per

duplum LFN)

G

erunt DLqLFB æqualia DFq * F L q, fu

peratque DLq ipfum DF, feu DH quadratumper

HL in HBL rectangulum , dicasper aquale BLF,

quodfi BLF accedat ipfi LFB feu GFB) confi.

cietur F L quadratum , hoc eft fient DF , DH , FL

quadrata interfe æqualia ,&quartum erit GF 3 nam

DG quadratofi accedat F LB rectangulum ,fiue H L

in HDL , ipfi DH quadrato ex vtraqueparte erunt

DG , DL fimul quadrata æqualia quatuor DG , F L,

DF , DH quadratis , fiueper 47 primi , feu 4 fecundi

duo indirectum G L quadratum conflituent , eius latus

aquale ipfi diametro circuli , & in F cum peripheria fe-

catur bifariam , quare conftatpropofitum .

B 2. Et illud

3

1
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Etillud idemcumfecunda forma concludetur, nam

anguli DLG, NDG æqualesfunt ; necnon LDN,

DGN per 8fexti , at NDG conftat ex FDG, &

NDF femiße anguli BDF , ex quibus conftat etiam

DLG, feu L

DF ; anguli eni

LDN , & F

K G

F

ID

GD funtaqua-

les , quibus com-

C muni additoF

D⋅N , aquales

erunt FDL, NDG, hoc eft FLD , FDL: ergo

per 6 primi , &latera FD , LF æqualia , at angulus

DLG , tàm aßumens angulum FGD, quàm FD

G completrectum , quare æquales effe inter fe angulos

FGD , FDG , latera æqualiaper citatum elemen-

tum ; at fuerant aquales lineæ F D, FL :

funt aquales GF, FL, DF , & qualibet femidia-

metro AD: ergo GL conftans ex duabus indirectum

femidiametrospoterit quatuor ,&bifariamfefecat cum

peripheriacirculi: ergofactum quod, c.

ergo tres

SCHO-
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toudung & socinda mbio nis

Laub S&C HOLIV Mario whe

S'

I darentur portionesfupra , aut infra femicir-

culum , fitprimum ABC femicirculo maior,

100

A

punctum B in vertice, linea interponendaAB , pona

tur BD(perpendicularis facta ) æqualis A G , deindè

jungatur BIG negisq te
BGJne

P

Secundòin cadem portione punctum B fit vl-

tra verticem H. linca ctiam A B interponenda, ac-

K G

H

E

A DI

cipiatur media inter AB, & HD pariter perpen-

dicularis fuper cordam , fit ipfa AG , & iungatur

BG.

Tertiò
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Tertiò demum in eadem portione B punctum

cadat citra verticem H, tunc à quadratocorde A

F

H

E

ไ
ป

K G A D

C , dematur quadratum BC (concipe ductam) li-

nea vero potens differentiam fit AG , & ducatur

BG .

Deindè fi dareturportio cedens femicirculo, &

punctum primò caderet in vertice B , linea adpli-

canda fit AB, demittatur perpendicularis BD,

producta ad vfque E centrum circuli : poftea pofi-

B

F

"

K G A

ta AK æquali A B ,fumatur AL media inter K

A, & AD, fitque ALBD compofita , &à

puncto vltra D , vbi caderet ex A femidiameter A

È, extendatur ipfa compofita , quæ caderet in G ,

ex hoc punctoiungenda eft BG.

Secun-
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Secundò B punctum in eadem portione cadat

vltra verticem H linea inferenda fit AB , quæ

referatur in AK , & media inter AK , & AL

HB

D

K G A E I

(demiffis vt oportet perpendicularibu
s) hoc eft A L

BI compofita referaturin DG fcilicet (á pun-

&to vltra D, vt fupra inuento ) & iungatur BG.

Tertiò demum B punctum cadat citra verti

cem H, linca data A B codem modo relata in AK,

& media ALinter KA, & AI inuenta per 13 fcx-

2 supa a Unius raolauto y • no!,a PM

BH

K A
1 2

ti componetur cum BI, adeò quod tota AL † BI

pofita in DG cum eadem cautela , à puncto vltra

D , dabirur DG , & iuncta BG in omnibus fit fa-

&tum quæfitum .

Et quidem fubvnaforma omnes cafus conclu-

demus
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denius , iungatur CF, & quoniam per 2 1 tertij,&

13 primi fuper arcum CB funt anguli CFB , C

AB æquales , & reliqui CFG, BAG æquales, tri-

angula CFG , BAG funt æquiangula , quia G

communis , & reliqui ad B, & Cduplici elemen-

to funt pares ,quareper 4 fexti latera funt homolo-

BH

I E

ga , CG ad GB , ita BA ad AG , fed vt CG

ad GB per 36 tertij , ita FG ad GA, quare per

11 quinti eadem fiat ratio. BA ad AG, quæ FG

ad AG, & per 9 , feu 14 eiusdem erit B A æqualis

FG: quareà puncto in peripheria adplicata erit li-

nea æqualis præfinitæ inter curuam , & rectam ,

quodfueratimperatum .

Et hinc ad alios cafus poffet progredi ,

Nos verò modo fuperfede-

mus breuitati

ftudentes. 194

PRO-
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S

PROPOSITIO SECVNDA

Datumangulum planum tripartito ,

& æqualiter fecare .

primòminorIT angulus primò minor recto BDC, cuius tri-

entem queritur , idemque eft quærere anguli , quod

de trifectionefubtefi arcus. Ad amplitudinem liberam ex

centro D perficiaturfemicirculus ABC, deindeperpri-

mum Problema ex B puncto vltra verticemfemicirculi,

inter conuexum , edu&am diametrum ponatur FG

lineafemidiametro aqualis , quepertineat ad datum B ;

Dicofectum effe angulum BDC trifariam, eiusque tri-

entem eße AF Iuntia namque DF , crunt triangula

GED, FDB.

ifofcelia ex conftru

Ffione , quare co-

terais angulorum F

B

DEB ,DBF du

plusfît angulorum G A
D C

virinfuls FGD ,

FDGper a2prie32

mis einflem ; ergo in triangulo BDG externus

angulus DC poteft duos internos hic eft DGB fim-

plays & DBG cins duplum : tros ero continet angu

Los FGDsfets FDG, aut arcus eppofitus AF fitter-

tie paradari 8.& arcus , quod erat prop fitum fieri.

C
Reliquus
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Reliquus vero angulus ADB , feu arcus AB ma-

ior, ita licebitdependenter à minore trifecare Pproduca-

turperipheriafuprafemicirculum , ita quod FE fitfex-

tans circuli , hoc eft tertiapars femicirculi , amplitudine

nimirumfemidiametri, eritftatim arcus AE tertia pars

dati AB; etenim , vt totusfextans F Efe habet adto-

tumfemicirculum ex 1s quarti fcilicet vnum ad trias

ita ablatapars AF adablatam BC, &per 19 quin-

ti,fic reliqua AE ad reliquam AB.

Si verò independenter tertiam partem inquiras B

C, fcripto vtfuprafemicirculo , àpuncto B citrà verti-

cemperprimamhuius duces lineam B FG , cuius pars

interceptacurua,&

recta æqualisfitfe-

midiametro,factumB

erit,vtfupra,quæfi-

F

tum , AF nempè

ipfius B C triens ,

feu angulus ADF

anguli BDC.

A D

De angulo,aut arcufecandofimiliter opus eftgeome-

tricum non tantum in tres aquales , verum in pluribus :

& quidemfub vna generaliter methodo.

Efto arcus BC cuius circuli centrumfit A pri-

mum trifariafecandus , iungantur femidiametri AB,

AC (&erit angulus BAC ) diuidatur altera , vt

AB indatarationeper 9fexti cuiuspars unafit BD,

adeamfcribaturdiftantiamfemicirculus (immò ,&am-

plius
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plius pro oportunitate ) & fit angulo BAC aqualis

angulus BDF, hoc eft DF æquidiftet ipfi AC ,

deindè iuncta EF prorogeturin G , ad arcum da-

tum . Dico eius partem BG fieri trientem BC (

in alijsportionem quæfitam ) Iungantur AG DG .

Quoniam in triangulo ifofcele DEF anguli ad E,&

F fupra bafimfunt aquales per 532primires

H

G
F

புது

40

B

/

D E A

foluuntur, E, in angulos EGA, EAGF in ali-

os FGD , FDG : ergofumma vnius aquaturfum-

me alterius, hoceft reciprocè accepti, erunt inæquam dif-

ferentiam, nimirum angulus EAG fuperatur ab an-

gulo FGD pereandem, quafuperatur angulus FD

Gab angulo EGA differentiam , hoc eft viciffim : er-

go duo anguli FGD , FDG fi tranfeant in angulos

C 2 EAG
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EAG , EGA, nihildeperit de quantitate anguli D

EF, feu DFE , quare duo arcus BF ,& BG prop-

ter eundem angulum ad E , quem fubtendunt fimiles

fiunt, nempè refpectu fuorum circulorum æqualesportio

nes erunt . Sumantur in circulo, cuius D centrum (quot

funt oportune)hicbis, BF in BI portiones , vt triplus

BI fit arcus BF, & quoniamob æquidiftantes DF ,

H

G
F

B
D E A

€) AC, ea eft ratio femidiametri AB adfemidia-

marum BD, ita arcus BC ad arcum BF in circu-

ias Ciuerfs propter aquales fubtenfis angulos BAC

DDFft triplus arcus DC adarcum B. , &per 9

quinti BC, & Bi fiunt equales arcus , at quia e-

rent fimiles arcus BG, BF , argrencntum per 19

quinti conducit , quodfuniles reliqui fint arcus GC,

FI,
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3FI; ergo bifetto arcu GC in H , & duéta AH ,

tàm arcus BC, quàm angulus trifectus habetur BAC,

quod oportuitfieri .

13

Riting Lon &

-olvosmat
1:

H

K

B
D E

Aldimusin exemplum quintuplam fectionem , &

hacforma ni llam excluditaliam , etiam prapartibusnu

meroparibus, fiinutiliter quum per continuam bife-

&ionem velso efficiatur , nequeinrationefuperpartiente

erit difficilemodica cautela aptare.

SCO-
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O

SCHOLIVM PRIMVM

Vare eiufmodi Problema de anguli trifectio-

neabantiquis tàm exagitatum , á non nullis

iterum reuolutum,pendebatomnino ab ea inuentio-

ne ponendifemidiametrum interceptum curuo pe-

ripheria , & diametro educta ; hoc voluerat effici

per poftulatum Vieta , prorfus retrahendum fub di-

tione Euclidis , vt omnium antiquorum , & confe-

Atantium aliorum methodi eliminentur , cæterum

noftrum non eft cogere, fequantur qui velint, cas

quæ fibi libuerint, fat Philofopho coactionis erit

demonftratio , Geometrica .

SCHOLIVM SECVNDVM

IN

N appendice inclinationum , vbi non adcò tot

fuerit palca , quot liuor cuiusdam immodicè ad-

fecti adeffe voluerat , methodumnon tantum trife-

candi tradidimus , verumfecandi in quacumque ra-

tione ficuti circulo infcribendi figuras imparium la-

terum , quæ duo Problemata minime erunt negli-

genda, lubethic de anguli fectione in quinque æqua

les partes fieri repetitio , & quia ad omnem aliam fe-

&tionem affimilando , transferri licebit , & quia de

hac quinta fectione Vieta opus habuit in conftru-

&tionc Geomerrica Problematis Adriani.

In
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I

1. In circulo igitur BGD per conuerfam 9 pro-

pofitionem libri 73 fit latus decagoni BG , hoc eft

arcus quince partis femicirculi, & fecandus arcus da-

tus BC quintufariam ; agatur corda BC , quæ

tranfeat in diametrum alterius circuli BHCF , cu-

ius quadrans fit BF, à puncto deindè C per da-

tum G ducta linea CGHin fecundo circulo dabi-

tur H, & iungendo HFlincam , ipfa rurfus feca-

bit nouo punctoin I peripheriam primi . Dico ar-

cum BI effe partem quintam dati BC. Ducatur B

FL, & etiam GL . Quoniam igitur anguli C , D,

L omnesvni portioni BG maioris circuli infiftunt,

æqualesfuntper 21 tertij , necnon qui ad C , & F

anguli infiftentes

minores in por-

tione BH, qua-

re æquales
omnes

cuadunt, & quia

equales
anguli in

diuerfis
circulis

arguunt
fimilitu-

dine arcuum per

10 diffinit. libri 3

F

B

D

BH

ergofimiles fiunt arcus BH, BI , & confequé-

ter fimiles funt BG , BH, BI arcus : quare quæ

pars fuit BG maioris , cadem facta eſt ВH

minoris circuli , & cadem BH, quæ in portione

data BC fiet BI; fed tam BG, BH funt femi-

circuli
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-proprij vtraque pars quinta, & eadem erit BI por-

tionis date pars quinta , nam fi ducerentur corda

BG , BH , BI componerentur triangula prorfus

fimiliaper 3 tertij ...

t

PROPOSITIO TERTIA

Infcriptum circulo fittriangulum rectangulum , &

troops to diametri , feu hypotenuse

oporteat incara ducere occurrentem bafi

educte , cuius pars inter eam , & cur-

uain circuli æquetur bafi.

4

IT triangulam ABC rectangulum ad B , cir-

culo infcriptum per s quarti , bafisfit A B- latus

H

F

E

A B

minus apun
Sa

?Eto C. opusfit du

cere liveam , cuius

pars FG termi

nataper clutlan

AB ipfibafi fut

equalis, agatur

Is El perpendicu

Leris jupera) (192

DA ordineirmenlasurtortia-proportionalis Lipora.

ſexti », deindè intila41, ei æqualis fit G,O

ungatur CG; ·Dicolace,podiacdyrefloficată,

iktoria

bos
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hoc eft AB, FG æquales , etenim ducta AF rectus

erit angulus AFC in femicirculo & rectum ftatim

oftendemus effe angulum F AI ) ergo triangula AGF,

AIB fimilia ,&per 4ſexti , vt æquales fuere AG,

AI , pariter FG , & AB : aßumptum verò fcilicet

quod FAI angulus fit rectus ita fiet manifeftum .

quoniam ex 22

tertij in quadrila-

tero ABCF cir-

culo infcripto an-

guli BCF, BA :

F funtduobus re-

&tis fimul aqua-

tes , & BCF

& FAG fimili-

ter euadunt aqua-

G

F

H

A

E

B

FAH

les , cam vterquecum comite BAF funtduo recti , &

per 21 tertifunt DCF , DAF, per 8fexti FH

A, FAG funt etiam æquales : at FAG,

funt vnusrectus, &idem erit affumendo H AI , feù F

AG, feu FHA, cum H AF efficitur rectus ; ergo

FAI rectus ,& AI æquidiftans ipfi CG, quare

optimèfequiturfimilitudo inter triangula FAG , BI

A, & æqualitas prorfus .

Si deinde vt infequentifigura trianguli rectanguli

ABC fit loco bafis maius latus , vt illud idem efficiatur

ductaperpendicularis BE, & alia ex E in ipfam A

B , fit EH, deindepars refecta bafis BH, refera

D tur

>
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tur in BI, coniuncta AI ineductam B.A aſſuma-

tur AG equalis.Dicofimiliter iungedo CG , partem

A

F

F

A Hr. B

eius FG eße aqualembafi A B : etenim fimiliafient tri-

angula ABI,AFG , & per eandem, vtfupraformă ra-

tiocinando concludetur intentu , ubi repetitiofieret ociofa.

Poftremò fi placeat interponere lineam hypotenuse

aqualemfecetur latus minus AB in E bifariam , ex

C 400

G

F

E

B

quo puncto ponenda erit linea indirectum , vt EG₂

que
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que poffit omnium laterum,hoc eftfummam quadratorum

AC , BC , ABfimul . Dico lineam ductam C G efficere

quæfitum,boc eftFG æqualemfieri AC hypotenoſe . Acta

BF , erunt triangula CAG , BFG fimilia , ptfupra

fuitin confimilibus figuris oftenfum, & argumentando

confequenter concludetur eadem ratio F G ad AG.

que AC ad AG . Igitur æquales FG, & AC .

Et ne aliquis cafus videavideatur omiffus fi triangu

lum rectangulum
detur fofceles , quadratum

erit circulo

infcriptum
, tunc vnumfufficiet laterumfecare bifariam,

ut BC in I, & iuncta A1 eidem equalis , vt in ce-

terisfacta AG, erit fimiliter FG aqualis lateri , feu

bafi AB, quoniam in quadrato
,producto

latere BA

D

H

G

D100

B

triangulum eft BGC eius lateraper 2 fextifecta fi-

militer ; ideò GH ad HC, ut GA ad AB, feit

AI ad AB, funt etiam ob angulos aquales fimilia

AGH , HCD , & erit AC ad CD ita GH ad

GA,fiueGAaut AI ad AB,fiet igitur cõuertendo C D

D 2 ad HC

3
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adHC, ita ABad AI, &per 14 quinti AI , HC aqua-

les; immo vt AI ad AB , ita G AadGF ; ergo ipfa AB

æqualispofita eft inFGintercepta, quodcocludere adhuc

poteratforma argumentandifuperius inducta : quare per

omniaSymptomataproblemafitfolubile ex Euclide.

H

SCHOLIV M

Incexpræmiffa propofitione fit manifeftum

reuocari ad Euclideam Scholam illus fup-

plementi Vieta propofitionem feptimam ab co ta-

men alia intentione inducta , fed in codem recidit,

æque enim conftructio noftra poftulatum excludit ,

& propofitum conftruit, at non crit abs reillam huc

transferre , ait itaque .

ود

وو

وو

Ex data trium proportionaliumprima , & ea cuius

quadratum aquale fitei , quo differt quadratumcom-

", pofita exfecunda,& tertia à quadrato copofitæexfe-

cuda, prima iuenirefecuda& tertiaproportionales.

fiunt ex data prima AB, fecunda GA, tertia ve-

ro GH ex datis (cilicet BC , cuius quadratum eft

differentia inter quadratum CG compofitæ ex se-

cuuda GA, & tertia GH,& quadratum BGcom-

pofitæ ex A B prima , & A Gfecunda .

Præterea aliud integratur Problemain 8 Vario-

rum cap. V. in quo Author propofuerat in fingulari

cafu inter duas datas in ratione dupla ponere duas

continue proportionales,nempè fit AB dupla BC,&

fint
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fint inueniendę due medię continue proportionales

copleaturABC triangulum,& circumfcripto circu-

lo,ex A continuetur linea,quæ in eductam CB bafim

occurrens , relin-

quat interceptam

DE æqualem ipfi

BC, quod proxi-

mè fupra demon-

ftratum fuit o-

pus, fi deindè aga-

tur CD demon-

ftrat poftea Au-

thor proportiona

་ ་་་

B

les continuè effe A B , CD, BE , BC, feu DE,

PROPOSIT
IO

QVARTA

Inter duas datas rectas lineas angulum facien-

tes , à dato puncto extra ducere lineam, qua hic par

tem fubtendens angulo fit æqualis præfinitæ .

H
:

Vius propofitionis tres funt cafus iuxta anguli

data linea in-

fpeciem fintprimum AB , BC

clinatafub angulo ABC recto , punctum extra datum

D,&lineaprafinita Z , que oporteat inter illas apta-

re , pertinens adpunctum idemdatum . Demittatur in

eductam CB, perpendicularis ex D puncto, fitDE,

deinde ipfa Z ponatur bis in BC , & iungatur DC,

feca-
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fecabitur BAsfitin A puncto ,pofteafecta AC bifa-

riam in K , fiet ipfa KI parallelafiue B A , fiue DE,

abeodem K puncto eleuetur KG infiftens ad angulos

rectosfuper AC . Dico G punctum illud eße ( adquod

fi inclinetur linea DG) efficiels quafitum,nempè portio-

nem FG inclufam rectis AB, BC effe æqualem præfi

nita Z: etenim B I fecta in G per 4fecundi , quadra.

tum BI aqua-

D

Z

A

K

E NB GI
H C

tur BG , GI

- '' quadratis X B

Gin GI bis :

ponatur BGe-

qualis IH,

GI ipfi BN,

erit igitur BG

quadratu ona

cum rectangulo

fub NB'in' în BGT
H, plus G I quadrato , hoc eft

perprimamfecundi rectangulumfub NB in totam BH

vna cum quadrato BG , aqualia quadrato BI : at cen-

trofacto in G ad interualium F G jemicirculus defcrip-

tus , linea F B perpendicularis poteft rectangulum fub

NB in BH, quibusfi accedat commune BG quadra-

tum conficitur ipfum BI quadratum , & illic FG qua_

dratum ; ergoper 22fexti linee BI, & FG aqua-

les , hoc eft ex conftructione BI æqualis Z ; ergo& F

Grcentro igitur G circulus ad interuallum G N tran-

fibitper communepunctum rectarum AB , DG ſeſe-

L

P
6

cantium
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cantium , & quumfit vaica linea,pertinet FG adpun-

&tumdatum

Sedpoft KI ductam perpendicularem in BC, fi

duarum extremarum B terminata per connexam

DC) &ipfam KI inueniatur media BFproportiona-

lis, eritpunctumper quod DG tranfire oporteat ad effi-

ciendum problema , fiet namque F B quadratum , re-

tangulofub NB in BH aquale, vtfimul cũ BG qua-

drato conponanttum FG, tum BI aqualia quadrata .

pra-

Secundoloco linea AB, BC fint inclinate ad an-

gulum ABC acutum punctum. D extra ,&linea

finitafit DB æqualis . Oporteat illudidem problema

coftruere . Demittatur DE perpendicularis in excur-

rentem CB, & abspuncto E concurfus ordinetur E

H parallela ipfe DB occurrens terminari ab ipfa AB

0 stulpe

E

H

prorogata in H , deindèfiat , vt EH ad HB , ita

EB adquartamper 12 fexti,erit BL, & ab ipfo ac

quifito I puncto agatur LF pariter æquidiflans ipfi

DB,fecabitur AB in F; quo puncto efficietur quæft-

tum
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tum ; nimirum ducta DF indirectum . Dico intercep

tam eiusportionem FG aqualemfieri ipfi DB: aga-

tur fi lubet FI parallela LB , aqualis erit eidem

per 33primis erit namque DG ad GF , ita DB ad

(D

L G

o
f

H

BI per 2 fexti feu ad FL, permutatim per 16

quinti DG ad DB , vt GF ad FL (feu BI),

quare vna , & eadem erit ratio FG ad FL, que D

В adeandem FL ; ergo per quinti aquales erunt D

B, & FG, quod erat effici imperatum .

Immò & illudidem aßequeturfaciliùs , fi duarum

EH, DB linearum tertia maior proportionalis inue-

niaturper 11fexti,erit ifa DG fecans AB in F ,vt

prius , &tam FG, quam DB , cum effent inter eaf-

demextremasproportionales medię omnino pares erunt .

Tertiò loco inclinatęfint AB , BC linee ad an-

gulum ABC obtufum,punctum D datum extra , in-

terponenda vero linea Z adefficiendumproblema ; aga-

tur D E perpendicularis fuper CB continuatam , &

ipfa ED eleuetur adconcurfum cum BA, nam ex 17

primi
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primi eft neceffarius occurfus:deindèponatur BI æqualis

Z prafinita , & IK parallela AB , conueniensin A

K alteraparallela BI: erunt parallelogramma ABI

K (ducta KG fimiliter parallela AE ) & AE

GK æqualiafub eadem AK baſe per 35 primi: Iun-

gatur deindè DG . Dicofecari AB , & partem eius

refectam FG interlineas obtufumfacientes angulum,

aqualem fieri prafinita Z.Etenim ex duobusparallele-

gramisAEGK,

ABIK aquali-

buscomunedéma

tur AB GK tra-

pezium , reliquu-

turtriagula fimi-

lia , & aqualia

ABE,KGI, vt

A

L

K

Ꮓ

I H Cpatet ex angulis: E B G

ergo E B, GIsüt

æquales ,& addita comuni BG, euidens eft GE aqua-

riBI ,& cötinuata I H æquali BG, eruntGE, BI, G

Haquales; quare EH dupla ipfius Z: facto ergo Gce-

tro adinteruallu BI feu Z circulus trafibitperpunctüli-

neaDG,vbifecabit dimidia EH, quoderitFG: tres igi-

turFG, EG, GHfunt ad circuli centruG , quia æquales

erantper 9 tertÿ,&peripheriaper extremaillarüpulta

trafire oportet : quareF Gefficitur equalisZ. Atfotrtaße

breuius ofloderetur FG aqualisZ,fi vt inprimo cafu exF

"caderetperpedicularis ut FL , argmetandoper 4fecüdi .

E SCHO-
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SCHOLIVM PRIMVM

IN

N codemfupplemento funt propof. XIX, que

purificantur perprimam huius, adplicando fcili-

cet , ex puncto in peripheria femidiametrum inter-

ceptácirculari , & diametro educta , ex ipfa XIX

ritè integrata , conftruiturXX eiufdem fupplemen

ti pro exhibendo Ifofcele conditionato, ad effectum

conftruédiheptagoni regularis , quodpoftea in pro

blematevltimo propofitione XXIV exhibet ; hoc

autem problema à nobis facilius geometricè , & vni-

uerfalius pro omni polygono imparium tradidimus

in citata Inclinationum Appendice ; claudit demum

opufculum fuum clariffimus author hifce paucis .

ود
Atque adeò duobusproblematis , equationes cuborum

», omnes,& quadrato quadratorum cuiuscumque ad-

,, fectionis alioquin non folubiles explicabutur . Vna

inuentione duarum mediarum , inter datas. Altera

angulidati in tres partes equales fectione , quod ani-

,, maduertiffefuit opera pratium .

ود

ود

Et illa duo problemata modò refoluuntur , &con-

ftruuntur per fimplicia Euclidis elementa , idcirco

ociolum , ac ineptum erit de cetero imbecilla accer-

ferefubfidia , liberú effe oportet cuique iuxta femen

excolereproprium agrum , noftro interim oneri

videbimur minime defuiffe, cum iam indicari volui-

musperfupplemétu Victaum Geometria acquifi-

uiffe
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uiffe faftigium ad eiufmodi cogitationem vtique

deduxerant verba non nulla eiufdem authoris , &

præfertimcap. 8 in refponfo ad problema Adriani

Romani , nimirum .

ود

"

ود

» Quarequerenti Adriano,licet fiue in Geometricis,fiue

in arithmeticisfatisfacere: Adfcito nempè eo quodad

Supplementum Geometria induced fuitpoftulato&c.

Quomodonanque verum fuiffet affertum illud , &

non folutioni obiciendum , fi quifpiam , quod om-

nes faciunt) haud eius principiumadmififfet ? poterat

quippe author ad aliquam confugere antiquorum

formam vtcunque iam à neminenon receptam (at

vtego interprætor)vt nobis indicaret fe minime ap-

probaffe veterú inuenta ad duo illa conficiéda pro-

blemata , quia emendationi minus , & suum omni-

noidoneum profpexerat, ac difpofitum poſtulatum,

vt autem aduerfum alios fe tueretur ,tunc vfus fuit

exemplomagnifenis illius Siculi,qui induxerat heli-

cis contactum theoreticum ,vt haberet circularem

equalem line rectæ ad quadrandum fpacium rotun-

do comprehenfum ; at res adhuc inuoluta , & pro-

blema defideratur:afferebat præterea duo illa fuffice-

read oportunitaté Geometricá, quoniã dimenfioné

vlera trinam natura minime admittit , quod omnis

philofophiaconfirmat,quæcunque veroperlogifti-

cem fpeciofam ab coprimum inuentam , deinceps á

diuerfis infigniter promotam effici liceat , deprimi

poftulant,vt rebus ipfis fubmenfurati rationem ca-

E 2 dentibus
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༔

dentibus applicata intelligatur , & fi quid aliudex-

quiraturfub algebricis notis , arithmeticæ prorfus ,

non Geometria referenda erunt à materia peropus

mentis libera .

SCHOLIVM SECVNDVM

SY

Ymboleitas propofitionis huius , cum proble

mate fubnexo olim à nobis , ipfi Inclinationum

Appendici , nuncpoftulat oftendamus quàm inco-

gitanter , à quopiam nefcio , inter chimericas phan-

tafias reiectum fuiffet,necplanè mirum , quum par-

ua à nobis exhibita multis , incommoda afferant , &

in partes laudis tranfeant , quæ ab ijs procedunt ob-

brobria , quia gratis , acplurimofint liuore affect

Proponebatur ibidem , fcilicet illud idem vt fupra

Inter inclinatas BE, BG (nec piget eorum fchema

vnam repetere )fub angulo EBG recto minore , à

punctoextra A , ducere lineam , vt eius pars com-

prehenfa FG , equalis fieret præfinitæ Á B. Caſus

fueranttres pro natura anguli , aut portionis circuli :

in quolibet attamen commune hoc erat , dixiffent

optici , vt incidentieangulus fieret ABD , angulo

reflexionis EBG equalis: igitur doctrina illa haud

propofita fuerat vniuerfalis ( quod fanè factum eft

modofupra) in hoc fchemate angulus fuit femire-

&tus ABD , & triangulu ABC Isofceles , opor-

tebat ex quefito ibidem, à puncto A lincam or-

dinare
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dinare ,vt AG ,eiufqueparscomprehenfa datis E

B, BG , nempe FG equalis effet ipfi A B ; fuppo

nimus ductam DB indefinitam , fuperquam po

nendo duplam AB ad vfque G punctum ex dato

D, erat quæfi

tum fcilicet ex

G puncto ad 1.

A ducta A G

efficeret prom

blema . Cum-

quenequiuiffet

I

F

D

B

rationem effe . CITRC

Єtionis attige-

253

té ¹ aduerfarij oz 2001h

+

C

t

fic neglectam reliquerant , onerantes nos titulis in

corum officina confuetis : vt autem cernant quam

facilia eadem fuerant , si dixerint , vt fe habet C.

Dad CB, ita AC ad quartam , euidens eft effe

DG , quia ex 22 fexti , eadem eft ratio quadratorú

quæ laterum corundem, latus CD ad BC eft vt

quadratum road 2 quadrata, ita AC quadratum

4ad squadratum DG, in reliquis poftea proportio-

nibus proqualitaté arcus fupra , aut infra femicircu-

lum , limitata fuerat potentia AB , minuendo , uel

augendocam per gradus iuxta naturam incedendi

in planis , per certam quadrati dimenfioné , ficut în

folidis per cubos: prætereacum fint fimilia ABF

GEF triagula ( factanépè eft G E parallela AB )

&per

* –
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& per 8. fexti fimilia effecta partialia à perpendicu

lari BI , fi dixerimus AF ad F G , ita AB ad

GE; aut AF ad AB ,vt FG ad GE in utraque fe-

ric tam erit factufubmedijs , equalefacto fub extre-

miş , & colligitur FG ad AB,vt AF adAB ; ideò

per 9 quinti , aut 14. ciufdem æquales effe , & tres

proportionales AF,A B,GE feu AF,FG, GE ,

feu A F, AB, AI , nec defunt media alia , quæ

veluti prolixiora confultò reliquimus.

PROPOSITIO QVINTA

Binas medias inter extremas datas rectas lineas , im-

mittere , vt fint in ferie quatuor continuè propor-

tionales .

Siue data ratio extremarum ,cam tripartità feca

re æqualiter.

P

Roblema eiusmodinonfemelà nobis fuerat conftru

tum,&inPoftliminio , ubi inhærentes methodis

veterum potioribus , eas adfanam Geometria Euclidis

reuocauimus doctrinam s inpræfenti vero argumento , ex

eodem penufacultatis , per aliamfimpliciorem formam

rurfus conftituereplacuit,vt tandem aliquando,qui ex ad

uerfo nobisfuerant veritati aßentiantur,& agnofcantfa-

nè proiectam, non defperatam caufam fufcepiffe tuen-

dam.

Sint
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1

Sînt igitur AB maior , BC minor datain qua-

cumque ratione , inter eas fit opus binas immittere, vt

extremarum ratiotrifariamfecetur. Inclinentur ad an

gulum ABC rectum , &fuper BC fit alia DC ei-

dem aqualis ineodem angulo , prorogetur ipfa inH, vtfit

DH ¿qualis maiori AB, deindè iunganturDA,BH,

que in E fefecabuntpuncto, & triangula ABE, D

HE eruntfimilia , &equalia exconftructioneper 15

29primi ,&4fexti: poftea angulo DHE, feu AB

E, fietequalis DEI per 23 primi, & rurfusper 31

eiusdemILat

quidiftas fit B

H , triangula

igitur DEH,

DIE, DLDIT

Junt Equiangu

la ob commune

angulumadD,

conftructionem,

& 32 primi :

ergolaterafunt

in analogia ho...

Η

mologèfumpta nimirumper 4fexti DH, DE, DI.

DL, & quidem continua , obrepetitos vtrobiquecon

fequentes: Hisconftitutisproducantur indefinitè AB , B

C , fill angulis quatuor rectis ad B , deinde relicta D

H, quefueratequalis AB ponentur ĎE in BF,

Di in BG aquales , erunt tres proportionales ,& me .

dia
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diacum extremis duos rectos deinceps efficients ergo per

13 fexti iunctis AF , FG angulus erit AFG infe-

micirculo rectus : agatur demum GC parallelaipfi AF

Dico BC effe quartam tribuspræmiffis in analogias nam

tres BF, BG BC funt continue proportionales ex

13fexti citata , & oftendimus tres alias effe in analogia

DE, DI, DL erga ut prima BG ad B.C fecu-

dam, ita DI tertia adDL quarta, quareper 14 quinti

BG primaæqualis tertia DI erit , & fecunda B.C

aqualisquarte DL ided inter AB, BC datas duas

immifimus medias,&fiunt AB , BF, BG , BC qua➡

tuorin vnaferie continua , feu interuallum extremarum

fectum eft trifariam , quod eratfieri imperatum.

E

ADNOTATION G

Tfanèper hanc methodum non binas tantum, vè-

rum etiamplures poffumus immittere inter extre

mas, necper vnữ gry difcefferimus àpræceptis Euclideis,

tubetlocum relinquere , vt aliasfecimus alijs : non eft ine-

ftricabile labyrinthum , at modicum quid, facillimum

opere, quo circa nemo mihi fuaserit recurrendum fore

ad aliorum media inofficiofa , neque vlla neceffitas vrge

repoterit , quod recipiamus inftrumentainuecta à Celebri

des cartes infua aliàs commendabili Geometria(quia

per elementa confueta totmediaspoterimus reperin quot

opusfuerit.

701863
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P

APPENDIX

Ræterea cum pro dimenfionum oportunitate docta

cognouiffet antiquitas deficere in Geometricis inuen

tionem trium problematum , ad quæ inueftiganda plures

nonparumlaborarunt , neque eademcura deinde àfuccef-

foribusfuiffe deftituta , authorum memoriæ tradunt : qui

verò ad noftram vfque tempora eadem defcendendo indi-

gentiaperueniffet , authorefque nonnulli afpexerint per

media èproprioplanorumgenere inueta à nemine , atque

cogitaffentpotuiffe eadem oportunè per aliena occultaris

ideoperinamanos ingredi labyrintos minimè dubitarunt,

labores nimirumfufcipientes longèfupra mediocres , quo

autemmodo inueniffent ex illis exitus , non defunt , qui

eorum veftigia agnofcendo haud probarunt ; atfane nifi

pro intento ,faltem ob ea quein comitatu adduxerant ,

fuanondebentfraudari laude :attamen improprietas ipfa

eruendiègenere non fuo non debuit à natura fuftineri ,

cuiusfcilicet confuetudo diffimulari minimèpotuit , fuiffet

fuos femper effectus promereper fimpliciter breuiffima

nihil namquein philofophando addere , aut demere abea

licet , at noftra notitie quidpiam de eius affectionibus

cumulare , quo circafatis vnquam deprehenderepotui ,feu

admirari qui factum fuit , quod maiores noftros eadem

agritudo occupaffet adeò , necea que pra oculis haberent

minimèperfpicerent , & acies oculorum ad valdè diffita

mirificèpotuißet. Media quippe ad ea problemata con-

F ftruenda

A
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ftruenda non extra Euclidis campum requirenda erant ,

nobis faltem ita vifumfuit , qui ex illius frugibus duo

iàm conftituta emifimus , & modò non abfque fanore in-

geminare debuimus ; idcircò ex lege quadam fociali ſen-

fimus teneri ,& tertium hoc minimè deftituere , resfanè

ardua , & nobis infpicimus confertum aduerfari agmen,

attamenpro cuneo nobisfiet inconcuffa Euclidis ratio , non

aquidem diffufa , immò adeò collecta quod tota difputa-

tio , problema unicum diremta oftendat .

PROBL
EMA

Dato circuli fpatio in quadratum Commutare Geometricè

& Dato quadratifpatio in circulum

Itdatus circulus centro E cuius fuperficies opor-

Sit
teat commutare in quadratiformam . Secetur binis

diametris AC ,BD ad angulos rectos, &ponatur F

A tangens in A aqualis fedimiametro A E , iuncta

per centrum F E pertingat ad G peripheriam vfque ,

deindè fuper eandem F G diametrum circulus alter

eat , cuius FKG femiffis , expuncto H vbi datuscir-

culusfecaturàporrecta diametro , eleuetur HK ad an-

gulos rectos , mediafiet inter GH, HF per 13 fexti ;

iungantur F K, KG fecabitur rurfus in L circulus

datus . Dico lineam circulo inclufam GL fpatium poffe

circulo ABCD aquale ; agatur H L. Quoniam a-

qualiafuere AE, AF angulifupra bafim EF femi-

recti

1
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recti ,& H punctum in medio arcus quadrantis AD

tangitper 16 tertij : infemicirculis verò anguli F KG ,

HLG rectiper 3 1 eiufdem , ex conftrutione rectus GH

Kstriangula ergo triapuncto ad G commune commiffa ,

rectangula GKF , GHK , GLHfimiliafiunt , quia

angulireliqui GFK , GKH , GHL æquales,per 32

primi quoniamper 8 fexti tresfunt in analogia GF,

FK, FH , nec non a-

lia tres GF , FA , F

H &inter eafdem ex-

tremasvnica media ca-

dit ex 13 fexti æquales

funt FK, & FA , hoc

eft FKfemidiaetro dati

circuli aquatur , quare

ex fimilitudine eorum

triangulorum , in ana-

logia eadem duo erunt

ordines FG, GK, G

H , GL , FK , KH,

Ο

B

L/A

H

P

D

H

HL;ideoper 20 fexti fimiles figurafuper binaspofita e-

runt , vtprima ad tertiam , hoc eft induplicata ratione

laterum homologorum , id eft vt quadrata G F, G K

ita linea GF adGH feu vt quadrata GK, GH ita

linea GK ad GLprima ad tertiam , nec non fimiles

figura fuper FK , KH , ita prima linea F K ad

tertiam HL: & quoniam quadratum diametri G

H maius eft circuli fuperficie , per quantitatem qua-

F 24 tuor
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tuor triangulorum extra perimetrum , quorum vnum ef

AFD ( agatur ipfa F D altera tangens in D )pre

exceffu ifto , fumitur , vt fimiles figurafuper analogica

trianguli latera , ita quadratum fuper FK ad KH

quadratum,&vtfe habet per 8 fexti G K ad GH ,

ita GH ad GL , ita FK ad KH obcontinuam

analogiam (ideoper 16. & 14 quinti , vt GH fuit

dupla FK , ita G L ipfius KH dupla , vt H L

K

LA

P

B

II

M

KA

etiam H F dupla )

Circulus igitur ABC

D per 31 fextieftfum-

ma duorum à diame-

tris GL, H L circulo-

rum , ita quadratum è

diametro eodem HG

induo quadratafectum

eft analogicè GL, H

L, funt enimper 2 de-

cimi , circuli , vt qua-

drata à diametris , &

quoderat exceffus à cir.

cumfcripto quadratofupraperimetrum , vt refcindaturpo-

teftatiuè è quadrato GH in ea analogia , in qua KG

fuit GLfeu GF fuit GH femidiameter FK in

eadem analogia cadit in circulo , vtlatus quadrati HL :

exceßus igitur quadrati GH fupraperimetrum multa-

tus eft à quadrato eodem GH , per quadratum HL ;

ergo profpatio circuli perihperia A B CD comprehenfo

erit
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3

>

erit reliquum quadratum ex GL : etenim ea eft ratio

GH ad GL , que FK ad HL ; nam per 2 fexti

ita GF ad GH, ut FK ad HL , boceft GK

ad GL : ex æquo igitur GF adGH , vt G K ad GL ,

& permutando G H ad GL , ita F K ad H L

quare quadratum GH eftfectumearatione in qua duo

circuli GL, LH funtidemcirculus GH : quare pro

toto circulo eft quadratum ex GL , & pro exceffu

quadrati fupra circulum eft quadratum ex HL ergo

pro prima parte factum, quodoportuit .

T

SCHOLIVM PRIMVM

O

VO circa feruata dignitate figurę circularis

omnium perfectiffima dimenfio obtineri po-

tuit ,non accedendo per lineam rectam , infimam

in dimenfionibus ; at pro nobilitate circuli , generis

planorum tota poteftas moueri oportuit , nequefuf-

ficiens fuerat antiqui fenis nunquam fatis celebrati,

methodus comparandi recta cum curua , vt attinge-

ret fuperficiem in perimetro claufam :de quadratu-

ra igitur ciufmodi , quædam adnotauerat F. Vieta li-

bro Infpectionum vniuerfalium cap. XXIV fe-

&ione 19, cuius funthæc fequentia

ود

ود

Adfimpliciffimam igitur trianguli Geodefiam redu

xiteam Archimedes , nulla vel ex eo non dignus lau-

de ,facillimam præbuit , & vjui accommodă, accura-

tam certè nondedit, neque dabitquifpiam mortalium

Hec
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C

Hæc ille nimirum pro ca methodoquadratura, non

tamen facultati fubduxerat ,quod methodo alia pro-

cedere non poffet, cum poffibilem effe omnes ad-

mittant .

SCHOLIVM SECVNDVM

N

ONiniucundú minus fore cenfuimus , quam

oportunum , fi alia via oftendatur , quo mo-

do quadrati exceffus diametrifupra circulum in qua-

dratum etiam colligatur , fcilicet per efpofitam ana-

logiam FK ad KH in circulum tranfeat fubpotefta-

telineæ HL . Iam fimilia fuere oftenfa triangula ca

mifta AFD , GMN , fumamus itaque in exem-

plum ipfum GMN triangulum minus , cuius latus

vnum eft KH ,& maioris AFD fuerat FK . Po-

nantur in fequenti fche-

mate ad angulos rectos

AC , BD , æquales vter

queipfi GL in prima fi-

gura & concipiatur

completum quadratum

extra ABCDpunctis ad

angulos , ex quibus fcri-

bantur quadrantes A B

BC ,CD , DA, fefe tan-

F

E

B

A

3

gentes in A, B,C, D; formata erit inmodum ftellæ

figura , ciufquefuperficiem oftendemus æqualem.

qua-
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quadrato AEDF , fcilicet in priore figura GPN

M,feu ipfi lateriKH . Ponantur ex angulis eiuſdem

AEDF quadrantes ijdem ,qui fe committent ijfdem

punctis , & ex permutatione centri , arcus fefecabunt

æqualiter trifariam punctis 1,2,3,4 , & lincolæ

ducta onia erunt lecta per triangula diuerfa , quatuor

acquatuor in qualibet claffe fimilia inter fe , acci-

piamus A E , FA 2 , DE 3 , ED 4 , maiora

triangula , ifta fimul an biunt fpatium medium.

1 , 2 , 3 , 4 quorum vnumquodque comitetur vnum

ex maioribus , fcilicet vt A E 1 , accedat fpatiolum,

1 , triangulatum , ita & alij fequantur numero fu-

um , tota fuperficies quadrati A EDF , deftributa

erit iftis partibus . Sumamus deindè triangula ma-

xima AED , EAF, DFA , EDF , hæc omnia

funt fpatium in ftella , quelibet pars quarta , vt fit

euidens at in hac acceptione fimiliter relinquitur

intactum ſpatium 1,2,3,4 in medio , fed è contra ,ex

minor bus triangulis DE EA2 , AF3 , FD 4 ,

bina vfurpant maxima quæcumquæ triangula , quare

fi vnum , quodcumque deponat , vt A ED , relin-

quatque DE 1 , eius loco libi fumat vnum fpatio-

lum , deuoluitur res ad primam fpatij diftributio-

nem AE 1 , plus fpatio 1 ,& ita totum fpatium in

quadratum ABCD , quæ fuerat in ftella , reuerti-

turin quadratum AEDF , præter propter quod

cadem compenfationem iuftam etiam ratio geome.

trica probat's etenim triangula minora DE₁ , & 1 ,

■

decft
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O , 2 , habent baſes DE , & 1 , 2 reciprocas cum alti-

tudinibus , idcirco præter oftenfa ex vi analogica , fc-

read oculum confirmat ifta digreffiio .

SCHOLIVM TERTIVM

C

Ompendium igitur pro quadratura erit infi-

gne , poft tangentem inuentam FA , hoc eſt

auctam diametrum in FG , fi dicatur vt prima FG

adfecundam GH , ita tertia FK femidiameter fci-

licet ad quartam HL , erit complementum eius , ad

diametri quadratum GH, hoc eft quadratum GL

potens fpatium accuratum circuli dati , feu dupla F

H,pofitain circulo erit ipfa H L. Pariter etiam fi in-

ter GH, HF Inueniatur media in analogia, id eſt K

H , ca duplicata erit GL quadratum quæfitum .

Quare inter elementa iacebat oportunum medium

proconftitutione accurata , tam antiqui quàm necef

sarij problematis , & fortaffe quæ à nobis rudi mi-

nerua , ab alijs elegantiora impofterum inuenientur

tractata .

PRO ALTERA PARTE PROBLEMATIS

Datumnempè quadratum in circulum Commutare .

Ad facilitatem igitur peritiores fuftineant pro minus

exercitatis hoc apponere

LEMMA
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D

LEMMA

Ata AB , vt differentia extremarum in feric

trium proportionalium , & BD media , vt

exibeantur extremæ, co-

Y

ponentur ad retu angu

lum ABD, & circa A B

fitcirculus , centro in C

cius medio , per quod

tranfeat DC linea per-

tingens ad peripheriam

in Ferit FDE re-

Aangulum æquale DB

quadrato per 36 tertij ,

B

& refoluta æqualitate ad analogiam per 17 ſexti

proportionales crunt FD , DB , DE.

Poftea ad problema , fit latus quadrati in circu-

lum commutandi , linea GL, hæc intelligatur dif-

ferentia extremarum in ferie trium in analogia , &

media carum femiffis ipfius GL: per lemma igitur

inuenta extremæ , quarum maior fit GK ; à pun-

to deinde L,fuper GK erecta normalis fit indefi-

nita LF , ex puncto poftea K inclinetur KH ci-

dem femiffi GL æqualis , nempè media aſſumpta

erunt tres inferie GK , KH , KL , poftea fuper

Halia normalis infiftat , & fit HG ( conftabit ad

idem fignum G coire)nam HL ab angulo recto

G defcen-
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defcendens rectos fuerat ad Langulos ; ideò fimilia

fiunt triangulu KHG, & ciusdem partialia per 8

fexti;ergo angulus ad H æquatur angulo G, pro-

inde HG linea ad fignum Gconcurret: fecta itaq ;

HG bifariam , fi è centro E circa diametrum cir-

culus fit fcriptus, per s

E
B

A

quarti , eritcirca trian-

gulum HLG , & cun-

dem tangens ipfa KH

per 16 tertij :& quonia

duarum HL, HKter-

tia effet HE (femiffis

nempè HG)& tres in

eadéfunt ratione GK,

HG, GL,quadratum

HEquoderatcontinés

exceffum quadratiHG

fupra circuli fpatium fe accomodat ( imminuend
o

idem HG ) per quadratum HL , ficuti KGfub

tertia proportion
ali GL, & complent GL, LH,

quadratum HG, & paritercirculus ex eadem dia-

metro GH, fuos GL, LH circulos exequatper 3 x

fexti ; exceffus autem quadrati H G fupra circulum

fuerat perquadratu
mHL; ergo pro quantitate cir-

culi HLG, ftatfpatium è quadrato GL , quare

commutatu
m erit quadratum inequalem circulum,

quodfuit propofitu
m .

SCHO
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D

SCHOLIVM

1Taquefpatium circulocomprehenfum caditfub
potentia recta GL ,fiigitur,ve in prima figu-

rafumatur FK , feu FA femidiameter , vt in ferie

proportionalium trium fit prima , fecunda verò ipfa

GL, & per 1 1 fexti acquiratur tertia,ca verò dupli-

cetur,erit longitudo ea lineæ æqualis perimetro cir-

culis iuncta verò duabus rectis perimetro scilicet

equalis acquifitæ , &femidiametro circuli compo-

fitæ ad angulum rectum, iuncta inquam hypotenu-

fa , triangulum illud erit ab antiquis quæfitum li-

neis circa rectum determinatum ,& ideo hypotenu-

fa dici poterit contingere initio volutionis helicem.

O

CONCLVSIO

Vamfanèfuerit infummo difficultatum huius

problematis conftitutio ex meo quippè non

addam , vt igitur de plurimorum fententia nihil di

cam ,nuper ad manus peruenerat authorem doctum

equidem , qui alios de quadratura agentes fatis recé-

ter in examen fufceperat , & diftaffe á quæfita preci-

fione demoftraffet circa finem in fecunda appendi-

ce in quadam oratione declamatoria ita diſcurrit .

Cernitis ò Geometra,quorum difputationi traditus eft

» orbis , quam ægrè in alienamfiguram illum conuerti

وو

G .con
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ود

،

», contingat , cum ab ipfis mathefeos incunabulis , tam

multi eius Alumni clariffimi , tanta contentione tam

incaffum incubuerint , vnde tanta difficultas , vtferè

impoffibilitas cenferetur ? negemus ne aliquod cur-

» uum inter ,&rectumdari commercium ? haud qua-

quam,& c. (& poft quædã fymbola in exemplum

allata fubdit)denique nec artificium tenui induftria,

5 autremißa contentione quefummafemperfuerunt,

factum cenferi debet, vt hunc defectum tam diupaffa

" fit geometria , vnde ergo factum ? hactenus inde

factum , ego quidem reor , vnde impofterum factum

53 iri cenfeo vtpofteros omnes Geometras lateat eadem

» cognitio : aliundè fcilicet , quam ex ipfius rei natura

5, ignorationis huius ratiopetenda mihi videtur.

Deinceps docti illius authoris conuertitur oratio

ad moralem quandam contemplationem fanèam-

plectendam , cum pia fit , at difceptatio philofophi-

ca , ex doctrina fapientum de vno in aliud genus

tranfcendere minimè debet vtcumque apud neo-

tericos contingat frequenter invfum , nihilo minus

duo fimul effe nequeunt,quæfito minimè denegare

eruendi poffibilitatem , & receffum a quæftione,

fcilicet inquifitione laudare , rationes vtique nobis

fuadent,neceffitati prouifu,cui quod elegantiæ defit

politioribusfupplendum relinquimus, qui veròtam

audacter nobis illuferantviderint quam in probrum

fibi contingat damnare ca , quæ neque iuxta mo-

dum , neque rem potuerint comprhendere quare

fatis
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fatis firmiter rebus fuit refponfum , nihil præterea

ineptis verbis.

PROBLEMA

De immittendis rectis lineis inter datas, vt efficiant

cum extremis vnam feriem in analogia

P

RO eo problemate in opufculofpecialiferè omnes an-

tiquorum formulas repurgauimus , vt locum in

geometricis inuenirent , nunc verò Platonis inftrumen.

tum a materiato vfu liberamus , etiam ampliatum ad

omnes ; ratione non tantum dupla , Deinde nemini inhę-

rendoperfimplicia Euclidisprincipia conftruamus , mi-

rafacilitate aliafcilicetforma Sintprimum AB, BC in

ratione dupla , intendimus inter eas binas immittere ,vt

nafiat cum extremis datis ratio cötinua. Componantur

ad angulum ABC rectum , & alius ex aduerfo fit D

CB , equales fcilicetfint BC , DC,&iunctaDAfecetur

in Eperequalia , in I verò perinæqualia , cui infiftat ad

rectos FE abipfa AB terminata , erit quadrangu-

lum BIEF in hoc cafu (cuius diameter eft F1 , duo

quadratapotens ex EI ) quod quidem quadratum au-

geatur quadrato AD ( hancdicemus in progreffu line-

am authentam ) qua lineafic præparatafuper AB ex A

extenfa fit AG , &fiet diameter pro femicirculo ido-

nea ad promendum quæfitum : fcribatur igitur centro

CB prorogetur ad H punctum ad hoc iunétis A H

GH
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2

GH , angulusinfemicirculo erit re&tus:quare tres erunt

inferie AB,BH,BG ,fi iungatur C G,Dico quartam eße

ipfamBC,fi ergo eftendamus rectumfieri CGHfactum

erit intentum.Angulo LH B angulus LGM aqualisfiat,

& hi duo detracti ab aqualibusLH G,LGHerunt refi-

M

L
K

FB

N
E

dui aquales KHG,KGH,& oppofita latera;&fi HKG

angulusper aqualiafecetur, bafisGH in ratione late.

rum per 3 fexti , & triangulum GKH in duo HKO ,

GKOaqualia , &fimilia eritfectumper KO lineam,

cui angulus vterlibet ad O rectus : agatur KN linea

alteri GH parallela,erunt per 29 primi anguliKG 9',

GKNaquales ,& obangulos , corde KO , G Nportio-

num æqualium circuli eiufdem aquales , ideò per 33

primi interparallelas, & æquales erunt, &KO , GN

fimi-
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L

fimiliter pares,& Ideò , vt HG adGO , ita HCad

CK, autGC adCN indupla ratione ; ergo æquales

CK ipfiHK , immò tres HK , GK, C Kæquales com→

miffafunt adpunctum K, quò ut centrum ad illarum

vnius diftantiamperipheria tranfibitper earundeomni-

um extremapuncta H, G, C, reliquà , quo circa angu

lus HGC in femicirculo rectus erit , ut fuerat alter

ABG : ergo omnes vnam efficiant analogiam continuam AHG

AB , BH , BG , BC , quattuor, nempè interextremas

datas immiffefuerunt bine vtimperatumfuerat.

At detur ratio maior quam dupla : iteretur eadem

constructio vfque quoinfecundafigura oriatur BIE

H

P

E

M

FL

B

F quadrangulus , & quoniam femiffis A B eft ma-

iorBC, horum quadratorum differentia fit quadratum

X,quod
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X,quodcompofitumcumeo absF I quadranguli diametro,

totuillud addatur quadratoAD authentę,&linea eadem

potens ,ponaturfuper AB , exApuncto ,&fit AG , dia-

meter becpreparata eritpro oportunofemicirculo,in quofi

CG copuletur , rectus erit angulusCGH,demonftratio

prorfus vtfupra,&factü quæfitum erit infecundo cafu.

Porrofi ratio exftremarum minorfit quam dupla

fcilicet BC minor extrema excedatfemiffem AB, con-

Atructio procederper proftapherefim , ordinentur ad re-

&tumAB, BC , & reliqua vtfupra vfque ad quadran-

gulum BIEF ortum inter AD, AB , deinde a quadra-

to BC auferatur illud a femiſſe AB , & differentia

M

A
J/FB

E

C D

dicatur&quadratum ; quodminuatur de AD authen-

ta quadrato , cui reftituetur poftea quadratum ex FI

diame-
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diametroquadranguli BIEF , tunc erit AD pre-

parata , vt tranfeat in AG diametrum circuli , ex quo

habeantur quattuor AB , BH , BG , BC in continua

ferie ; cuus demonftratio à præmiffa fuperius forma

non differt. Vbi verò contingat addito coæquari ablatum ,

illibatè tunc authenta AD accipienda erit idonea

diametro AG.

PROBLEMA
SECVNDVM

D

pro

Einde tres poftulentur immitti media , non difce-

dendo àpræmiffa methodo , recipiemus præmiſſi

M K

L

BO
3.8

N

problemati fumprimumpro baſe conſtructionis infe-

H

quena
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BA..AE

EL

Ec

quentibusfacilitatis ergo , et diametro eidem AG alte-

rum apponemusex FI quadrato , fcilicet acquifiti qua-

dranguli BIEF fupra , ea deindè acceffione parum.

peraucta ipfa AG fuccedet , vt aliumfemicirculum ha.

beamus , ad cuiusfcriptionem augentur in analogia BH ,

BG , BN, in loco BC eritfubftituta; ipfa verò
quan

titate minimè alterata , quod ex hypotefi oportet caueri,

fuper ipfam AB primam recumbet , vt angulus iterum

GNC fit rectus , & NC equidiftans GH, demon-

ftratiofiquidem prorfus coincidet , vt in primaua fi-

gura affumpta , ideoque eàdem repetita methodo ad plu-

res mediasfacile eft ampliari , & nos adplura libenter

continemus .

PROBLEMA TERTIVM

E

Idem conftruere per alteram , & diuerfam

methodum .

T primum binapoftulentur media inter datas ex-

tremas AB , BC , quibus æquetur fimul Iacens

linea AC , deindèpermutatim minori E A eleuetur AB

aqualismaiori, & minor C D ad rectos angulosfuper

maiorem ED: centro poftea E ad aquale interuallum

EB , aut ED arcusfcribatur BD , quifiet quadrans ,

(namtriangula AEB , CED funtfimilia , &a-

qualia ob congruosparefuè angulos , ita quod duo B E A ,

DEC conficiunt rectum , ergo ex 13 pmi reliquus.

BED
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BED rectus adeft ) trifecto itaque arcu BD punctis

F, G , & demiffis normaliter FH, G L eas abfcidet

corda BD, & porrecta indefinitè cum AC occurret,

quia inæqualesfunt anguli C AB , ABD ex 17 primi

נ
י

K
M

N

E H

S

adhibito 13 axiomate ; fit occurfus in P , proinde erun

HK, LI media inquifita , quod ita fiet palam : agan"

tur KM , IT ,DS æquidiftantes iacenti AC, erunt ad-

hucinterfeper 30 primi ,feu prorogate IN, DOfuper

AB quattuorin ferie continua fient AB , AM, AN,

AO, etenim P B eft ad PK, vt AB , ad HK & fe-

quentes itaPK, adP I, fic eademHK , adLI , & de-

mumP I , adPD , ita L I ad CD : collegendo itaque

inferiefunt AB , AM , AN, AO , quattuorproportio-

H 2 nales
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males , fiuè per alia triangula ABP cum intermedijsfi-

milibus BOD , BNI , BMK , argumentum repetie-

ris , proindè immifimus binas inter extremas . Si verò

plures requifieris , ab ipfa arcus ampliatafectione res pe-

tenda erit , quod fatis clarefcit fi præmiffa fuerint per-

cepta , quare , alteram trifecandi rationem infra in-

ducemus , vtfileant , quatenus oporteat fiue mechanica

Veterum,fiue àplano aliena genera nimis proteruè ab ali-

quibusprofequuta.

A

MONITVM I

B aquali igitur anguli fectione venit naturalis

immittendi inter datas extremas , ac germana

ratio:contendantporrò qui volunt , alij obuios nobis re-

pulfosfe fentient aliquando , ab ipfa natura infueta vio-

lentiamperpetuò tolerare . Affectionum porrò , &paſſio-

num obiecti caufas agnofcere didicimus eße totum inue-

niendi laborem abintellectu requifitum .

MONIT V M I

ANimofumfanèfateorfuisenoftrum aßumptum,

At

propugnare fcilicet Geometria , nec ignorantes ,

quam potenter fuiffent , acerrimi oppugnatores ..

veritas femper compreffas depreffionem minimèfuftinere

fimiliternouimus, neque nobis male cefferat expurgatio

ferè omnium antiquorum , profuis mechanicis ad inuen-

tionem
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tionem duarummediarum inter extremas datas, & pro.

pugnaculum de trifectione angulifi fortaßefatis peti-

tam ,integrè nonfuißet demolitum , nouo aggreſſu mis

nimè defenfuros aduerfarij cenfemusforè , dum è natu-

ra viresfuerint irrefragabiles : Proponaturprimum an-

gulus hexagoni trifecandus ABC , demiffa A D in

expletofemicirculoperpendicularis bifecabit in D ſemi-

diametrum , eam AD ponas indirectumdiametro F GE AD

Gerit datum G, punctum , &connexa AG ab-'

fcindet de circulo EF , quam dicoffieri trientem datë [ EF

arcus AC :

etenim fi ex

G poneretur

Jemidiame-

tro BE e-

quali
s illa

tantu
ndem

F

EH

abs FH diftaret , quantum diftat abs HF ipfa H

E, quare per 4 primi oftendetur in triangulis G H

F , BHF , & bafes BF , GFfuiffe æquales,& anguli

ad G, B in triangulo totali F GB per s primi equa-

les ,& per 32 exterior BFA illos duos aquare , at

ille aquatur angulo B AF per citatum elementum ,&

angulus ABC poteft internos BGA, BAG ifte

illius duplus , ergo triplus eius ad G, feù EBF , qua-

repro angulo hexagonifactum quod oportuit .

Si verò angulus ABC in figura fecunda cedat

angulo hexagoni , demittantur normales ( .expleto prius

H 3-
Jerni.

=
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plupz femicirculo ) AD, IK, & quadratum diftantię D

cri K duplum augeatur ipfi 1K, at linea fimuleapotens ,

EH KD C

ipfiiungatur

diametro,&

rurfus eritG

punctumda.

tum , quod

cum A iun-

Eta linea

fecabit arcum EF pro triente dati arcus AC , demon-

ſtratio verò (facta nempè præparatione ( vt inſchema-

te , non recedetàfuperiore forma .

Sidemum ABC angulus datuspræftet hexagoni

angulo, tunc & perpendicularibus demiffis IK,

D , quadratum DK diftantiafublatum ex IK qua-

drato , & linea eampotens differentiam , iungendafue-

rit ipfidiametro in EG , fimiliter punctum G dabi.

G

I

FH B DK

tur idoneofi

tu , vt iún-

Eta GA ,

refcinden
s
E

F erit pro

accurato da-

ti A C trien.

te quæfito , non aliter quamfupra demonftrandum .

Pro angulodeinde obtufo ,breuiter opus fietfiper diui-

fionem ordinatè bifariamprofequatur , &invnafemiffi

(neceffario incidenda in aliquo ex pramiffis symptomate)

atque
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atqueinuentumduplatum , quæfitum accuratiffimèper-

ficietur.

De anguloporrò recto fuperfluum erit , cumperfe-

midiametrumin femicirculo adplicatum ex 1 quarti

ncongitum reddatur opus Idemproblema apud eos , qui in

fententiam DesCartes iuerunt ,folidum manet , neque

perfuadebunt effe concedendumfolidorumgeneri locum

inprimeuoplanorum, quumlectiones illefitumortum in £

fublimi ( nimirum in fuperficie eleuati folidi ) nunquam

verò in planitie legitimam aßequutura defcriptionem ,

fatemur, & ingenuè pluribus adfectionibus communi-

bus vtipoße , nam , & circulus pro altera conicafectione

agnofcitur , propriumue in plano minimè infirmat or-

tum , & velutiperfectiffima explanis figura , aliquid

etiamde altiori genere fibi collatum oftendit , non ideo

fequetur ècontra , diftincta igitur maneant in fuo gradu

genera exfui natura .

Preterea quum quifque in poßeffione fit propria

euoluendi , & pro trifectione anguli in opufculo alio ,

nempè Appendix inclinationum nuncupato , nos for-

mam attulerimus erutam ab algebriftis fcilicet Vieta

primo logiftices fpeciofe inuentore , in eius nobili opu-

fculoper Alexandrum Anderfonum illuftratum vbi

Septimam partem dati circuli defignant explicatam

I

7 N

111 ν

-

VII

140 + ac, $990 + 79 c

properpendiculari anguli quafiti, at rationem conftruen- quesito

di geometricam minime tradiderant ,&quam alibi re-

recepi-
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Aper

cipimus inaptiorem methodum poffe efferri cogitauimus ,

bicfubderenon inoportunumfore vififumus.Sit itaq;cir-

culus in BC diametrum , eiusfemiffis adpliceturCE ,&

BE fiet latus ifopleuri quodproductum occurrat in D

Λ

B

K

A

N

يرص

cum tangente Cerecta per corollp. 16. tertij , fiet

parallela eidem AF, & duarum AB , AF tertia

inferie BN, ex, ■ fexti , &producta NF adcir-

culum in G, eritpunctum , quoproblema expletur: nam

iuncta CG fiericordam arcus dupli heptagoni in circu-

lo , lateris defcribendi , concludunt Algebrica rationes

fubinuolutisgradibus,&poteftatibus , quiafepties euo-

luta dinftantia CG in circulo binas conficit accuratè

circulationes ex antis elementis , & ideò femiffis ipfius

GC, nempè CS , ftat pro perpendiculari in angulo

Leptagoniad centrum A,& triangulum AC K, vnum,

pro
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pro feptima parte fati circulo comprehenfi polygoni .

Vnde ceßatcontentio Keppleri manifeftè , quòd impoffi-

bilisfiatgometria defcribendi heptagonum , immò , &

aliorum imparium, vt alibi à nobis oftenfumfuerat olim,

atq; in vniuerfumper allatum generalem canonem ,pro

I III

enneagono dum algebriftafuo more aßerunt 9N30C

Ꮴ

+2790

VIL

99qc ftare pro nonanguli perpendi-

culo,&fequentibus lubebit , nec difficulter accuratam e-

xhibere delineationem , quam artifices illiprimarÿj nobis

occultarunt .

P

DIGRESSIO.

RO infcribendis in circulopolygonis ordinatis , ha.

ud fortaßè incommoda fuerat methodus , præci-

puè imparium laterum , quam olim inopufculo , cui ap-

pendix geometria inclinationum nomen infcribi volui-

mus , tradita , quoniam nullam quotcumq; laterumfi-

guram circulipoteftas haud complectitur regularem ,

quippè canonum , vel tabularum conditores ob paucas

imparium , quas repererant à Veteribus relictas non im-

meritò cum alijs artificibus frequenter inuenimus con-

queftosfuiße . Verum in aureo Vieta opufculofcilicet ad

fectiones angulares infpicientes , formam agnouimus

perelegantem poffe produci , vel faltem calculo adinte-

grumfemicirculum diftributum , vt corda omnes fub-

tenfa
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tenfæ per analogiam limitentur , quod in commentario

Anderfonifacilè dignofcitur : at quoniam illud opufcu-

lum non facilè habetur , neque omnibus authoris illi-

us opera commodum eft recipere , ideò vt non aſymbola

alieno fulgore noftras adornare vmbras libuit , nam

adpropofitionem quartamfequentia pofuerat .

Si apuncto inperipheria circulipartesfumanturquot-

cumque æquales , & ab eodem adfingula fectio-

num puncta recta agantur , erit vt minima

adfibiproximam, itareliquarumquauisdeinceps

à minima adfummamduarumfibi vtrinquepro-

ximarum .

Sit circulicircumferentia quantalibet A E fecta in-

F

K

I H

partes aquales quotcumque , quibus rectafubtendantur

AB, BC , CD , DE, & alia educantur recte , AC ,

AD ,
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a

AD , AE , iunganturque recta CF , DG ipfis C A

D A æquales : deindè ab extremo reliquo diametri AH

agatur HB, & à centrofemidiameter I B , erit tri-

angulum BHI fimile alteri ACB , nam angulus

AH B aquatur IBH ob ifofceles triangulum , ita

in altero ad A, & C anguli æquales , & ideo per

32 primi BIH, ABC anguli funt pares : fi fiat

igitur , vt AB ad AC , hoc eft BI ad BH, erit

etiam AC ad AF in ferie tertia , que multata,

DF excurrens extra circulum , fiet corda triumparti-

um quæfita ; etenim CDF eft fimile triangulo Ifofceli

ABC , & aquale adhuc propter æqualitatem laterum

AB, CD , Itafimilia , & æqualiafuccedunt ACD,

GED , & AD , ad AG in eadem analogia funt ,

in qua BI ad BH , feu AB ad AC, & ampu-

tata magnitudine GE aquali AC , corda relinquitur

AE limitata ad quattuorpartes aquales ; que ratio ad

omnespartes , quæfignatafuerint infemicirculo extendi

poterit calculusfub fpeciofaforma , non adeo expedita ,

vtper numeros arithmeticos confuetos : magnitudo porrò

præcifa à continuo eruetur , etenim fapienter ille totius

geometrie Parens antiquus Siculus in opere quadrandi

circuli limites fibi felegerat infigura 96 laterumpolygo-

fcilicet , namgnauiter fciebat accuratum imploran-

dum à magnitudine non difcreta , & in opere quod te-

xerat fibifufficiensfuit vlterius non progredi .

An verò ad accuratam circuli quadraturam noftra ,

quametiaminfra inculcare libet , Methodus iuuare que-

at2
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at ; quamuis geometricus per omnia progreßus ambi-

gere minimè finat : nihilominus in tamgraui caufa per

totfecula exagitata , cumfacilitate operis , non modicum

admirationis hoc eft ignorantia ingerant ; parati tamen ,

fiquifquamde veritate monuerit è campo excerptam ei

admanus herbamporrecturi , vt vt de medijs duabus

inter extremas , & de anguli trifectione è finu geome-

triæ erutaproblemata , animum adieciffent , vt àſummo

omnium manus ne retraheremusproblematum . Conten-

dant alijlongius àplanogeneri licuiße inueniri quefitum

nullo tamen affectipreiudiciofui fetus , vix credam in

opere exhibere potuerint latus potens circuli ſpatium ,

vice verfa de quadrato in circulum illud idem com-

mutare quamfimpliciter Euclidis docent elementa . Inre

itaque tam longè diffita fuit munimen , quòd

dimenfionesfecum afferat ipfe cir-

culus ,fiper naturalem greffum

analogia fuerit

inflituta.

AP.
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APPENDIX ALTERA

Q

PROPOSITIO PRIMA.

VoniaminScholio tertia Propofitionisfupra indi

cauimus Methodum Vieteam pro conftituendis

duabusmedijs inter datas extremas in ratione dupla, ab

Authoreinfingulari cafu excogitatam,vt illud vetuftum

abfolueret Problemade duplicatione cubi ,&quia inge-

niofa eft,neftudiofus Lector aliundepetere cogeretur, rem

non ingratam fore exiftimauimusfi integram Authoris

formamhicreferrem quod habetur in octauo variorum ,

capiteV, vt infra .

Defcribere quatuor lineas cótinuè proportionales ,

quarum extremæ fintin ratione dupla.

Centro A, interuallo quocumque,defcribatur circu-

tus, &acta

diametro B

C ,fumatur

circumferen

tia hexagoni

BD, fubte-

danturlineg

BD,DC,

in continua-

ta DB po-

natur CE

fecans circu-

E
E

I lum

-
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lumin F , itaût FE fit æqualis BD ( hic effectio

Authoris claudicat obpoftulatum , quae in Scholioproxi-

mogeometricè dirigetur¶ ſeu AD, vel AC viſemi-

diametro circuli , iungatur DF . Dico proportionales ef-

fe continuè quatuor EF , EB , FD , BC . Quo-

niam enim triangula EFD , EBC angulum habent

ad E communem , ipfi autem angulo ECB , æqualis

eft angulus E

DE, cum v-

triusque am-

plitudine du

plă definiat

circumferen

tia eadem B

Fs ideò an-

gulus EFD

angulo E B

C. eft æq
ua-

lis , r
eliquu

s

videlicet reliquo ,&triangula EFD, EBC fimilia,

quare ex vi fimilitudinis eft vt EF ad EB , ita F

Dad BC. Porrò acte CD agatur æqualis,&paral-

lela BG fecans EC in H, ex eopunctofuper ea-

dem EC agatur normalis HI, fecans ED in I,

connectantur GF BF triangala igitur rectan-

gulafiunt EFB, DFG, anguli enim ad F rectifunt,

fed anguli FBC amplitudinemduplam definit circum-

ferentia CGF, & confequenter anguli exterioris vi-

delicet



RESTITVTVS.

delicet F BE duplam amplitudinem definit FBD ,

angulus igitur FBE angulo FGD eft æqualis , &

reliquus reliquo square triangula E F B , DFG fimi

liafunt. Ipfi autem EFB fimile eft triangulum EH

I, quiaparallelæfunt F B , HI vtraquefecans per-

pendiculariter ECs bacex conftructione , illa ex vi

circuli , eft igitur vt FD ad DG , ita E Had EI ,

& Ut EF ad EB , ita EH ad EI : eft autem vt

G

EF ad EB, ita E B ad EH , proptertriangulorum

quoque EFB, FBH fimilitudinem , quare proportio-

nalesfunt continuè EF EB, EH, EL : fedratione

parallelarum eft quoque , vt BD , id eft EF ad EB,

ita HC ad EH ; quare HC, EB fiunt&quales

Dicoquoque E 1 aquari BC . In triangulo enim EB

Cobliquangulo,cuius altitudo CD, quadratum ex EC

æquale eft quadratis ex BC EB fingulis vnacum co

I
quod
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quodfitfub EB, BC , bis: ipfum verò quadratum'èx

EC aquale eft etia quadratis exEH, HC fingulis,vna

cum eo,quodfitfub EH , HC bis . Vtrinque auferatur

quadratum ex HC,feu EB, quadratum igitur ex EH

unacum eo,quodfitfub EH , EB bis aquatur qua-

drato ex BC, unacum eo, quod fitfub E B , BC ,
id

eft aquaturfactofub BC , &compofita ex EB , BC ,

fed quadratum ex EH valet factum fub EB , EI ;

H

B

factoautemfub BH, EB bis aquatur factumfub E

F,E1 bis factumuefub BC, EI; quarefactumfub

EI, &compofita ex EB , BC aquaturfactofub BC

compofitaex EB, BC: eft igitur BC æqualis EI,

funtcontinuèproportionales EF, EB , EH , EI:

federat , vt EF ad EB, ita FD ad BC, quareF

Dquoque eft æqualis EH,&funtcotinuèproportionales

EF,E B, F D,B C ; prime autem EFextrema BC eft,

1

dupla
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dupla ; conftituta igiturfunt quatuor line a continuèpro-

portionales EF, EB, FD , BC, quarum extreme

funtin ratione dupla, quod eratfaciendum.

Eft autemmechanicè benè obita , & abfoluitur

unaquodaiunt circini adapertura

fit EF. 100 000 000. I

fit EB.
125 992 105 II

FD. 158
740 105 IIF

BC. 200 000 OCO IIII

hactenus Authoris verba, epilogifmus ex eius mechanico

SCHOLIV M

Tigitur cius effectio vtroque incedat pede

Geometricè in figura fequenti tertia , quæ

Authoris eft prima , ponetur CG ipfi BD æqua-

lis, & acta

BG,eidem

æqualis fi-

et BE in-

directú D

B , & iun-

&aCE ip-
F

A G

fa reliquet

fui
partem

interceptá

cum peri-

pheria, né-

B

pè

4
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1

pè FE , æqualis ipfi BD . Iungatur BF crit in

quadrilatero BFCD circulo infcripto angulus FB

E externus æqualis FCD ; atangulus EBG obtu-

fus defuit abs duobus rectis per angulum GBD ex

13 primi , & obtufus EBG per 32 primi valet duos

internos adG , & D, cumque alter ad D fit rectus

& DGB poffit duos GBC , GCB, erit tùmfum-

ma DBG, DCF vnus rectus, tùm DBG , DGB,

F

B

quareipfi

anguli D

BG, EB

F etiam

fummant

vnum re-

&um ; er-

gofunt D

GB, DC

E equa
les

,

feu D BG,

BE
F

x-

25

quales interfe, & confequenter parallelæ BG , EC,

fimilia ergo fiunt duo triangula BDG , BEF, &

per 4 fexti BG ad BD , vt BE ad EF , & per 14

quinti æquátur BD , EF , quare Geometrica effe-

&tio pro quatuor continuè proportionalibus ordina-

rè procedit iuxta Euclidis conceffa in cafu ifto fingu

lari , qui pro duplicando cubo nobilis eft , & omnia.

Veterum molimina rationabiliter excludet .

SCHO-
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N

SCHOLIV M

Equeadmodum ardua res erit, in quacumque

alia ratione , quam dupla , inuenire medias

binas inter extremas per eandem Vietæam metho-

dum . Sitigitur triangulum bed rectangulum in

circulo, cuius diameter be hypotenufa illius dupla

fit bafis bd, & adinftar authentæ iam æqualis ipfi

E

F
K

B D

१.

bdfactafit efintercepta peripheria circuli, & edu-

&ta db , quod demonftratum eft . Detur itaque B

D bafis alterius circuli BCD, vt fit noua ratio

diametri BC adbafim BD, oporteat eandem po-

nere inter hanc eductam ,& peripheriam circuli cius

dem:agatur BI ad vfque perpendiculum CD vtin

K , & tota BKindirectum DB relata æquetur BE

fict
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fiet triangulum BDK rectangulum fimile BEF

propter angulos æquales , & per 4fexti prorfus æ-

qualia erunt ca triangula. Agatur DE, crunt CB

É, DFE triangula fimilia (ob angulum ad E com-

munem , & ob cudem arcum FB pro angulis BCF,

BDF, & reliqui per 13 primi , ac 32 eiusdem , an-

guli CBE, DFE quantur ) corumuè latera in

F
K

E

B

analogia,percam igitur methodum,abfque eoquod

repetatur concludi licebit , quatuor BC , DF , BE,

FE effe in continua ratione , hoc eft BC ad FE,

feu BD ratio æqualiter trifecatur quod faciendum

affumpfimus .

Si verò daretur extremarum ratio maior quám

dupla bafis vtique caderet infra bd, & in noua D

C, æqualis DK defignaretur & fieret noua EF

æqualis ipfi minori termino , quod nouum nor

con-
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non fuitneceffe delineareschema , hæc fanè fuerant

addendapro cafibus non rectè explicatis fupra pro-

pofitione tertia , in opufculo hoc vbi modus fuerat

in ca indicandus iuxta exigentiam rei .

PROPOSITIO ALTERA

O

Vum Problema propofitumfuprapro quadratura

inquadam oportunitatefueritpaulo aliterrepre-

fentatum à nobis, & requifitum à non nullis , inconue-

niens nullumaderitfi eafubforma iterum expofuerimus,

reformata fcili-

cet eafiguratio-

ne fimpliciore,in

qua diametrum

circuli GH fu-

mimus,vtextre-

marum differen

tia , inferie triu,

quario mediafe-

midiameter HE,

inuentisque ex-

tremis FG, F

H per
lemma ,

&circa FG al-

ter femicirculus

K

L/D

H

B

fcriptus , cuius peripheria fecabit erectam HK fuper

puncto H perpendiculariter in FH, id eft diametro ,

K &inter
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3

&inter FH , HK ponatur FK, hanc oftendemus

aqualem effe ipfifemidiametro dati circuli ; deinde iun.

Eta KG, ipfafecabit circulumdatumpuncto L. Dico

eiuspartem linea KG fupple GL fieri latus pro qua-

drato , quodæquetur fpatio circuli , cum expuncto F de-

miffa fintperpendiculares FC, FD, & quadrantem

comprehendant , erunt tangentes fuper extremis diame-

trorum AC , BD , quare per 36 tertij quadratum F

Caquetur facto fub GF in FH, &per 17 fexti

K

L/D

E

C

tres inferie FG,

FE: FH , cum

deindè
triangula

tria FGK, K

GH, HLG ,

propterrectos,ex

vifemicirculorü,

& ex costructio

ne habeant com-

munemangulum

ad G; per

32 primi reliqui

aqualesfint,la

tera eorum pro-

portionalia erunt,

hoc eft FG, GK , HG, nec non per 8 fexti FK,

KH, HL fint in eadem ferie , erunt tres pariter in

analogia GF, FK, FH; quare inter easdem extre-

mas GF , FH tàm media erit ipfa FK, quam

queras
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fuerat CF, &per 1 3ſexti -unică eſſe oporteat,funt er-

go aquales FK, CF , feu HE. Cumque quadratum

Super FG prima , ad illud fuperfecundam GK fit ,

vtprima FG ad tertiam GH per definitionem 10

quinti , propofitionem 20fexti , & in eadem analogia

fint GK, GH, GL, pariter quadratum fub GK

adillud fuper FH, vtprima linea GK adtertiam

GL, fiet vna ratio FG ad GH, & GK ad GL,

ideofecanturproportionaliter latera FG , KG , & itafe

habebit GH ad GL , vt FK ad KH: quare fub

eadem analogia differentia extremarum GH, & me-

dia FK deprimuntur , vtfe ad vnumpunctum in cir-

culo committant ad angulumrectum HLG , & eorum

quadrata reftituant quantitatem quadrati abs diametro

GH, quodfuerat explicatum per circumfcriptum qua-

dratum ipfiusdiametri , & quia duo circulifuper diame-

tros GL, LH per 31 fexti funt ipfe circulus AB C

D, &circuli interfefunt in ratione quadratorumper

duodecimi à diametris 3 ergocum quadratum GHfupe-

retfpatium circuli , & circulus ex GH illum ex GL

per differentiam circuli HL. Idcirco exeadem analogia

quadratum GH excedat GL quadratum , per eam

differentiam exceffusfupra circulum , quare quadratum

ex HL ftabitpro exceffu collecto ex quatuor triangulis,

quorum vnum eft CFD &relinquetur pro circuli fpa-

tio ABCD ipfum quadratum ex GL, & nifi quis

oftenderit aliquidin anatogia obftare ex conuexo, &con-

cauoipfarum GH, FK linearumin depreffione , vt

K 2 adpun-
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1

adpunctum L conueniant, & officiantgeometricooper

manifeftum erit fubfiftire hancformăperprincipiacon-

ceßa Euclidis .

Q

SCHOLIV M

Voniam per 22 fexti in ea ratione eft HG,

ad GL , & FK ad KH, vt funt eorum qua-

drata,permutando per 16 quinti, vt HGadFK , ita

GL ad KH, quate dupla fit tam HG ipfius FK,

quam GL, reliquæ KH.

Q

SCHOLIVM ALTERVM

Vodautem fuperius diximus reciprocari poffe

problemahoc , abfq; vlla figuratione circuli

admodum facile eft, at pro minus exercitatis noinu-

tile erit explicari in eodem schemate non conceptis

circulis, fint duo diametri A C , BD ad rectos in E

angulos, & exextremarum differentia HG, & cius

femiffis media inueniantur extrema GF maior FH

minor ex lemmate , &eleuata puncto H ſuper GF

perpendiculari indefinitè inter cam , & HFfuban-

gulo rectoponatur KF æqualis mediæin analogia

nempe EĤ, dabitur punctum K , ex quo norma-

lis fuper FK acta neceffario copulabitur in G, quia

angulus KGH , æquatur FKH per 17 primi , &

&fexti; porrò ab codem H parallela HL facta ipfi

FK
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FK, refciffa GL erit latus quadrati quæfiti; e contra

verodatafit GL pro latere,& quæftio fit de diame-

troinuenienda , eadem via differentia extremarum

fit GL, cuius femiffis media , & per idem Lemma

inueniantur extremæ , fcilicet GK, KL ; datum er-

go fictpunctum K : deindè fuper G K ex L puncto

fit eleuata normalis LH interminata , inter eam, &

minorem KL ponetur linea æqualis femiffi datæ

K

D

A E

GL , hoc eft KH, dabitur punctum H , ex quo

rurfusfupercandem KH alia normalis erecta HG

concurret incodem G puncto ex fupra citatis ele-

mentisobfimilitudinem triangulorum FK H , F

KG ; quare data erit ipfa GH, quæin E diuifa bi-

fariam
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*

fariam erit quæfita diameter. Vnde patet quod ea

feruata conditione reciprocè habeaturlatus quadra-

ti , & ex eo rurfus diametersanveròconfentiat præ-

.cifio videantalij , certè inter Authores, qui de

hoc argumento scripferunt à nemine

( quatenus nobis contigit videre)

methodum magis expedi-

tam minimè obferuaui-

mus intra Geome-

trica princi-

pia .

L

FINIS.
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EPISAGMA.

1

N dato circulo heptagonum ordinatum infcribere

ma Geometrica eius Problematis per omnefæ-

culumperfeuerauerat indigentia , adeò quod aucta dif-

ficultatenoftro quidem auo Ioannes Kepplerus in eam

proruperatfententiam, non effe amplius eius conftructio

nem inquirendam ; at interimpoffibilia rerum reicien- m

dam nihilominus nobis olimcontrarium conceperamus:

idcirco eduximus methodum generalem pro omnibus

polygonis cuiuscunpue fpeciei, per naturalem fcilicet

geometrie analogiam , nulla rationè improbandam:

& quoniam adhuc querelapro eiufdem indigentia non

defunt libetiterumfingulari quafito , & vnicam exbi-

bereconftructionem , miror attamen, quum neque in

Zenonis porticu , aut Democriti puteo latitaret ratio

efficiendi illudproblema , a nemine fuiffet eductum ,&

lacunam adeò fufpiratam inplanitie adequatam

otcumqueresfit . Proponaturfemidiameter AH , ne-

que circulus delineatus , dicofeptimepartis futuri cir-

culi cordam exhibere liceat,paucis, quodfanè adpara-

doxum accedereprimo afpectu,quifpiampoßet afferere.

Ipfa femidiameter AH fecetur in L in ratione

babente medium , & extrema ex 3 definitioneſex-

ti , a quo punto ad angulos rectos excitetur LC, cuius

quadratum aquale ei pro differentia AH quadrati

fupra illud ex AL factum a maiore portione fectio-

nis analogice ,& innllà AC, & trianguli bafis.C

A. Lies

H
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H Dico eam effe cordam pro arcufeptimapartis in-

quifita . Scribatur circulus , cuius diameter BC,

hacfecta eadem analogiain D , eritper omnia in ra-

tione dupla ad ipfam AH ,fcilicet DC ipfius AL&

E D

H

C

reliqua DB alterius LH, vt tota totiusob fimi-

litudinem fectionis : agatur poftea EF ad diame-

trumin D ad angulos rectos , atque iunctis CE ,

BE, erit angulus infemicirculo CE B rectus , linea

verò BE aqualis DC , quod accipimus demonftra-

tum ( compendij caufa ) abauthore Apollonij Galli in

illius appendicula ad 7 problema ; erit itaque tri-

angulum BED conftans à lateribus in analogia : fi

verò

1



verò a quadrato diametri BC auferatur quadra-

tum ex DC ,feu B E, eritreliquumpotens , vel diffe-

rentia ipfa EC . Et quoniam ea omnia triangula D

BE, CDE partium cum toto BCE fimilia fiunt

per 8 fexti, quibus accenfetur CAL propter aqua-

les angulos cum cateris, & fubcontrarièpofitum cum C.

DE, omnia igitur eafdem retinentproprietates ,cum

igitur triangulo ACL adnexum fit CLH con-

ftansàlatereminorispartisfectionis analogicaLH , &

LC quadratum differentia inter AH, & maioris

portionis quadratum , fipofuerimus in toto circulofimi-

lia tatera nimirum BD minor portiofectionis , &ad

Dpunctum adrectos angulos aliud latus pro magnitu

dine EC ( quod adconcipiendum infchemate perfa-

cile adeft ) erunt duo latera cum recto fimilia lateribus

HL, LC: ergo quemadmodum connexa ex HCfuit

completum triangulum CLH, ita hypotenusa ex-

termino magnitudinis EC pofita in Diungenda ad

B triangulumperficiet illi prorfus fimile , & vt illic

CHfuerat amplitudo cordapro arcu HC , ita hic ea

connexa aquabitur dupla CH, & ipfa C E , que

fuit quadratorum differentia BC , BE , feu DC

aquales corda C E dupla CL , & quidem ipfam C

Lab authore Vieta in aureo eius opufculo adfectio-

nes angulorum enunciata fuerat , voce perpendiculi

congruipro angulo feptanguli, vt reuera apparet in C A

L triangulo , quod ille deduxerat per proportionem

otto linearumex inftituto affumpta analogia informa

Spe-



Speciofalogiftices ad caput fextum ; nos autemper ele-

menta Euclidis àgeometria non difceffimus,latebat ita-

que effectio ifta heptagoni copulata elemento ni fallor

omnium præftantiffimo , at operi perneceßario . Igitur

factumfuit,& præoftenfumconftare Problema ad bep-

tagonum , duo namque partes obit CE, ex altera

duas CF, quatuor in maiore portione , tres verò in

minore , etenim ex E in K , & vice versa ex F

in I , ambientesbis IK, quafemel fublata ,feptem

æqualesfunt EH , HC , CG , GF, FK, KI ,

IE,& totum hoc non debuerat fubtrahi à præfenti

aggregato Euclidi offerenda . At elegantius ! H C me-

AH dia inter duplam GH , & HL per 8fexti fit la-

tus haptagoni.
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Vtriufque Signature Referendario, S.Officij Aſſef-

fori, Aulæ S.Conciftoriali Aduocato,& in

Archigymnafio Rectori deputato.
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A. SANCTIN IV S LV CE N.

Congregationis Somafcha Sacerdos, & in eodem

Archigymnafio Mathematum

Profeffor F. P.

A XI MA in publicis ftudijs

inuenitnr controuerfia, Illuftriffi-

me,ac Reuerendiffime Præful,ob

duas admodum implexas quæ-

ftiones, quarum neutra fuerat re-

foluta, vtvt nec indiligenter di-

ſceptatas, immo continenter inquifitas . Vna de

cowpofitione continui inquirens(cuius tres fiunt

gradus, vt funt dimenſiones) altera verò commu-

tandi fpatium circuli in quadratum accuratè . Pri-

ma videtur petere, quod eft arcanum naturæ , fci-

licet illius modum in productione rerum , longè

S diuer-



diuerfum ab eo, quod difpenfatum fuerat huma-

næ menti, vt fcilicet fpecies recipiat à fenfu , quare

in difputatione relinquendum , nec valde ambi-

guum an conciliari poterunt Philofophi .

Secanda deinde quæftiotota eft geometrica, &

per ea,quæ ab ipfa humana mente concipitur po-

teft affequi , ex fuis principijs, nempè eleméta pro-

pria, & quoniam à nullo hactenus fuerat affumpta

per ordinata media,plurimi in difficultates fefe re-

pererant inuoluti , quam poffent liberari , & reli-

querant ea, quæ fuerant à natura , vt profequeren-

tur conceptiones ad remminimè conducentes .

Proinde dicimus ex inordinatè propofitis natam

difficultatem , & nos affequuturos fperamus per

fimpliciffima media quæfitum hactenus opinatu

inter impoffibilia ; quod idem infortunium acci-

derat ipfi heptagono ordinaco, quem à nullo fuif-

fet exploratum tam manifeftum habetur , quod

probatione non indigeat, adeoquod multa relicta

in geometricis, quafipentagonus tranfitum obdu.

xillet ad vlteriores polygonos ; attamenduo hæc

problematafimpliciffimèper elementa ritè perce-

pra, & ordinata, conftruuntur, vtque poft ingen-

tionem mirum fiet, quomodo ignoratum fuerit

à totcultoribus Lyncæis .

Duo igitur ca problemata inter eas immifimus

propofitiones , quasdiximus Euclidi reftituendas,

nontamen ita explicata, vt neceffe fuerat, quare

rurfus



rurfus exponere pro noftro modnlo eramus ob-

noxij .

Opufculum igitur qualecumquefuerit aufimus

tuonomini nuncupare, quoniam non debuimus

ignorare illud fapienter affertum , quod ardor di

fcendi prima fiat magiftri dignitas , & à te quam,

maximèfuiffet cuftod cum; quoniã in ætate flore-

fcenti poft omnem à Græcis, ac Latinis eruditione

adeptam, elegeras ex profeſſo ſtudium interpreca-

ri philofophicnm, vt per grauiora porrò clauderes

Cyclopædiam integram , interim Latinis antea

ignotum dederas , Ocellum , & tuis illuftratum

commentarijs , & deinde multiplici laurea deco-

ratus Ad Iuris prudentiæ labores confcenderas,

Cooptatus falicet in eo Sapientum Collegio ,

qui in Aula S. cauffas agere queant . Pluribus dein-

de oneratus munijs, quæ omnia decenter fuftines,

dotatus à natura, viribus, ac temperamento, adeo,

quod nullum te negotiu inuenire potuit,quo mi-

nus abvno in aliud intendere tibi non fit liberů,

difficiliaque penetrare , atque refponfa pro quæ-

fitis fapienter promere.

Neque tot implicitus curis , fi quando detur a

publicis negotijs quiefcas(nontamen àlaboribus)

quoniam in morem duxeras , tunc te retrahere

(quafi per amena viridarij) inter dilectos Plureos ,

Selectorú fcilicet authorum,vt moliaris aliquid ex

Genio,vt modò accepimus ad explendum comen-

tarijs
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tarijstuis exornare , quod reliquum feceras de af

fumpto titulo, cuius parteminlucem emiferas de

Principis mandato. In hanc igitur folitudine meu

optarem te inueniret opufculum,& poffet à Genio

impetrare duo ad fummum quadrantes horæ , vt

illud inuiferes; (etenim extra illum locum , & im-

portunum, & moleftum foret ) fiquidem de tua

probatione ratus nullus fperarem mihi poffet

ingerere metum, quia cum integra phalange pu.

gnaturo non ignarus fueram. Ac dum Geometria

propugno eius inftructus armis faniores ad no-

ftras tranfituros partes minimè sú ambiguus; ideo

pofferprotectus ab intelligentia,nec fucum nobis.

facere quifquam devulgo:pro ea igitur quam con.

fecutusfueras doctrina , opellam ne defpicias oro ;

res enim habet non pendenda à mole , at ex viri-

bus, quibus non pauca per totam Geometriam

fanari poftulant, vt duo fuerantifta problemata ,

quæ à multis iam annisfua tenuerant idonea me-

dia, neque ab authore(ad aliud intento) cognita ,

nequeab alio perfpecta,vt refultarent quæfita,qua.

re quod vni fiunt vt elementa, alius affumit adin-

crementa;ideoque in Geometricis nullus finis, ne-

que mea erga te deuotio, atque obfequium limi-

tem . Vale .

L

Ego
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Bryllo rediuiuus , R. P. D. Antonio Sanctinio

Noftra Congregationis Sacerdote , & nihilin Co re-

peri contra Fidem, aut bonos mores . Ideo facultate

fuper hoc fpecialiter mihi factaab Adm. R. P. D.

PauloCarrara Praposito Generali Nostra Congrega-

tionis , vt Typis mandetur concedo , feruatis tamen

feruandis . In quorum fidem &c. Roma in Colle-

gio Clementino die 15. Octobris 1658.

D.HieronymusRubeus Vifitator

ugon tsup mugi Congregationis Somafcha.

རབ་ཀྱ

makbrobusq den redad tomat
271

In andian and

a fontes minemil z1

straat på Impri



Imprimatur fi videbitur Reuerendifs. Patri Magi-

Itro Sacri Palatij Apoftolici .

M.A.Oddus Epiſc.Hierap.Vicefg.

Imprimatur .

Fr. Raimundus Capifuccus Mag. Sac. Pal. Apoft.

Ord.Præd.

BIB
LIO

TEC
A NAZ

ROMA

Ex literarum euersione in Opufculo funt quadam ty-

pographicaerrata, que abfque fcrupulo remitei queunt

prudentia Lectoris ,&fequentiacorreximus •

pag. 9. 1.3. micirculo legas in circulo

p. 11. 1.9. quara

P. 23. 1.4. inserit

1.
quadratum

1. in se erit



I

PROLOQVIVM.

P

ROPTER effectiones plurimas, ac

proprietates quas de circulo Vete.

res obferuarunt , & in Mathefi

præftantiam , præter ea , quæ ad

humanos vfus commoda & vtili-

tates prouenire nouerant,proble

ma de dimenfione illius excitarunt , in quo

nec omnes conuenerant , fuiffet fcilicet folubile ,

vel non, ita ex Ariftotelis interpretibus habetur .

At ex ijs qui affirmarunt tres nobis memoriæ re-

ferunt ; quorum primus fuerat Hippocrates ab

infula in qua ortum duxerat dictus Chius , Ifthe

fuum modum non malè inceperat,nempè à prin-

cipijs Geometricis haud digreffus, deinde pro cir

culo degenerauit in quaudam eius partem à fot-

malunulam dicta,feu menifcum quadrauit,at quia

res noua fuit & ad incrementum feciffet , non

fuerat eiectus .

Secundus accefferat Antiphon inter philofo-

phos tunc non de turba,de eo habetur dixiffe non

differre circulum à prolygono laterum minimo

rum nullo modo perceptibilium, at perhoc aller,

tum , inferebatur auferri à continuo quod effet

de effenria , fcilicet potentiam fecandi , & quod

duo poffent dari abfque mediopuncta , quod fue-
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rat contra naturam continui, reprobatus manfit .

Tertius deindè fuit Bryffo, de quo philofophus in

primo pofteriorum ,& in Elenchis commemorat

reprehendens, quod in aſſumpto defeciffet, quia

de communi fuerat, non ex proprijs, vt oportuit ,

& illius paralogifmum aiunt plures ex Eudemo

Latini ac Arabes hunc fuiffe . Vbicuque elt maius

& minus ibi eft æquale , fed in rectis lineis figúris

datur circulo maior , fupple quadratum diame-

tri circumfcriptum ; datur minor , per quadra

tum infcriptum, ergo datur & æquale, & hoc fanè

ratiocinium de potentia concludit , opus namque

erat inter ca duo quadratain ratione dupla indi-

care punctum in quo in circumferentia æqualitas

éa confifteret, quod non fecerat Author ille , ne-

que quifquam ab alio hactenus præſtitiſſe reperi.

mus .

Archimedesverò fuo admirabili ingenio con-

fiderauit quantitatis genus duo includi,diſcretum,

& continuum,infua abſtractione non immifceri,

at in concretis iuuari ad inuicem, Ideò nobis pro-

pofuerat comparationem diametri cum peripheia,

& per defcriptionem , at infcriptionem fimilium

prolygonorum aperuit viam procedendi abfque

limite, fibi vero fat fuerat,qui omnia ad opus du-

xerat , fiftere ad prolygonum 96. laterum , cam,

methodum porrò profecuti fuère noftris tempo-

ribus poft alios anteriores authores induſtrij , qui

appro
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appropinquandi magis , ac magis poſſe , at rem

acu tangere nouerant impoffibile fieri , natura

repugnante difcreti generis, ex genere continui

artifex ille magnus aliam excogitauit methodum,

per occurfum duarum rectarum linearum cum-

fpirali , vna ad rectos angulos eleuata contingens

circulum in principio fpiralis indefinitè , aliam,

verò contingens fpiralem in principio conuerfio-

nis, & quamuis delineatio ſpiralis non fit geomè-

trica ; non defuerunt cultores , at minimè potue-

rant eam tangentem helicis determinare , quod

nec fecerat ille fupremus author, verum ea inuen-

tio ab artificibus culta in materiatis fuas habet

vtilitates, quare problema dequadratura non fue.

ratpertot tempora exhibitum,ad hocprobandum

mihilabores non fumam, cùm lo: Gerardus Vof.

fius noftri temporis confpicuus author , multis

nominibus, in volumine de artibus popularibus ,

philologia & mathematicis fcientijs ad cap.xvj. in

fe tranftulit : vbi habet :

Interim poft tantorum virorum experimenta,

&demonftrationes, eamque copiam inftrumen

torum , quam hodie habeamus ; nihilominus fu.

per effe videatur in hac arte , quæ necdum perfe

ctionem fuam fuerant confecuta .

Talis eft quæftio dequadratura circuli, quæ tot

ja olim præclara exercuit ingenia.Vti Pythagoræ,

Platonis, Euclidis, Antifontis, Bryffonis , Hippar-

A 2 chi,
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chi, Archimedis , Ptolomæi, Nicomedis , Apollo-

nipergæi, Philonis gaditani, Spori,Pappi Alexan.

drini, Boethi , Hermanni contratti , aliorumque

virorum ; nec minus fuperiore feculo , ac noftro

agitata eft à Nicolao Cufano, Io . Regiomontano,

Orontio Delphinate , Francifco Vieta, Iofepho

Scaligero, Ludolfo à Ceullen,Hadriano Romano,

Alphonfo Melitenfi Cano, VVillebrordo Snellìo,

Henrico Briggio Anglo, Chriftiano Seuerino, Io.

Pellio, Gregorio à Sancto Vincentio , & alijs fum-

mi ingenij viris. Num quæftionis fubtilitatem ,

aut ingenij humani imbecillitatem , in caufa di-

cemus effe , quod feculis tot fuerit defudatum in

foluendo nodo, qui adhuc fit inuolutus? Non fpi-

ralis magni Archimedis ratio , non illa quadratrix

Pappi, fuffecere. Prætulere hi lucem non exiguam,

nec leue fuit quod pofteriores addiderunt, fed fic

quoque, ea quæftio parte fui manfit tenebris ob,

fepta Nimirum à carceribus eft procurfum , nec-

dum tamenad metam eft peruentum .

Atque idem dixerode problemate Deliaco,fiuè

duplicatione cubi , quæ fieri nequit , nifi immit-

rendo duas rectas lineas inter datas , vt continuè

fint proportionales , quo in problemate laboratũ

olim à Platone, Archita Tarentino , Menechmo ,

Eratofthene,Philone Bizantio,Apollonio Pergço,

Herone, Nicomede, Diocle , Sporo , è Iunioribus

aIoanne VVernero ( vt de Io. Moltherohatlo ta-

ceam )
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oceam ) àChriſtoforo Gruembergero . Illo ( vt ait

Claudius Riccardus in Commentarioin Euclidem

Hypfidem, & alios) cuius funt omnia geometrica,

quæ de Templo Salomonicolegere eft apud Ioa-

nem Baptiftam Villalpandum.hucufque Voffius.

At poft illius deceffum ratio poftulat noftri infti-

tuti minimè in filentium tradere,que fuccefferat ,

fcilicet ex Gallia fatis ingeniorum felix . Prodierat

Renatus des Cartes, qui repererat ante fe eam ar

tem fpeciofe fcilicet analyfis , à primo authore

Viæta excitatam , cum ille in eandem valdè pro-

penfus effet , in culturam fufceperat , & nonnihil

immutatam, immò verius aliam propriam conce-

perat nouam atque ftudiofis commendauit, ex ijs

haud fuo abfimiles ingenio affeclas obtinuit , qui

poft illius deceffum ( non enim vltra quatuor &

quinquaginta annos , quæ dicuntur lanifices eius

Itamen protraxerunt ) relictum agrum fibi agno

uerant fæcundiorem non permiferant quiefcere

infatigatum . Profitebatur nobilis ille des Cartes

obaffecutam cum acumine mentis, peritiam,de

omni oblato problemate poffe decernere, & de-

terminare an fuiffet foluendum , fiue minus , quo

circa requifitus opportunè quid de eo quadraturæ

fibi videretur , refpondit .

>> Illud effe problema iftis pofitionibus circum-

› , uallatum quod oleum , & operam perderer

›› quicumque illius folutioni ſtuderet .

Hoc
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Hoctotum habemus traditum à Daniele Lipftor.

pio in volumine ad fpecimina philofophie Carte.

hanæmihifol.87 . quare opinari licet , quod expe

rimentum fumpfiffet, quid fibi iuuarent artis fuæ

analyſeos vires , & agnouiffet eas minus efficaces

ad intentum , quod illud idem antea contigerat

Vietæ ,quiad omne problema laudauerat in Ifago.

gifs fuismethodum cradicam, fortaffe in mentem

retinuerat à methodo ea non comprehendi pro.

blema de circulo inquadratum, quoniam in octa-

uo Variorum , ad caput xv. vt probaret quid per

Geometríam liceret affequi (cognouerat namque

regiam , quam dixerant alij viam ab Archi-

mede propofitam , non collimare ad punctum )

dixerat fe agere de dimenfione circuli Geometri-

ca : benèproxima veræ, fcilicet minimè accurata .

Ideo locus huic infigni problemati occupatus non

adeft, Nonnulli affeuerarunt cum Campano , qui

oppofuitquadraturæ illum de angulo contactus

fcrupulum, nimirum angulus mixtus à portione

circulo maiore effe recto maiorem: reliquus verò

de circulo, minor recto, & tranfitus fieri per con-

tinuum; attamen angulusfemicirculi non effe re-

&tum , vbiargumentum Bryffonis omne caderet;

verum noftra methodus non afficitur per angu

lum contactus, quia de eo tamquam fi non eſſet

nihil attigimus,vt infra cóftabit:præterea ea quæ-

ftio hodie à viris peritis exagitata,vt cognofcerét ,

quid
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quidres fua natura exquirat , demonftrarunt eſſe,

terminata, & multis rationibus concludunt non

differre rectus à lineis rectis conftitutus angulus

abcofemicirculi , non enim appellatio fieri debet

aliundè, quáad mentis tribunal; etenim Ius nullú

manet, ad illud fenfus quoniam àproprio obiecto,

mathefis fubtracta materia, non poteft fe immi-

fceri séfusquomodocúq; porròfe habeat res, noftra

methodus non afficitur , quoniam verò nefcio

quid animofitatis referat vt vergat ad temeritaté,

qui contra tot heroes videamur audere , primum

cos admonitos volumus,qui noftra inſpecturi funt,

quod per omnia munimur euclideis elementis , à

quorum robore , non erimus difceffuri , neque

præterea fumus adeò hebetes , quod ignoremus

poffe folutio hæc præclara alicui confpicuo loco

haberi emancipata, & per accidens fieri eum à no-

bis occupari cotempore , in quo Geometrica fa-

cultas inclinet dilucidari antiquum hoc præfti-

gium , quod nuncupari debuit ; propterea quod

illud tam arduum tot feculis apparuerat, facillima

res erat, atque præ oculis , vt mirari oporteat fe il

lufos fuiffe lynceos & peritos , vndè cenfendum,

erit certo confilio geftum , quod voluerit Geniuf-

calamo infufflari noftro , vt liceret nobis illud ver.

tere celebris Vatis .

2

Carmina nonfcripfi , at modulans alterna notaui,k

fortaffe quia nonnihil Iuris ad rem perueniſſet ,

per

2
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per confimilis vetuftatis , duo alia foluta pro-

blemata ex elementis proprijs Geometriæ fci-

licet de duabus immiffis lineis inter extremas

rectas , vt fieret vna analogia , ac de fectione

anguli tripartita . Ne igitur incomitatum pro-

blema ireretur quadraturę, iunximus aliud pro

heptagono vtrumque . Conftruetur igitur & vt

noua res demonftraturi , antiquum illad repete-

mus (paræmia, feu) adagium cogitationes fecundæ

meliores .

PROBLEMA.

Spatium circuli Geometria in quadratum commutat.

D

Atur circulus , vt vertatur eius fpatium in

quadratum, concipiatur cirumfcriptú qua-

dratú,cuius media latera tãgent in ABCD extrema

diametrorú AC, BD, ab anguloCFD,(concipe du.

&tá FD)æquali fuo oppofito,alia diameter GH por-

recta habeturin F, augmétum illud æquale fict ex

altera parte , fi centro ex E diftantia EF excederet

HG. peræqualem exceffun HF, nam GFH per

3 fecundi eft GHF, plus HF quadrato , ad hoc

igitur quod minuatur illud augmentum, erigatur

ex H contingens non terminata , & à puncto F

incli-
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K

A

E

M

H

F

C

inclinetur FKæqualis femidiametro , FC datur

Kpunctum à quoin Gy extremum diametri HG.

fecabitur in La circulo:Dico partemicirculo GL

effe latus quadrati æquale circulo dato. Iungatur

HL,quoniam exceffus quadrati à diametroGHfu

ptacirculum,debet contrahi analogicè intra eum,

ve illius partes potentiales, vt GL,HL,æquent pe-

uitus quadratú diametri, ita quod pars vna' , GLq,

Lit profpatio circuli , & reliqua LHq pro collectis

excefsibus,quifunttriangula quatuor mixta æqua.

lia, atque fimilia, quod vt fiat, oportet fecareGH;

B vt



?

K

A

E

M.

F
م
ت
ا

H

C

vainM,vt fiatlinea GM, ad MH, in ea ratione

quadrati GL, ad LHq, vfque ad hoc vt reſolutio,

in ca funt duo ordines, GMlinea prima, GH fe-

cunda GLq,tertia magnitudo, GHq quarta,MH

linea quinta, HLq, fexta,fi per 24. quinti argume

túfiat à cópofitione, erit per 31. fexti,vt prima cú

quinta GMTMH,ad fecundam GH,vt tertia cum

fexta GLqtHLq, ad quartam GHq, vtrobique

æqualitas, & ordinesfunt HG, GL, GMvnus,GH,

HL, HM, alius , quarefecatur GH quidem in M,

vt quadratum GL, ad HLq, Hoc autem ritè per

geo-37



II

geometriam perceptu fiet problema facillimu,ſci-

licet duarum GF, GH,& tertia per 11. fexti inue-

niatur GM, & àpuncto M erecta ad normam ML.

eric Lpunctum, ad quod æqualitas confiftit , & ad

hoctam obuium opus reuocatur prækigiú igno-

tum noftris maioribus.Sed pergamus ad reliquum

huius harmoniæ geometricæ. nam triangulum

GKF rectangulum inKper conuerfam 8. fexti,

fuerant enim GF in FHrectangulum , & quadra-

FK æqualia, quiain analogia fuerant tres ille GF.

FK. HF. ergo punctum Kin circulo àfemidiame-

tro totius GF defcripto, & fimilia, deindè triangu,

la quatuor maiora GKF. GKH. GHL GLM. & li-

neæ FK. KH. HL. LM. tria triangula minuuntur

per fimilia incontinua analogia triángula. Si dixe-

ro igitur, vt GF. ad FK. ita GK. ad KH.& pergen.

do vt GK. ad KH. ita GH.ad HL. & quoniam po-

fita fuerat, FK. æqualis dimidijGH. hoc eftfemi-

diametro, erit propter fimilitudinem trianguloru

KH.femiffis GL. pariter& latus tertium HF. in

triangulo FKH. femiffis fiet tertio reducti trian

guli latere, HL. quod etiam per 2.fexti GF adGH.

vt GK. ad GL. ita FK. ad HL. triangulum igitur

GFK.reuocatur intra circulum per HGLtriangu

lum, nempèper analogiam trium FH. KL. HM.

&confequenter latera, KHL. funt dimidia latera

trianguli LGM. hoceftHL.fub dupla GM,& LK.

fubduplaML. iam fuerat GL. dupla KH, omnia,

B con-
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i
K

I

A

E

M

H

F

!I]

7

C

1.

B

cofentiunt in hac
geometrica

harmonia , & qual

drataGL. LH. in circulo partes naturales de qua

drato
circumfcripto

diftinctæ funt, circulus pro

quadrato GL, & exceffus reliquus in collecto HL.

quadrato , & extra illud L. punctú aliud, analogia

nópoteftfubfiftere,quare à
circumfcripto

quadra-

tofiper E.centrúad
femidiametrú EF. fcinduntur

HF.& cius æqualis ex altera parte, dupla itaq; HF.

eft ad fensu æqualisHL. pro quatuor ab HF. qua

dratis per 4.fecundi
exceſsibus,& quod fuerat pote

Atas in GH. extéfa cũ
exceſsibus ,qui

detrahuntur,

reuo.

3
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reuocatadiameter GH.vt in poteftate intra,&cius

partes GL. & HL. illud fpatium reftituunt , quæ

poflunt affequi per factam conftructionem GF. ad

FK ita GH. adHL. & modus ifte fuerat à nobis.

in editione prima offeruatus; Nunc verò pregreſsi

fuimus compendiosè , vt duarum GF. GH. tertia

fequatur GM.

Sed adhuc non aperuimusper arcani huius ve-

ram clauem,quæ erat circumfcriptum quadratú ,

& facta conftructione, vt infchemate ponere dia-

metrum GH. differentiam extremarum , & funt

extremæ GF. FH. & clauis vlterius , ad alias extre

mas GK. KL. tertiò differentia alia extremarũGM

extremæfuerint GH.MH.quare perhocidem me-

dium nempèidoneum, exdatolatete, & media ad

tria in ferie regredimur. Sit ergo GL. differentia

extremarum eius extremæ per vulgatum lemma,

feu primam propofitionem 3. Zeteticorum Vietę

inueniopunctum K. à quo in erectam à puncto

L. indeterminatam pono femiffem GL. vt KH.

habetur determinarum H. punctum , & ex G. in

H.diametrum:ergo redit circulus à diametro GH.

æqualisfpatio quadrati GL. in hocomnia redeunt

confimilia , quod non eft opus iterum repetere .

Si verò placeat varietas abfque difpendio, fumatur

GL. pro diametro , cui circulus cat , in quo apta-

bis perprimam quarti duplam LK. fiet LM. & ex

G. in M. procurrat linea in idem punctum H. ere- 1
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Єtæ ex L. normalis fiet LH. quadratum differentie

interHG. quadratum diametri , & circulum .

Q

SCHOLI V M.

Vocirca diameter GHaucta in GF efficit ba.

fim trianguli rectáguli GKF, &amoto aug.

mento HFmanet aliud GKH triangulum,in qua

feries continuantur GHLtriangulum totum, &

partes ineadem analogia, ita vt LM MH quadra-

ta, funt differentia quadrati à diametro HG fupra

circulum , & duo GM, ML quadrata funt fpa-

tium circuli omnia reuocata in eadem analogia

triangulorum fimilia , quare addito triangulo

LMH ipfi GLq, feu GML triangulo triangu

lum GLH, per diametrum , vt quadratum æqua-

turrurfus quadratis GL, LHfimul vt etiam ex 2.

duodecimi circulus AB, &c. duobus circulis à dia-

metris GL, LH, quare geometricè omnia proces

dunt , nec amplius exunt obfcura .

PRO-

1



2

IS

PROBLEMA II.

De constructione Polygoni imparium late

rum ingenere.

M

Aiores noftri inordinatione prolygoni la.

ternm imparium non vltra pentagonum

præcefferant , quod autem ad latus quindecimi ex.

ceffiffent fuit per differentiam duorum laterum

pentagoniin eodem circulo fupra latus iſopleuri ,

at pro heptagono fingulari effectione , ignotum

fuerat tot fæculaad noftra vfquetempora , fupple.

uerant authores per opushaud legitimum, quo ad

Jo: Keplerus pertefus de onere inquirendi , & re-

periffet nil fibiiuuari in fuis harmonicis infectatus

illud ſchema, fuaderi voluerat non poffe affequi

geometricè, & ideo neque inquiri amplius oporte-

re, quia defectus in facultate ineffet nos in qua-

dam opportunitate non pro vno heptagono , at

pro indeterminatis formulam quamdam genera.

lem dedimus,etiam pro paribus lateribus potens ,

non tamen accipiendam in vfum , cum bisectio

elegantior efficiat , noftra exemplaria non fuerant

venalia animo quædam reformandi iam à decem

annis , nec modo licuit ob vrgentia alia , quæim-

pediunt , at quia incidimus in quodam Volumen

Tu
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7

Tubinga impreffum fub titulo Synopfis mathe-

matica, &c. apud Io: Alenandri Cellij , 1653. in

quo reperimus repetita verba Kepleri , vt fequitur

mihi fol.171.

,,

Notandumde Heptagono .

Heptagonus , etfi mechanica quadam ratione

circulo infcribi poffit , geometirica tamen de

,, fcriptione , tàm extra circulum , quàm in eir.

culo

caret , quum lateris quantitas , refpectu

diametri, vel cuiufcumque alierius figuræ,etfi

neceffaria fit ignoretur : nec vt vult Keplerus

in fuis harmonicis è mente humana fciri poffit:

Iraque nullum vnquam regulare feptangulum

à quoquam conftructum effe ait, fciente,& vo-

,, lente, & àpropofito agente,nec conſtrui poffe ,

,, ex propofito,fed benèfortuitò, & tamenigno-

,, rari neceffe effe conftructumfit , an non .

,,

,,

Hactenus in ea Synopfi , quocirca innouatum

hoc Kepleri affertu, à fuis Coacademicis , vt aiunt,

quia opufculum illud noftrum toru nequeat rur

fus vifitari, eam partem pro præfeuti quæftione de

heptagono non debemus relinquere , quum ad

rem faciat maximè, ne contra veritatem geome-

tricam glifcere finamus erroneam doctrinam , ete.

nim defectum fuerat in cultura, atque cultores ,no

tamen in facultate.Ponamus igitur generalem in

uentam priusformulam, deinde veniemus ad alia

fingu.
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fingularem,vt appareat , quam imperitè infecutus

fuerat heptagonus, & quanti fieri debeant,que pro

geometria propugnanda exhibentur . Ad rem,

itaque .

Detur circulus in diametro BE. de quo inquira.

tur pars quæcumq; laterum imparium . Accipian-

tur tot femipartes in periferia , quot latera debet

habere polygonus, fit exemplum in heptagono ,

24

B

F

C

itaque accipiantur tres partes cum vnius femiffe à

puncto B. caamplitudine circini , vt omnes fimul

citradiametrum contineantur, & fint in noſtro

cafu in arcu BH. prima BE. iungatur corda BH.
3

circa
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E

24

AT

circa quam circulus alter fcriptus,& puncto D, ſe-

cetur femicirculus BDH. bifariam, à quo D.per E.

datum prius, agatur corda DE.in proprio circulo,

& ab inuento F.alia iungatur HF.ca fecabit circu-

lum datum nouo puncto in G. Dico portionem

abfciffam BG effe feptima circuli parté circa dia-

metrum BC. Iungatur DB.& CG. & quoniã infi-

ftentesfuper æqualem, aut eundem circulum per

2 1. tertij, anguli funt pares , & pares anguli de

inæqualibus, circulis portiones fimiles abfcindun.

tur per 10' definitionem tertij, propter BG.anguli

adH.& C.æquantur,ita propter FB.anguli H.& D.

æqua.
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æquales,tresergo anguli H,C,F,pares sút,atq;arcus

BG.BF.BE.in analogia, & inuertendo erit propor-

tio continua BE. BF. BG. at BE. ca pars fiet affum-

pti arcus BH. quæ BF.fuifemicirculi BH. atq; BG.

femicirculi dati , ad quæ BF. ad BH . atque BG . ad

ad BC. & BE. ad BH.omnia confequentia duplata

crit ratio BE. ad duplum BH. arcum . Ita 1. ad 7.

Ita BF. ad fuum circulum BFHD. & ita BG. ad fuú

datum .

Quocirca per henc inuentam analogiam fepti-

mam partem induos circulos exhibemus , quod

fuerat neceffe, quianon minus , quam in tribus

terminis haberi nequeat ex 9. definit. s.

Authores quidem Keplero moderatiores nun-

quam negarunt ab ipfa Geometria eruendi hepta.

goni poteftatem; at repeterunt fapienter, non effe ant

adhuc inuétam eam artem, hanc tradidimus ante

decennium, & modò repetimus , quia exemplaria

paucafuerunt diftributa , & porrò fuccedentibus

temporibus iniquis exnon paucis extra Italiam

directis iuncturam fecimus, at tranfeamus ad fin- 19stevane

gulare illud problema .

C 2 PRO-
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PROBLEMA III.

Heptagouus in circulo à Geometria infcribitur .

ST

It circulus in diametro BC. hæcfecta in D. fc-

cundum mediam , ac extremam rationem,&

ad rectos angulos per idem punctum ducta FG.

Dicofectum circulum in quatuor , & tres omnes

partes æquales, quarum vna HC. iungantur CF.

455.

F

1

11

3.4

E

G

A

C

BF. & quoniam ex vi fectionis tres fiunt in ferie

CB.CD.BD.& per 8.texti CB. BF.BD,ergo æquales

CD. & FB.at fi diuidatur bifariam CF.àlinea ex cê-

tr
o
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tro AH. ipfa CF. erit & arcus bifariam fectus per

30.tertij, & fimiliter in ratione eadem AH.in L.

fecatur, vt dupla ipfius in D. fuit; nam per 4. fexti

AL. eft femiffis FB. hoc eft CD. Ideo , & reliqua

HL.femiffis reliquæ BD. fecta igitur femidiame-

troAH. in L. compleatur diameter HE.hæc ducta

in HL. minorem partem femidiametri fecta fe-

cundum mediam, ac extremam rationemEH. in

HL. poffunt quadratum HC.Dico effe latus ipfum

quæfiti heptagoni . Probemus primum per an-

gulos, etenim per 8. fexti anguli FBC. CFG. fiunt

pares, vt etiá alij duo BFG. FCB. intelligatur dia-

meter confueta diuifione 360. in partes fcindere ,

ergo ad A. centrum quatuor recti fiunt , quorú A.

vna feptimapars in triangulo HAC. habet s 1. &

in periferia angnlus B. duplum 102. totidem pro

CFG. funt fimul 205. ab angulo ACH. dempto

FCH . manet ACL. æqualis BFG. fimul 154. ná

ad baſem H.& C. Ifofcelis quilibet eft 64. ‡ à

5

quo fublato 25. pro LCH. manet 38. ACL.ad

arcum relatus pro BF.efficitur 77. & totidem pro

cius coæqualis BFG.fiunt ea fumma bis 1 54. co-

ta itaque peripheria diftributa eft infeptem partes

quod anguli confentium fi de quantitate eius la-

teris HC. inquiratur . Ponamus diametrum HE.

effe quatuorvnitates, eius dimidium binariú AH.

& vtraque fecetur in eadem ratione in L. vt iam.

factum habemus per v. propofitionem libri xiij.

Efi-
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Б

F

A

3.4

E

Euclidis, fecari in A. centro.Rurfus in eadem , &

quatuorde tota HE. diametrofieri inferie analo

gica LE. AE.AL. LH, earum partium quantitates

ex ordine funt r.s † 1 | 2 | 8.5—1 | 3 —r.s partiú

quare per 16. fextiidem productum habetur , ex

duabus extremis, quam à duabus medij r.s † 1.m

3-r.s LE. in LH.fiunt r.2c-2totide 2.in r. 5-1

cui addatur quadratum LH. 14-r.180. effuce-

tur fumma algebricè 12-r.80. quadratum HC.

12-r.80. latus verò inuentum poteftatiuè erat

r. (12— r.80 . quod neqnit aliter enunciari ob na-

turam generis difcreti ; at quoniam tota HE. taxa-

uimus
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uimus 4. vnitates fi HC. quadrato , addatur ĈEq.

rectus erit HCE. angulus , & CE. componetur ex

LC. quod fuerat r.20-2.atque ex quadrato por-

tionis LE. r.s † 1. inferit r.20†6.quorumfumma

r.80 † 4. addita HCq. r.80+4

12--1.80

redit quadratũ diametri eius relatus vni. 16. ©

tates quatuor,tot fuere limitata à princi- 4

pio .

Cóclufio. Quocirca tá ignotum latus polygoni

fepté laterum fuerat noftris prædecefforibus, quod

ordinatio figurarum imparium, vt nóvltra penta-

gonum nullus fuerat qui procederet ad heptago

num,&tamen L. punctum extremum pentagoni

in circulo fcribendi (iuxtaformam Ptolemæi, qua

vtuntur omnes commodior , quam Euclidis)pen-

tagonum altera confimili analogia heptagonum

affert in fchematepunctum L. illudidem,in quod

à circulipuncto quadrantis,linea nimirum potens

hexagoni, & decagoni quadrata per 10. libri 13.

Encledis . Fit latus pentagoni, &fecatur , vt fupra

diximus in L.femidiametermedia, ac extrema ra,

tione non itaque pentagonus clauferat progreſsú

ad alios polygonos, ea imparibus lateribus; immò

nobis oftendit ad heptagonum iter tutiffimum ; ſi

itaque in eodem fchemate interdiametrum totam

HE & LE. acquifitam per v. propofitionem libri

xiij. inuenias per 8. fexti mediam in ratione erit

ducta

1
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( ducta CE.) quadratum potens , ab co diametri

quadrato, deductum, vt reliquum CH. fiat qua-

dratum lateris heptagoni.Erat HE. vnitates 4. in

LE. r.s. † 1. ducta, fimul funt r.80. t 4. quanta

erat fumma LCg+LEq. &illi quadratu 1 2—r.80

pro quadratoHL. in fefummaredire videtur qua.

dratum 16. ideft radix diameter 4. Cur autem

quæ facillima fuerant ex natura rei noſtri non vi-

derant præceffores , defectus in inquifitione fuit

per elementa , & quoniam tot encomijs , atque

laudibus inter humanas , atque myſticas fcriptu

ras videmus , & meritò celebrari numerum fepte-

narium , nonpoterat hoc honore fraudari Geo-

metria, vt in perfectiffima circuli figura non repe-

riret locum : infpeximus igitur fuiſſe elemento

fœcundiflimo connexum , vbi fi antiquiores ad-

uertiſſent cogitando reperijffent,quod idédicimus

de quadratura,pro exceffu aucto ad circuli diame-

trum, abs naturaipfa oblatum: Vidimus clauem

artificiofam ante foresparatam ad ingreffum, non

quidem commentitiam, vel luforiam, at in fuper-

ficiem non attendimus , & præ oculis habemus ,

procul ad impropria vertimus ideo in luce erra-

mus meridiana aliquando .
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