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T, O&rinamCatoptriceshactenus
<& ab Auchoribus expofitam, non:
¥ re@e in {uo conftitifle funda-
Y mento,tumab alijs, tuma Phi--
lofophorum difertiffimo Kep-
pleroin fuo Paralipomenonad
\ Vitellionem capite certio, diffu-
=g {eafleucratur, & plane pro fuf-
® ccpto itidem argumento non
pauca ex Geometriz campo fyn-
cere nobis excoluiffe videri debebat, nifi ab effufo fe-
re vbique Phyfico-Mathematico genio, prziudicium
fufcepiffer, immo proacutiffimis in veraque facultate
detectis alijs , veniam imploraffet: quam quidem, ve-
luti defpeciali conceflione eidem, pro alijsnonlicer
viurpare. Nimirum qui poft illum §c obiecto eodemwiz i
fufceperunt tracatus , ac Volumina edidére exguffiiins®
pequeunt, pro €o quodimperfeGtai Maioribus agni-
ta fuo abfoluere ac ingenio perficere non func profe-
quuti. Vrquidigicur gradusad ea , quz faculratis ma.-
- gis crant recondita promeunére , & in fundamento
Optices harere » Difpytantnamque Optisi d}: imagi-
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num loco, admirandiue enuntiantureffeGtus , & de
reflexionis pun&to, a quo maxime pendeant nihil
Geometrici , hoc eft, firmiter conftitutum habuerunt.
Videanturinter cztera duo Vitellionis in thefauro lo-
ca, fupple libri 6. propofitio 22. & libri 8 propofitio
. 28. vel {1 placet ab antiquiore Alhazena libri . pro-
pofitiones39. & 72. viurpate , quibus Auchoresillide
reflexionis inquirentes punéto, fibi & nobis graueim-
pofucrunt onus , quod quidem ftudioforum nemini
videretur nimium , nifi poftlongumicineris decurfum
3 reco declinafle, & ad fuffragium mechanicorum,
amandatum, fe illufum agnofcerer2 Quid igitur infi-
gnes hac ztate addiderint Mathematici , Georgius
Tanfteter, & Petrus Apianusnon apparet. quid ad {z-
culi deinceps quadrantem Federicus Reifnerus ? ite-
rum vaftumillud fub prelo opus committens, fi quid
in typis expurgaueric, ad medullas fane minime tradu-
- xit ,vt eddemindigentia ; quam prius laborare videa-
tur. Czterivero quinoftra zcate eadem repaftinarune
per illamer veftigia nihil altius imprimendo tranfie-
runt. Quaverode cauffaad duo przcitata Problemata
manum porrexerimus , hzc nobis oblata fuerat.

Dum paucis ab hinc annis Mediolani ageremus,
quzdam circumlata fuerunt Algebrica Pro%lemata,
ac paulo infra Benedictus Maghettus nobilis Affifina-
tes qui Anconz tunc,modo,vtaccepimus vrbis Mace-
ratenfis Medicinz Profeffor primarius, vnum ctiam
Problema Geometricum ad amicos conftruendum
tranfmiferac, cuius folutio nec ad me {pe&tabat, ne:
queille direxerat. Verum quumvlero citroque Litere
inter nos recurrerent , & pro Algebricis morem illi
gefliffem, etiam inaliorum defectu, & alterum Geo-
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metricé aliquando foluturum fcripferam , vt fere in-
caute noftra interponeretur fides, attamen non me-
diocris tune {pesaderat, ab aliquo in hifce exereitato

liberari. Velfaltema Ioanne Camillo Gloriofo Nea-
poli, plurimorum annorum amiciffimo, quemad De-
cades , quas profequebatur explendas, Minuta etiam
corrogafle cognouimus. Res taméin oppoficumabijt,
quum ad fefquiannum exaéum, ille acuto correptus
morbo decefliffet, nec aliunde aut aleretur , aut exfur-
geret {pes aflequendi altera, ne decurfu temporis
maiore contumacia augeretur, vt noftra aliquando
exhibita liberaretur fides, coa&i fuimusad propria re-
redi, ac excutere {criniola. Cumgque ab initio Pro-
Elema afpexiflem , & cum altero ex fupra indicatis
Opticorum coincidere ftatim vidiffem, vno igitur &
codem contextu exiftimaui pofle & illi fatisfieri, &
oportuncloca eademrrefticui, vté regione Geometra-
rum, fa&i genera eliminarentur impropria, c}ua‘:cun.
que in noi%ro inftaurato M?ni Vietz Supplemento
iure pofle, & deberi nuper demonftranimus. Igitur
vos amquor Nobiles , & quos veritatis inquirendz
cultoresaltius curatangir, nein pofterum impurosaue
mechanicos , aut linearis generis excitatores permit-
tatis audiri, quum facultasipfa, &admodum feliciter
per fFropria abfoluere jueat > quzcunc}uc quorum
caufla prifciilla eademadmiferunt, & in viu polteritas
crafe tranfire permiferac , finite deinceps ad opera-
rios regredi fuos. Nos adfequentia huncferuabimus
cordinem, perquem breuiter.
~ Primo loco Problema proponetur,cui vnica fuffice-
ret, & privatim per epiftolam liberum fuerar efficere,
immo vnam vel alteram conftruendiformam dedimus
no vnam vel alicram conitrucndi A



4 De RELEX1ONIS
demonftratione tamenretenta, & quiaabalijs forrafle
poterit fuppleri , & quia ex mulciplici methodo com.
modéad explicandum referuauimus. Quz modo in fe-
quentibus difponentur, deindead catera ex variatione
Datorum Symptomata extendentur: poftea ad inqui-
rendumin conuexo aliquz offerentur formz, quatenus
{ufceptum poftulare vi?ictur argumentum.

PROBLEMA PROPOSITV M.

Dato circnlo €9 duobus punctis extra, snaqualiter
4 centro remotis duas oporteat inclinare lincas in
peripheria cana ad angulum , qua de circulo binas
rquales aunferant portiones. '

CVi harum fudiofo reruminapertonon fuerie? hoe

ferecum Opticort Problemate conuenire, in quo
datis obieto ac potentia non zqualiter diftancibus

4 centro concaui{peculi, authores de reflexionis pun-

&o inquirent: & pro conftruttione vnius gutcquid

aftruatar, ad alterum eransferri oportere. Acvnumal-

tero lacius pacere , & quid fie illud infra aperiemus.

Nunc vero ve ab omnibus comprehendi poffine qua

dicuri {umus, hoc bresiter addimus. Opricorum

aimirem Authores definiunt ac probant imaginum
foca 3 natura efle conftitutain concurfa communi ca-
theri, & produ@zincidenuzlinez, {cilicet fipro a »,
intelligatur {peculum planum m quo, & puncto obie-

&i E cadat perpendicularis 2 & , & oculus pomatur

efle in o, dum cernat ipfum ¥, nam lincape (qua

incidentiz nuncuparur) folidum inueniens corpus a B,

tranfire non potens a punéo ¢ {quod et pundii refle-




xionis) repercutitur ad &, lineamediantec® ( & hac
dicitur reflexionis linea) & fi cogitemus idolum non
pofle fpeculum penerrare, tamen natura{uasnon di-
mictitvires, producatur b ¢ linea, & perpendiculum
fimulad concurfum, qui fitin, locusobie&ierit k. &
oculus profpe@arin F,pun&a p haclege,ve tantum in-
fra reperiatur r,quantum fupra {peculum eleuatum ha-
beturx, & hzc naturz operatio adeo conformisinueni-
tur, vt per breuiflima procedat, & immediata : ex qua
ratione fequiturinquirere femper, vt lineancidentie,
&linea reflexionis, cum plano fubiecto angulos, ni-
mirum DCB, & B CA, faciatzquales, quidicuntur
hic reflexionis, ille incidentiz angulus. Duo igitur
confirmare hic debemus. Primum pun¢tum ¢, tantum
infraneelligi, quantum & reuera erigatur fupra pla-
num. -

Secundum angulospcs, BCA, incidentizac re”
flexionis fupponendo zquales, per immediata proce-
dere naturz operationem , adeo vt per inzquales,
effe@us explicarerecufet, Sitigitur.
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LEMMA PRIMVM.

Dus linea re@e angulos continentes equales ad
vnum plane punctum , brewsores fiunt omnibns
altjs que inaquales conficiant angmlos.

IN figurd fuperiori defumpti ex Vitellione Propo-
fitione 17. primi, ( vnde etiam Clauius ad Propofi-
tionem 7. Libri8.Geometriz pradicz acceptam repo-
fuit, & ftudiofiinuenient, & apud alios poftea, ) po-
namus lineas pc, cE, angulos continere zquales,
ad cpun&tum, ponaturaliud pun&tum ¢ , & lineas
DG, EG, angulos conftituere inzquales: Dico ag-
gregatum priorum minus efle aggregato pofterio-
rum. |

Producatur o ¢, donec cum produ&a e A concur-
ragin ¥, duo funttriangula EAc, Fac, in quibus
duo anguli Ace, & Eac, zquales funt duobus
ACF, FAC, nam alterre@us, & alter ex hypothefi,

v

E .
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quia an%uli BCD, ACF, verticales zquantur, tertius er-
go angulus ¢qualis habetur, & quum zquiangulorum
triangulorum latus voum A ¢, commune fit, necef-
fario linez A B, AF zquantur, veluti Ec, CcF, & in
altero triangulo EGF, zqualia fimiliter habentur
latera ,ex zqualitate EC,cG, & CF,cG,comprehen-
dentia zquales angulose c 6, Fcc, vecomplemen-
ta zqualium , ergo Ec, FG, erunt zqualia latera,
fed in triangulo pG¥, duo laterapg, GF, (fiue
kG ) funt reliquo pF maiora, id eft pc, CE, ergo
operatio Naturz quz femper fit per breuiflima & im-
mediataangulosincidentiz DcB, & reflexionis E € 4,
zqualesrequirit, reliquos omnes, vt indeterminatos
reipuit & ignorat. ‘ .

SOLVTIO PROBLEMATIS PRIMA.

Circulus dazns circacentrum A , €5 duo punita 8,0,
fine linea BC extrema, inaqualiter 4 centro re-
mota, oporteat ab eifdem ad Canam Peripheriam
duas inflettere ad angulum lineas , que por-
tiones de cirewlo abfcindant aquales ,  aut
quod codem recidst , diametro angulus ille bife-
cetur aqualster.

SIt circulus, & per eius centrum ducantur BaD,
CAE, &Linea B¢, itain r diuidatur, vtfe habet
BD,ad cE, deinde ex F per centrum agatur linca
F A G. Dicopunctum g in peripherii effe illud pro-
blema abfoluens, {cilicet fi ducantur s, cé linez,
auferre decirculo gM, G N, portioneszquales, aut
a Diametro 6 Ao angulum B G C, zqualiter dividi in



B

BGA, CGA & hoc illud eft quod Problema requirit, &
Opricidicynt quod angulus quem cum tangente facit
plano ,in punctoglinea BGincidétiz zqueturangulo
a lined reflexionisin eodem punéto ¢ : igitur vnica

conltruttione & vnici Demonftracions pariter fiec

fatis. Confiderentur in Schemate duo triangula
BAH, CAX ad angulum compofita communem
BAC, & fint latera triangulorum viciffim produdta,
ergo idem gngp'lus zquiualet tam mguhs internis
oppofitis H & B quam in alcero criangulo, reliquis
ad c& x: Igjturquantum angulus Hab apgulox dif-
fert , tantum viciflim angulus.c abangulo 3 diftar,
hoc eft incerprerando pre angulis » arcus abucrios
accipientes, {cilicet quantum arcus GE,GD differunr,

tantum N1 ab ipfis:M1, nam pre angulisu, &x
) . arcus
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arcubusN L, Mr1acceptis, & qui communis habetur
L1 ablato, eadem differentia inuenitur inter NL ;&
ML, 3ua: eratinter NL, & M1 : Igitur eademrepe-
ritur differentiainter GE, & pE,id et Lo, & -01;
quz inter N1, ML: funt ergo quatuor magnitudines
L@, 01, N1,ML, in difiun&a Arichmetica ratione,,
codem fcilicer interuallo differentes , ergo extremz
ac medi {1 iungantur duas magnitudines conftituunt
equales: fedL o, & ML, faciuntarcum mo, reliquz o1,
& 1n,faciunt oN, qui zquales {unt:ideo arcus Mo, ON
quum fint pares , refiduic M, G N zquantur, & cor-
dz eoriidem pariter,ergo cum partes {intlinearum s G,
c G, erit ¢ Pun&tum Reflexionis , & Angulus Bcc,
a Diametro bifariam diuifus. Quoderat demonftran-
dum. At'quianonnullifunt magisad Criticem,quam
~ad Zetefin feu ad aflequendum porifma- procliues,
nevideamur noua hac demonftrandiratione, {ponte
voluiffe ab Euclidea difcedere, ducatur linea ceRr,
& fint aflumptz cc, GR, 2quales, ( at in hoc libe-
rum erit quoduis aliud fumere pun&um) & in duo-
bus triangulis cpc, R P G- duolateravniuscc,cpr,
funt zqualia lateribus duobus alterius cr , 6P, &
angulus vnius Gcp, zquatur an%ulo alterius cRP (nam
fupra bafin funt in vno Ifofcele ccr) eidem lateri
oppofitus : quum vero confter de {pecie anguliop-
poficireliquolateri in veroque triangulo, vt precipi-
tur communiter in do¢trina planorum triangulorum,
difcrepante ‘nullo : fequitur quod triangula ccp,
RG P ,xqualia, & zquiangulafint: & an’gu]i deinceps
ad p recti,& linex c p, P R, 2quales:ergo,vt prius linez
3G, ccfunt a centro zqualiter remotz. Quod erat
oftendendum. B
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o SCHOLIV M.

IDcm pun&um c faciliter affequemur, filinez B p,

¢t , ad angulum compofitz illum bifariam- diui-
dant, & lineadabit producta in bafe 8¢, pun&tum ¥,
ex quo & centro linea du@a in peripheriam fignabic
idem G, nec inter nouas conftruendi methodoste-
ponimus.

Czterum via Euclideavbiinfra non fuerit appofita
facile intelligi poterit, ne cadem fzpius cautio au

diatur.
- ALITER.
SOLVTIO SECVND A.
Dacis, vt fupra, circulo €9 duobus punitis , illud

sdem efficere.

S Int punéta B, c, & tangentes'fiantB b, cE, &aliz
ad centrum A B, A c, quzarcusre{cindantp g, &
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EF,inzquales (exinzquali diftantia pun&orums ,c)
fecentur zqualiter & ducatur per pun&ta fectionum
H1 linea , qua etiam in x bifariam fe&a , per cen-
trum eat linea kA'L. Dico efle pun&um quaficum:
&rebeneagnita,eademratione qué fupra magnitudi-
NeSMF,MG& GO, FN aaqualitcr?'e excedent: & ideo
MN, GO, zquales fient, autfi mauis Euclidea me-
thododuéta crr, zqualia, & fimilia concludentur
triangula cL P, RLP: & iterum conftabic propo-
fitum. : g |

eAdLITER.
SOLVTIO TERTIA.

Itcirculus, & pun&ta 8, €. ducantur per centrum
Jlinez BAD, & CAE, &aliz iungantur BE, cD,

B ij,
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circulumin puncis ¢ ¥,H 1, fecantes, per que linez
duz agantur c¥, & H1 conucnicntes in pundtox
( conuenire autem eft neceffe, ex conditione & in-
-:cquali diftantia a centro circuli punétorum B, C,)
a puncto deinde Kk, per centrum agatur linea x AL,
erit in peripheria pun&um L , quod problema perfi-
ciet: namaut prima aut fecunda methodo, vefupra
ex Euclide affumpta idem vt inreliquisconcludetur, -
nec operepretium eft cadem repeti.

ALITER
SOLVTIO QVARTA.

S It circulus & punéta B,c, vt fupra, ezdem ducantur
linez 8D, CB,&B E, CD, & duz poftremz ad con-
curfum producantur (couenire eft necefle iux ra piicto-
rum fitum) concurfus fit ad {uperiorem partemin F>




,,,,,,

& quo per centrum agatur linea ¥ A m.. Dico pun-
Gum G efle quod queritur , quod fimiliter vna vel
altera forma vt fupra facile concludetur.
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SCHOLIV M.

Duabus proxime pramifiis effeGionsbus , pulchrum
[fane videtur ac iucundwum , vt nulla circinj inter-
cedenteopera perficiatur problema, aliquibns tam
ardunm , tamgue reconditum , € <t diximm,
concurrere debent linea , nam ex puniforum ine-
quals diftantia parallelifmumrecnfant.

ALITER.
SOLVTIO QVINT A.

It circulus, & punca Bc, vt fupra , agantur per
centrum BAD, CAE , & aliz iungantur BE, cD,
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anguli vero effeti 3 & ¢ , 3D c, bifariamlineis ex o,
&k fccentur, quz in F concurrant, (nam conueni-
re necefle habent, quum rEc, BDF, anguli fint
duobus re&is minores ) 2 punéto Econcurfus per cen-
trum A ducta linea rac ad peripheriam, dabitur pun-
&um ¢ quafitum: quod quidem breui ve fuprafyl-
logiﬁno%rmari poterit,& methodoviraque.

ed L ITER.
SOLVTIO SEXTA.

Sltcirculus & punéta Beveprius, & ducantur linez:
tangentes BD, CE, ac duztranfuerfales BE, cp,

C
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anguli deinde effediBpcC, BDE, ‘Pcr EF, D F bifa-
riam fecentur, & ex pun&o concurlus ¥ ( concurre-
reneceflarium eft, ve fuprain alijs diximus) & ab co-
dem punéo F per centrum linea protraéta,dabitur
in peripheria vt antea ¢ punétum , illud idem E;:r-
ficiensproblema, quod vt in czteris duplici metho-
do confirmari poterit.

. ALITER
SOLVTIO " SEPTIMA.
Atis circulo & pun&is, vefupra B, ¢, ducantur

per centrum BD , & CE, & ad puncta p & B,
' eifdem
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eifdem erigantur, perpendiculares ¥, DF ; quz
neceflario in F concurrent, quum anguliduo adk &

D redi fint, ex punéto igitur ¥, per centrum linea
agatur FGA. Dico ¢ punétum in perpiheria quefi-

~ tum perficere, cuiusveritas, & in forma vtraque ve
. inreliquisoftendi poteft. »
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eAdLITER.
SOLVTIO OCTAVA

Datis vt fupra circulo €5 punitis 8¢, illud idem

efficere.
m |\ . . . .
S Intpun&a B, c, i quibus ductis & tangentibus, &
percentrum lincissF, cG, & BD, CE, virzque

producantur vique ad concurfum in 1, 1, (concurrrere
namque necefle patet) & lineaun&a Hr , dinidatur
bifariam in L, ex quo pun&o , & centro A iunéta
lineacirculumfecetin k & M. Dico pun@um x effi-
cere problema : demonftratio, vein reliquis, poteric

infticui. &factum eric quod oportuit. e
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ed LITER |
SOLVTIO NONA.

DA:is circulo & duobuspundis 5 , L, ducantur
tangentes & eranfuerfales linez 8o, cx; & BE,
cD: differentia autemarcuum p, & EF, fit Fu: &

B

dpponatur minori 2¥, deinde rota ¢ 1, bifariam fe:
cetur in I per quod agatur & centrum linea IAL,
€ric puntum  in peripheria efficiens problema,

h:cct.xun&is vein alijs 3L, cL , fac L punétm re-
Hexionis y & L1, dirimat bifariam angulum s 1,
quz omnia poffunt vt fupra oftendi : GGum igitur
Shquodogorir, R
Cy
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eALITER.
SOLVTIO DECIAMA

Iecirculus , 8 pun&a B, ¢, ducantur ve prius tan-
gentes BD, CB, & adcentrum aliz A, ca,

) X

1

arcusdeinde ¥ G, a lineis ad centrum comprehenfus
fecetur geometricein pun@ton vt fiatFH,adHG, vt
{e habent p ¢, ad B F, i puncto poftea 1 per A cen-
trum linea ad peripheriam perdu&afecet in k. Dico
pun&um K efficere vt {uprain alijs ﬁrqblema':'nam
prater communem ve fupra demonftrationem, funt
arcus DG, ad BF, vt ¥H ,ad Hg, ita & cordz, &
arcus extremi fi iungantur , hoc eft, pu, & medij
hoc cft 18, ita poftca arithmetice fe habentin ratione,

oL 4,-".", ‘,4-

RN
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vt quantum by, cxcedet arcum HE, viciffim k&,
excedet Dk: compofiti iterum extremil HD, DK, zquali.
tatem conftituunt, cum compofitis exmedijs 1 8, X E:
{ed dirimuntur 3 linea percentrum x A 1. funtitaque
{emicirculi:linezigitur Bx, ad cx, ad planum tan-
gentem in pun&o K, angulos conficiunt incidentiz
& reflexionis  pares: quod volebamus: ideoque.

LEMMA SECVNDVM.

Dicitur in pramiffo problemate , vt arcns ¥c , dini-
datur in ratione arcuum DG, ad E¥, quod facile
fiet ;€9 pro minns exercitatis apponere lemma

hoc placust. . .» e

It arcus p E diuidendus in ratione arcus Bc, ad
c p: ducatur corda BD , & €xC, per Acentrum A C
ecans BDinG:iun&is DE, BE, ducatur ex ¢ paralle-
lach,ipfi BE fecans DB in H, ex quo&centro Afic
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diameter A¥, erit dinifus DE arcus in ¥, vt divifus
fuppongbatur Bp in c. cordz & arcus in doétrina
finuum veniunt in eadem inter fe ratione: ideo linca
BG, adeD,vt EF ad #D: & fic fe habent etiam ar-

cus BC,ad cp , vt arcus £F ad . Quod facien-
dum fumpfimus.

ADNOTATIO.

IGitur ad decem formas produximus conftruio-
nem vnius problematis : & nonnullas parum di-
ftantes 3 premiflis reiecimus. alteram debueramu®
adne&ere: quinfeorfim fubiungere libuit , quam &
nos etiam cogitauimus : fed quia illam 2 Proponen-
te Maghetto intelleximus prouenire , nudam tamen
finc vﬁa demontftratione, quam credere nos iuuat
penes fe habuifle, interim noftra acceder, & cft vc
fequitar,




~ PVECTS: : 23
edLITER]
SOLVTIO UNDECIMA.

It circulus circa Acentrum, & duo punéta B, c,
2 Yecxtra:oportetillud idemve fupra in alijs facere.
ducatur linea B c, & percentrum B AD, C A K: iun-
gantur etiam BE, CD , & ex Puncto A ducatur rg,
parallella ipfi Bc, & hzc fecetur in K. vt fic itaFa
ad Ac, viBK, ad KC, exquo pun}ox, per centrum
‘A du@alinea ad peripheriam, fecabic illam , & fitin
pun&to L. Dico illud effe pun&um quod perficic
problema. T
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Quoniam enim eftve Bx,adkc, itaFa,adac,
hoc eft,ita 1A ad AH, erit vc Bkad A1, ita BL,
ad L1, & pariterve ck ad AH: itacL ad L H, &
permutando fiet Bx ad 3L, vt A1 ad L1, hoc eft,
cxad cL,vt AH, ad LH, &conuertendo, permu-
tandoue: vt 1L ad 1 H , ita arad AH: ergo anguli
BLA, cLA ,zquales funt, & i linea Lx bifariam
quum fecetur angulus 3L C, & linca diuiden sper
centrum tranfit , ideo linez 8L, £C , ab eodem
zqualiter diftant: vnde & L fit punétum reflexionis,
& de circulo refcinduntur portiones zquales': quod
cratimperatum & demonftrare oportebat.

T ' «1DNOTATIO.
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ADNOT ATIO.
PLiiribui itaque medijs hactenus conftruximus,

& oftendimus problema, & fane non difceden-

do 3 planorum methodo, vt nullo modo recur-
rendum fuerat ad aliquod improprium genus: atfu-

pra adnotauimus problcma hoc coincidere cum illo-

Opticorum , quando in" caua pcrigheria inquiritur
dereflexionis punto, cuiaddit, deberelineasangu-
lum facientes effein circulo pares. Vt igiturad omnia

quz ex vario fitu pun&orum contingere poffent fym-

ptomata illud idem efficiatur : hac fequentia ordi.
nemus.

PROBLEMA SECVNDVM.

C e circulus ; & duo pua&ta B, cintra, inzqualicer
\Ytamen & centro diftantia, oporteat pes duas

e T

— - -
o aa—— at———
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G

zquales in circulo lineas, 3 di&is pun&is punum
retlexionis inuenire. Cadant primo in diametris
diuerfis pan&ta B, & C , iungantur Bc, & per
centrym B A D,.C AR : deinde linea B¢ fecetur inF,
. vt portiones eiufdem fe habeant in ratione 3p , ad
cE, & a pun&o illoF, per circuli centrum tranfeat
linea ad peripheriam in ¢ puné&to pertingens, quod
illud eft quod abfoluit problema : iuncis namque g,
CG, &ad peripheriam perdudtis in 1, L, oftenden-
tur HG , LG zquales, & angulum Bcc, a linca
diametrali bifariam dividi. fumatur pun&tum 1, ve
fint BG, 162quales, vel alibi duz zquales auferan=
tur de BG , 16, & iun&a B1 , fupra bafim anguli
zqualesfiunt ad 1 & B, &in duobustriangulis1 k¢,
BK G, duo funtlateras ¢, ¢ k , duobuslateribus 1¢,
6 K zqualia: & angulus vnius,zqualis angulo alterius,
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ad'idem latus "o'pﬁoﬁtus : quum vero conftetde fpecie
reliquorum anfu orum tertio congruo lateri oppofi-
torum, vt in doctrina de triangulis pracipitur: ideo
triangulus ¢ x 1, triangulo ¢k B zquatur, & omnia
vnius mébraad omniaalcerius membra, vnde anguli
BGK; IGK pares fiunt: & corum oppofitiarcus Lo, on:
ergo reliquide femicirculo ¢ 1, 6 1 zquantur, & fi-
militer corundem cordz: quare conftar propofitum.

SCHOL ¥V M. .
Ineam diximus dividentem bifariam angulum.
4B G C, per A centrum tranfire, vt flant 86 , G,
equales, nam vt infra videbitur , bifariam angulus.
verticis diuidi poteft : & linez illam conftituentesin:
circulo. portiones relinquere inzquales.

LEMMA4 TERTIVM.

Datalineavnico [¢cta puncto’, nowo altero fecare, vt
ratio cadem fiat totins cwm adselta, adipfam ad--
sectam , qua eras partium lines data inter f¢.

. [ ]

Cilicet, fit AB fe@ain c,& oporteatilliaddere por-
“Ytionem, ve:B D:ita vefiaca €,ad ¢ B,ficuti A, to-

TEEN

. .
A T E'i-€ 0B D

4
P—
4 . . e e

10

ta comipofita-ad adie®am B, res per quam facilis-

eft :fumarug differentia A c, fuper cB, id eft ponen-

do & ¢, cB zquales: & flat vt AE , ad Fc: ita tota.
L =T T e e - T T Dij
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AB, ad BD, erit componenda, vt AD compofica
tota ad ppadieGam,itaAc,ad cs.

LEMMA QVARTVM.

Si detur AD, fe@ain b ita nouo [ecanda punito,
<t fiat AD,ad DB, ita AC 4d Cb,

- PRo inueniendo pun&o c, fecetur AB in c, vt
fiat Ap, BD, quod eft Euclideum.

LEMMA QVINTVM.

In linea ® D fi fuerst, vt 8D ad DC, sta BA, ad Ac)
€9 angulus DEA fit reitus. Iunétis liness BE ,cB.

LB
Ico angulos BEA, cEA 2zqualesefle. Fiatex pun-
&o A linea Ha¥ , 2quidiftans pE , & produta
BC, in ¥, duo erunt triangula HEA, FEA, rean-
ulain A: namre@useftangulus D B &, ex ﬁyp.oqh‘c'.; |
%: igitur duo quadrata HA, AE zqualia duobus qua-
dragis £, Ac: ablaco igitur quod commune cft
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Az, relinquuntur duo quadrata HA ; AF 2qualia,
& latera eorumdem , ideo totustriangulus, toti trian-
gulo, ergo anguli BEA , CEA zquales fient: pater
ergo quod exdato angulo recto pEA, & linez partes
{ehabent, vt 3 pad Dc, ita BA,ad Ac: anguliduo
ab ij{dem pundtis, {cilicet BEA , 3Ec funt pares.
Quod erat demonftrandum.

"PROBLEMA TERTIVM.

Circulodato €5 duobus punctis in wnadsamerro , in-
aqualssersamen a centro diftansibus : illud sdem

eﬁ'ce(e.

Slnt pun&a in circulo. B, c, & lin¢a conne@ens
illa tranfeat per A centrum : fiat per lemma ter-
tium, vt differentia maioris diftantiz ad minorem,
italineatota Bc adaliam, & fit cp : eric ve BD ad

‘Bc,itapi,ad Ac:  pundo p ducatur tangens
DE,& ad pun&tum E, lincz aliziungantur 8% , A5,



CE: quiaangulusDE A eftre@us: &ratio BD ad pC;
eftve BA ad Ac: & anguli BEA, AEC funt zqua-
les : at linea angulum BE ¢ bifecans tranfic per cen-
trum : ergo latera B¥, Eg in circulo, vcr circuli.
portiones recifz , ®qualesfiunt. Ec hoc erat often.
dendum. | :

SCHOLIV M.
HAbcmr prezmiflum problema interminis, apud-

Vitellionem libro vj propofitione xvij. & apud
" Pappum in Commentarijs do&ti Commandiniad pro-
pofitionem lvij. libri vj. ex quibus, ab-alijs quide
Opticis{cripferuntreperitum.
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PROBLEMA QVARTVM,

Dato circuly, €5 duobus punitis : altero intra, al-
tero extra , in dinerfis diametris : illud idem

efficere.

QO Int pun&a B, ¢, &circulus circa A, iun&a linea
BC, portio quz in circulo cadit bifariam in E

fecetur, & per lemma quintum reperiatur punctum
D, raliter ve fit 8D ,ad DC, VEBE, ad ¢, & quum
fit p ¢ & angulusrectus, erunt iun&tzlinez cc, GE,
B g, anguli BGE, EGC zquales , & etiam linez G,
G M & 'zquantur , quum tranfeat G A, per centrum
daticirculi. Et factum eritquod oportuic.

pe——————
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SCHOLIV M »‘I’RIMVM'.

A fcholio problematis fecundi ; diximms punctum
habers poffe, aliquando € anguluni bifariam fe-
twm per lincam , non diametram €9 tunc in cir-
culo conflituentes angwlwm lineas inaquales effe.
gwod vt demonflremus. -

Slt circulus circa A centrum, duo pun&as,c, &
linea iungens non per centrum tranfeat, portio

illius quz in circulum cadit, vt crnon bifariam fece-
turing,vt CE, & C¥, zquales fint, deinde perlem-
ma tertium , ita fecetur, vt fe habeat 5p, ad D,

ficuti BE adE ¢, & circa D x circulus defcribatur , &

quum fuerintad ¢ punétum (in quo b ¢ E femicircu-
lus datum circulum fecat ) du&tz linez Bc, GE,
GC, DG, eritangulus DGE redtus , & angpli BGE,
CGE, zquales,per lemma quintum: itave productz
linez in circulo H ¢, 6x inzquales fint: tamen an-
gulus Hc K, divifus eft bifariam 2 linea ¢ &, quz

per
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per centrum non tranfic ¢ ideo Yun&um reflexionis
datura punclis B, ¢, nontamen line® refcindunt de
\ cili)culo portiones zquales. Quod demonftrare opor-

tebat. '

SCHOLIVM SECVNDV M.

' EX hifce innotefcit lineam, quz bifariam angu-

,Jum Bcc diuidere debet, effe trianguli pcr
reGanguli vhum laterum 48 pun@um bife&ionis fieri
ac reperiri in communi circulorum fe&ione: qua de
re in?eriﬁsfcrmo recurret.

PROBLEMA QVINTVM.
Dato circulo , €5 duobas punétis , vmo in periphe-
rsa , altero extra in wna diametro , tlind idem
cfffcere. T
S Int pun&a B, C, duéa per centrum linea, fiatve
)cs,ad Br: itack ad B ¥, &in circulo aptata




¥ D zqualis fiat F , & per D du&a linea Bpm.
Dico pun&um H efficere problema , id eft iunctis
cH, HA angulosBHA, CH A, efle zquales: ducatur
enim pA. Induobus triangulis pac, cac, funt
duolatera DA, A G vnius, zqualia duobus lateribus
alterius Ac, AG: &anguli A DG, Acc zquales, &

uum de {pecie confter anguli tertio lateri oppofiti:
atquitur duoillatriangula zqualia & zquian%ula efle:
quarcangulideinceps ad ¢ rei fiunt, & pc, bifariam

{e@a: ideo in-duobus alijs triangulis bex & con,

re&angulis in ¢ , duo latera G, ¢n duobus ce,
cn zqualia: ergo & bafes pn, HC, 2quantur, &
anguli cHA , BHA pares funt: ideo conftat propo-
 firum. Ecpun&tum cft reflexionis quaficum,

- -
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tutumigitur Triangulum eff DEA £quicrurum, ve Dif..

ferentia DB, inter Bafin, & Crus Ak, vel pE, fit ad pa
Bafin, ficut Quadratum ea, vel D, ad Quadratumr

Compofitz ex Bafe DA, & Crure EA. Quod erat Demon-
firandum. |

PROPOSITIO DVODECIMA.
THEOREMA PRIMVM.

i _fuerit Triangulum Equicrurum ;. €5 Diffeventia
inter Bafin, € alterum é Cruribus fit ad Bafin,
Sicnt %:dmmm Cruris ad Q uadratwm Compo-
Sits ex Bafé , € Crure; Q ue 4 Termino Bafis du-
cetur ad Crus Linea Relta , ipfi Cruri Equali
Sfecabit Bifariam Angulum ad Bafin.

Eft Victz, in Supplemento Geometriz , Propo-
fitione xxi.

E i}

AT . ..ot . o
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Epetatur antecedens Conftru&tio: A&aque pe
R {ecetquoque Circulum in¥,& iungatur A¥. Dico
AF Bifariam {ecare Angulum rAD. Quoniam enim ex
Hypothefieft,ve DB ag DA, ita Quadratumex AB, ad
" ‘Quadratum ex pc. 1deo eft ve B ad AB, ita quodfic
fub pa, 2B, ad Quadratumexpc. Sed D3 ad DE, feu
A B; eft ve DF ad pc. Quare eft pr ad pc, vt id quod-
fit fub DA, a8, ad Quadratum ex pc. Etconfequenter
eftprad aB,feupEs; ficutpa ad pc, Etfubducendoeft
pr ad FE, ficur AD ad AcC. Quare connexa kG, fit ipfius
rA Parallela. Itaque Angulusecp, Angulo FAD eft &-
ualis. Sed Anguluseap, Duplus eft Anguli xcp, cim
ﬂlc fic in Centro, hic in Circumferentii. Angulusigi-
tur EAD, fectus eft Bifariam a Re&i ar. Quod erat
oftendendum. o S
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PROPOSITIO DECIMA-TERTIA.
THEOREMA SECVNDVM.
55 fuyerss Triangulum Equicrurum , Qus autem a

Termino Bafis ducitur ad Crus Linea Recta ipfe
Cruri AEqualis, fécet Bifarsam eAngulum ad Ba-

[in, Angulus ad Verticem AEquicrurs Sefgi-alter
et vtriufque Angulorum ad Bafin.

Eft Vietz, in Supplemento Geometriz, Propofi;
tione xxir. |

A L4

sasmm—

B 5 E

Q¢ Triangulum ABc, habens s, ac, Crura Equa-

lia: } cuius Termino c, cim duciturad Crus ei Op-
pofitum R e@aLineacp, Cruri &qualis, ipfum AC8 An-
gulum Bifaridm fecat. Dico Angulum BAc, efle Sefqui-
alserum Anguli ABC, {eu ACB..Quoniam enim a Termi.-
no ¢, Bafis Trianguli £quicruri Asc,ducitur Re&tacp
ipfiCruri AB,vel ac £qualis: ideoAngulus ace Exterior,
Triplus eft Anguli acs,vel Asc. Qualium itaque An-
gulus aBc,feu Acs,Partium eft Duarum; talium Exte-
rior anguli DCB, eft Partium Sex. Angulus vero DCA,
qui Dimidius eft Anguli AcB,eorundem eft vna,vtetiam
Angulus pce. Conftant igitur pcs Angulus, & {uus




-

Exterior talibus Septem Partibus : valent autem duos.
Re&os, ficut Tres Anguli Trianguli. Cum igitur An-
§ul‘i ABC, AcB, quilibet fint Duarum Partium , Angu-
[lus Bac, relinquitur carundem Trium. Eft igitur BAC,
Sefqui-alter vtriufvis Anguli aBc, feu acB. Quod erat
Demonftrandum.

PROPOSITIO DECIMA-QVARTA.
THEOREMA TERTIVM.
S5 fuerit Triangulum Equscruram , cuisis Angulus
qus exsftst inVertice,fitSe[quialter vtrinfue Angu-
lorum qus funt ad Bafin , € 4T ermino Bafis du-

catvir ad Crus Linea Recta spfi Crurs Eqmli:j.
unde Triangulum rur(us fiat LEqualium Crarsm,

quorwm vnwum et edultafecans , alterum Crus

Prsmi non feltum ,. Erit in ifto Secundo Triangulo
vterque Angwlarum qus fint ad Bafin, Triplus
reliqus.

Eft Victz, in Supplemento Geometriz, Propo-
fitione xxuI.

Slt Triangulum aBc, habens Crura as, ac, miual’ia;

) & fitAngulus Bac,Sefqui-alcer veriu[que Angulorum

ABC; ACB , Et 2 Termino Bafis ¢, ducatur in Crus AD,

-
‘!
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pares, ex zqualitate oppofitorum arcuum LR | Ro,
ergo bafes co, oL zquales fiunt, & criangula pror-
fus zqualia : ideo anguli cLaA, B 0 A, zquales funt:
fed angulus co A, zquaturangulo L1p: quia arcus
L G, &o1paresfunt, & communis Ls fiapponatur,
eruntarcus compofiti s, & L P zquales: & anguli
ipfisinfiftentes erunt zquales cop, L1?, fedangu-
lus L1p zquatur fuo coalterno BL1: ergo angulus
BL1 zqualisfic angulo coc,hoceft cra: fed LA
linea per centrum dirimi rgr zqualem angulum : igi-
turarcus M I, N1, zquales funt, & refidui ad femi-
circulum LM, LN, 2quales : vnde conftat propo-

fitum. | ,
PROBLEMA DECIMYy M

Datis vt fspracirculo, €9 duobus punitis extra, €5
Linea slla conneltens non tranfeat per centram.sllud
- $demaperars. |

S Intpun&ta B ,c, & per centsum tranfeat lineail-
la connectens : ducantur duztangentesad eam-
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dem partem BD , CR : concurrant produétz in r i
punéto deinde r fuper BC demiffa perpendicularis
FG, & ad peripheriam protenfa , fecabit in 1. Dico
punctum H cfhcere problema : iungantur pu , cH,
& per centrum HAI, crunt duo triangula ccH,
B G H , re&tangula: ideo anguli HcB ', HB G tantum
differunt quantum reliqui duo BHG , cHG, diuifo
igitur angulo suc bifariam per diametrum H A1,
eritdifferentiaangulorum arcus o1, qui tranflatus in
ML, fiec arcus oL, zqualis arcui P N, & arcus NL
ira dividatur bifariamin1, vt o inH: totus igitur
o1, arcus zqualisfictarcui p 1, &refiduus o , zqua-
lis . Quod eratdemonftrandum.

SCHOLIV M.

T E alicuivideatur infirma ratio przmiffa , & fpon-

te ab Euclided me difcefliffe formi : ducatur

cT, linea abfcindens zqualia latera cu, ur , func
crgo
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“ergo anguliad ¢, & T fupra bafin 2quales: duo vero
latera duotum triangulorum cL , HL, & s T, H s 2qUa-
lia habentur, gum angulo vnilaterum oppofito zqua-
1i : & conftatde fpecie anguli oppofititertio lateri.
Per ca igitur qug de triangulorum traduntur do¢trina,
erunt duo illa triangula & 2qualia, & zquiangula:
anguli ergo deinceps ad s,zquales;ideo recti,& zqua-
lia latera cs, sT: ergo angulus B 1 c dividitur bifa-
riam per lineam us per centrum: &linez Bu, cH
efficientes illum , relinquunt portiones H », HoO
zquales in circulo , fiue arcus b , fiunt zquales:
adeo venullus intercedere queat{crupulus.

 SCHOLIVM SECVNDV M.

EX hac&enus expofitis ( nifallor) omnia qua pro
argumento fufcc‘Pto contingere poflunt ?ympto-
mata adnotata funt : fed quia noua poflet ad amplif-
fimam triangulorum doérinam propofitio excogita-
ri: obiter probléma fequens adiecimus , 3 nemine
(quantam mihi conftat) productum : cuius conftru-
- &iofacillima tradicur. I

)

T e

—

- e B ame



‘

42 De REerLexionis

PROBLEM.A UNDECIMVM.

Data plani trianguli bafé , € line# qua angulum
verticis fecet bifariam , laterumue ratione , opor-
. seat exhsbere trsangulsm.

L Mtlinea Bc,ratiolaterumr ad s, linea p bifecans
4_Y2ngulum,dividatur bafis Bcina Fun&o,in ra-
sione data,& fa&o centro A, interuallo linez p defcri-

baturcirculus ; & vecadereaccidat pun@a s, c, effi-
«cietur problema: inhoccafu, ambo funt extracircu-
lum : ideo {equacur propria conftitutio : nimirum
tangentesagantur BF, € E coeuntesin G protractz,
‘€x quo puncto per centrum linea fic c 0 AH, & por
tio circuli o1 ponatur in 1L. Dico pun&um L effe
-quod queritur, hoc eft fi producantur 8¢, cL , re-
dccare de circulo portioncs Ly, LN , & angulos

et ——
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CLa, BLA, continere zquales : ideo in proportio-
ne bafis BA ad ac fe habebunt latera trianguli 51,
& L1: ideo fatum erit quod oportuit,

SCHOLIVM.  ~

PRO uocunque alio cafu, in quo pun&a diuerfi-
mode fe habeantintra , aut mixtim, intra & ex-
tra , aut in peripheria , premiffa funt problémara id
efficientia : {ed aliter ex antiquorum traditisacfaci-
lius exequetur veinfra.

Slt igitur bafis B ¢ divifain A inratione data r ad

s, vt prius, & per tertium lemma portio reperiatur

- G ‘ E

B A € - b

¢p linez:ita vtfiat Baad Ac,ranquam Bp ad pC)
& circa Ap, defcribatur femicirculus, & ineolinea
aptetur zqualis ¢ datz, quafic A B, erit Epunétum,
ad quod fi ducantur g, CE, DE, conftructum erit BEC,
triangulum quafitum: quoniam in circulo pE A an-
gulus cft reus, & fe habet inlinea sp ad pc, vt 8a ad
AC, ex lemmate quinto erunt anguli BEA, cEA 2qua-
les : & faGumerit quod oportuit. Verum, tamen eft
in hoc caf, quod exquibuflibet datis non conftruerus-
» F ij
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triangulum:quodin priore non cotingit.Neque enim
ex omnibus datis coftrui porerit triangulum, quum fic
de genere determinato. ldeo uanc%o linea A di-
~ uideredebet angulum s EC .bigria.m , {i minor non
fuerit ipfi aD, quz re&o opponiturangulo, feruatd
proportionelaterum, conftruinon poterit: atquum
proponetur poffibilis , nulla fupereric difficultas.

PROBLEM.A DV ODECIMV M.

Datis circulo, €5 duobus punitis inequaliter 4 cen-
tro diftantsbus , oporser ab ipfis ducere in periphe-
via contiexa lineas ad angwlum , vt protralta in
circulo relinquant duas aquales chordas : €9 erit

. eitam sllud reflexionts punitum in connexo.

Itcirculuscirea a centrum, duo pun&a 8, ¢, a

quibus fiant tangentes Bp, CE, & inclinentur
imul adangulum , ve Brc: quem bifariam fecet
deinde linea P16, & circulum in L pun&o. Dico
hoc pun&i efficere problema: nimirum iun&is lineis
BIM, CIK, portionesin circulo LM, Lk fieri 2qua-
les: fecetur bifariamangulus B1c, linea N1AL; &
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2qualis c1, ponatur o1, & ijungatur co: in duobus
trianguliscN1, oNT,lateraduo c1, 1 N paria duo-
~bus a%ijs 10, IN funt: & de fpecie anguli oppofiti
tertio latericonftac : ideo funt triangula, zquiangu.
la & zqualia: & anguli deincepsad N zquales,ideore-
@i : ductis deinde L M, L x, inalijs duobus triangu-
lis Lm 1, N10 funt duo anguli vnius, duobus angu-
lis alterius 2quales: {cilicet N 10, ad vertices M1L;
& anguli ad M, ¥ re&i: igitur reliquus ML1, eric
- Nox reliquo zqualis : idem in duobus trian?.x-

lisLx1, & cni,oftendetur: Etcum cN1, ONI fine -

zquales, & zquales fint LmM1, LK1, vnde anguli
MIL, KIL, & eis verticales c1N, 01N zquales:
ideo 1M, 1K in circulo pares fiunt , & pun&tum 1
refpetu pun@orum B, c, fit pundum reflexionis.
Quod erat demonftrandum.

>
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4 DE REFLEXIONIS
4 LITER,
PROBLEMA DECIMYVM-TERTIVM,
Datis sifdemt fupra , idem punitwm inuenre.

S It circulus circa A, & fint punéa B, , ducantur ve
prius tangentes B D, CE, &aliztranfuerfales nE,

\p
cE, differentia comprehenforum arcuum fub B3, D,
BN, {cilicet 8L, ponatur vt ante fupra minorem portio-
nem, vel chorda MD, ex NL cadem fiat: & reliqui
arcus DK L; fiue D1L , bifariam per lineam x a1 F
diuidancur: in circulo pun&um 1 quafitum perficier,
namque protractis BIH, cic lineis , relinquentur
in circulo portiones 11, 16, Zquales: & punétum |
1 reflexionis erit. quod patebit per repetionem eo- |
-rum quz inantecedente affumpta fuerunt nametrian- |

ot e - $e ——— - ————— -



_ PvNcroel 3
* guladuo KA1, K G1 zqualia & zquiangula conclu-
gcntur: & ideo factum fuericquod oportuit. B
eAdLITER.
PROBLEA DECIMV;M-QIZARTVM“
Ilqummetdétzk,*vtﬂpm, sllud sdem efficere.

, Slnt pun&a B, c , & adcentrum A ducanturBa,

cA, &aliz tangentes Bp, CE, a pundtis vero .

D, E fiane perpendiculares fuper A 5 ipfa poM:
& fuper Ac alia gxv: deinde arcus ab iftis interce-
ptus , nempe M1, bifariam fecetur punéto 1. Dico

quod iltud, erif reflcxionis : vt antea , agatur per.

centrum 1AF ; & 3 punéis B,c, ducantur per 1
linez B1N, c1N. Veinfuperioribus fadum eft, po-
zerit ordinari demonttratio , vt iam repetere prorfus
videatur otiofum : & intentum habuimus. “

R et i o T T i
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23 - DE REFLEXIONIS
 ALITER! |
PROBLEIRA DECIMVM-QVINTVM

Pofitis ffdem , vt fupra , sllud idem afequs.

Int B, c pun&ta , tangentes Bp , CE : tranfierd
: -_;falcs V¢ro B B, CD: ponaturminorchordag ¢ ex

R

altera parte; fiueex ¥ pun&toin M, & arctis MHE.
fiue M1 bifariam diuidantur lined war duéis
deinde BIL , c1k : reliqua vt in fchemate con-
cludentur,& portiones 11 , 1k zquales fieri , & pun-
&um 1 illud reflexionis. quod quefitum fuerac, ve

in alijs fupra demonftratum eft.
Hilceigitur, & abunde problemati , & plus qx;:m
tis
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. PvNcTO: T
fatis Opticis videtur factum , ex ipfis Geometricis
fontibus, abfqueeo quod in conﬁﬁum venianc effe-
ctiones ignobicllcs ,nec{cientifice.

VLTERIVS

Via fere eodem tempore ex occafione quaftio”

um Algebricarum interaliquos & ipfum Mag-
hetum , quzdam exfufcitata fuerat controuerfia, pro
qua etiam, & in Xublicum opufcula apparuerunt,
vnde authores in diverfa fuam propugnant opinio-
nem: hic obiter 2 nobis afferetur examen cuiufdam
Geéometrici problematis : ex quo ratiocinio facile in
aperto erit, quid res ipfa ex natura requirat: neque
hifce meum incelligacur aperiri fenfum, & per me
quilibetin fuo abundet , nifi vt cenfendum exiftimo,
potius controuerfia fiat in modo quam in fubftan-
tia- Difputationis igitur ftatusin hoc herer;an in mul-
tiplicatione Alfcbrica » dum in altero finc radices,
&naltero gradus aliquis {calaris, vt procedar mul-
tiplicatio, %xcuti numeri ad formam radicum redu-
cuntur, itaetiam gradus fcalaris ficelevandus, ver-

bicauffa, proponitur v —Lz
ducendumin Y2 —51r% quod eft

inquirere quadratum, dumex lege Logiftices < % ve
cum v - poffic duci, fit v - pro gradu ¥ quem habuit,
fit poft reductionem illud 2 apponendum , aur fi-
gnum ¥ refpondens radici ? & hzc eft tota quattionis
concertatio.

G
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50 DE REFLEXIONIS
1nvna igitur opinionc eft { In altera opinione;
]

R T R
—_— g —+ ¥ —Y oy ¥

FaQil—vie+5¥ |Fa@if—vi¥+yp

In primafighum=_v % !In fecunda fignd — vy 1y
nonadficit gradum 2. |etiam cople&itur grada ¥

Ut igisur videatur quid ipfa requirat natura res,
propono ratiocinium ex Ludolpho defumptum ,€5
Geometria aptatum.
VIt circulus cuius diameter 8 ¢, in eo latusinfcri-
pti zquilaceri triangulicp, fiue angulus o Ac




. Pvwxcro. _ st
trifecandus ; quod quidem per problema nonum,
aut commodius per problema ecimurm. quineum
inftauratz Geometriz a nobis nuper editz geometri-
ccfiee, & fint c¥, FE, ED, iungantur Fp, CE, &
perpendicularesfiante 6, rH, fuper € » : veluri &
FI, fuper BC, 111& etiam producaturin x', peri-
pheriz punctum : his ira conftrudtis, ponatur provna

ualibet c¥, ¥E , ED, quod fint 1 2%, & diameter
circsli fic 2, vnde ex elementis latus ¢ p, erianguli
zquilateri ¢ft 33, & cH, ¥ -— < =, ficvt By,
erit v - 4- + %, & iuxta . primam. methedum qua-
dratum cH fupra fuit ;- y e o L2 42,

Si auferri intelligatur ex quadrato rc, id eft 1y,
refiduum five - ¥ 4- y 2 2g o L crjy quadratum
v, Huic fi accedae quadracumr pm, hoc eft

F v vl —tifitiyt-y g, quadratum Fp.

DHvYL-—1% fue y cx, o
ve e - e ycs,
¥ Loy gm0, Latus igitur ¥p , eric
V.y + ¥ 3%, .& hoc ferue-
tur. -

Aggrediamur modo aliam inueftigandi eiufmodi
latus formam, & fit differentia quadrari ¥c 3 qua-
dratodiamerri B hoc efb quadratum a7, & quum diz-
meter fuit pofita » , quadratum BF erit 4 —1 5 &
ciub latusy g1 3 & quum ¥ 5 normalis do@a i,
triangula Bcr, car ;“}imilia fune ,. & larera fibi
refpondent homologa, quarcvt Box; Al BF 2. g1
itaFcry,adri |

-



s DE REFLEXIONIS
Et vt magnicudo fecunda cum tertia commode duci
poffitad quadrata eleuentur, ve BC 2, ad BF 4- 132
itarct ¥ ad FIL. | | |
& fa@a multiplicatione fecundz & tertiz magnitu-
dinim prouenit 4 ¥ — 1¥¥, & cius latus ». 4.
¥y — 1 ¥%¥, Quod fi 3 primi analogiz magni.
tudine Bc diuidatur , erit ¥1, v. 4 y — 1 ¥%,
3
& eius duplum pro ipfa rx ( auferendo diviloredy
1) erit v. 4 y — 1¥¥, fed Fx & D zquales func,
erat enim Fp , v¢ fupra v. v y 4+ v 3 %, quare
duo hzc prorfus zqualia funt, ,
y.4y—1¥¥ =7v.1% + ¥3 %, & eorum
?uadrata 4% — 1¥% =1¥ + y32%, & auferendo-
imilia : 3 ¥ — 1¥¥ = v 3 % & diuidendo per
% zqualia erunt 3 % —1C =y 3, {ed quando
tertia pars anguli vel arcus accipitur , illa cadem
magnitudo repericur. o
Videamus deinceps qud nos ducat methodus al-
tera, quz przcipit cum numero adiiciente , eleuari
etiam gradus. |

DH yi—--!—%—’t.,"lﬂcn -y:—'_....-:-zg,,'
| 3
Y i+ %, Yy E—r %

—

pHyfit-y + v ¥ |CHYy==L-¥—vig
Per cadem veftigia fuperiore epilogifmo repetito,

{fubtrahendo fcilicet c H quadratum ex ¥c qua;

drato, & relitjua ve fequicar. T 7
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FC =1
¥ ¥y oo 3 y'

————a

.A Y EY—
cuiaddatur DH- y —+ ¥ -y + . Et {fumma fiet
quadratumex FD, ~— -

 DF==1¥% 4+ Y3 ¥

aut y ex ¥x illizqualis, & eruntzqualiavtin altero
epilogifmo fuperiore 1 ¥ + v 3y=4 y — 1.¥%
hoceftfublatis communibus. ¥ §. ¥ =3 ¥— 1 %%,
& diuidendo.per commune fignum ¥, y3=—=3——"1 ¥,

in priore vero fupputatione erat ¥ 3 =3 %2 = 1C,

vnde fequitur zqualia fieri 3% — 1¢ =3 -—1 %
quod nequit fieri, nif1 in .cafu quando valor % eft
vnitas, qua nonimmutari magnitudines notum eft.

Igitur fecundum exigentiam rei videtur methodus
prior iuxta naturam pro§rcdi, quod animaduerfum
ab aliquibus cum Stiphelio in confimili contingentia
enunciari queat.

Obferuabis autem quod inifta particulay ¥ 6 48 %
hocfignum » pofitum efta partedexterd, repucatur
profignoifto %, propter fignumhoc v , quod ftara
parte finiftrd. Nihil igitur operari cernitur eleuatio
gradus, at quifque quo magis lubet proxime accedar.

U
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54 De RELEXIONIS
PROBLEMA DECIMVM-SEXTV M.

Datis duobus punitis , vno in circwls , alio extra
arculum, el viroque extra circulum , pofSibi-
le e[t inmenive punétum incircumperentia dati cir-
culs  stavt angulwm contemtum alineis 4 pradicti<ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>